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CHUYEN PE PHAN TRAM
Li thuyét

Véi a 1a gia ban dau (gia goc) caa san pham. Néu:

e Giasan pham tang r% thi gia m&i cua san pham 12 a.(1+r%)
e Giasan pham giam % thi gia mai cua san pham 13 a.(1-r%)
Luu y: Néu:
o Bai toan y&u cau tim gia gdc (gia ban dau) cua san pham thi ta goi x 12 gia gbc (gia ban dau) sau
do tim x. ‘ , q ’
0 Bai toan yéu cau tim gia cuoi cung cua san pham thi ta s€ di tinh tryc tiép (khéng goi x).

BAI TAP
Bai 1. Gia ban 1 céi tivi giam gia 2 1an, mdi 1an 10% so véi gia dang ban, sau khi giam gia 2 1an d6
thi gia con lai la 12150000 dong. Hoi néu ngay tir dau ciing giam gid 2 lan, moi lan chi giam gid 5%
SO V&i gia dang ban thi sau khi giam gid 2 lan do thi gia tivi nay con lai bao nhiéu tien?
Ddp s6: 13537500 (dong)

Bai 2. Bac Bay mua mot con nghé va mét con bé. Sau d6 bac ban lai cho ngudi ban con nghé véi gia
18 triéu, dé hd tro ban, bac néi: “T6i ban cho anh 16 mat20% roi day!!!” it hém sau dng ban con bé
cho 6ng Ba x& bén véi gia 18 triéu, Bac tham nghi: “Ban di con nay minh 16i 20% so véi gia ban
dau!!!”. Hoi sau khi ban hai con, bac 15i hay 13 so véi sé tién bac dung dé mua hai con?

Ddp sé: bac Bay 16 1 500 000 dong.

Bai 3. Mot ngudi mua 3 d6i giay vai hinh thirc khuyén mai nhu sau : Néu ban mua mot déi giay voi
mrc gia thong thuong ban s€ nhan duoc gid giam 30% khi mua do6i thir hai va mua déi thir ba voi nira
gi4 ban dau. Ban An da tra tong cong la 1320000 ddng cho 3 doi giay
a) Hoi gia ban dau cia mot doi gidy 1a bao nhiéu ?
b) Néu cira hang dua ra hinh thirc khuyén méi thar hai 1a giam 20% mdi doi giay. Hoi ban An nén chon
hinh thirc khuyén mai nao néu mua 3 doi giay ?
Ddp s6: 600000 dong, An nén chon hinh thizc khuyén méi thiz nhat.

Bai 4. Mot siéu thi chay chuwong trinh khuyén mai cho nudc ting luc ¢6 gia niém yét 1a 9000 (d/lon)
nhu sau:

- Néu mua 1 lon thi khéng giam gié.

- Néu mua 2 lon thi lon thir hai dugc giam 500 dong

- Néu mua 3 lon thi lon thir hai dwoc giam 500 dong va lon tht ba dwoc giam gia 10%.

- Néu mua trén 3 lon thi lon thir hai dugc giam 500 dong, lon tht ba duoc giam 10% va nhiing
lon thir tu trd di déu duoc giam thém 2% trén gia da giam cua lon thir ba.

a) Hung mua 3 lon nudc tang lyc trén thi phai thanh toan sé tién 1a bao nhiéu?

b) Vuong phai tra 422500 dong dé thanh toan khi mua nhirng lon nuée ting luc trén. Vuong da
mua bao nhiéu lon nu6c?

DPdp s6: 25600 dong, 53 lon niedc ngot.
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Bai 5. Dé gilp cac ban tré “khai nghiép”, ngan hang cho vay vén wu dii véi 14i suat 5% /nam. Mot
nhom ban tré vay 100 triéu dong lam von kinh doanh hang tiéu thi cong my nghé.

a) Hoi sau mot nam cac ban tré phai tra cho ngan hang ca von 1an i 1a bao nhiéu?
b) Céc ban tré kinh doanh hai dot trong nam, dot 1 sau khi trir cac chi phi thay 13i duoc 18% S0 Vi
vdn bo ra nén don ca vén 1an 13i dé kinh doanh tiép dot 2, cudi dot 2 trir céc chi phi thdy 14i 20% so
v<"yi vbn dot 2 bo ra. Hoi sau 2 dot kinh doanh, tra hét ng ngan hang, cac ban tré con 1ai dugc bao nhiéu
tien?

Ddp sé: 105 (triéu dong), 36,6 (tricu ddng)
Bai 6. Hai truong A va B ¢0 420 hoc sinh dau vao I6p 10 dat ti 1€ 84%. Riéng trueong A ti 1€ dau
80%, riéng trudng B ti 16 ddu 90% . Tinh sé hoc sinh duy thi cia mdi truong?

Ddp sé: trudng A ¢b 300 hs (hoc sinh) du thi, truong B ¢ 200 hs (hoc sinh)

Bai 7. Ban Nam mua hai d6i gidy va ban lai véi gia cia mdi déi 1a 1232 000 (dong). Biét doi thu
nhat Nam 10i duoc 12% 50 Véi gida Nam dd mua doi thir nhat, doi thir 2 Nam 16 12% so véi gia Nam
da mua doi thir hai. Hoi sau khi ban hai d6i giay trén, Nam 161 hay 16 bao nhiéu tieén?

Ddp s6: Nam bi 16 va 15 36 000 (dong)

Bai 8. Phong hoc 16p 6A gian may lanh. Lép ¢6 49 hoc sinh, trong d6 ¢6 40 ban hoc bén trd. Biét
rang cac ban hoc ban tra thi dong tién dién 100% , cac ban khong hoc ban tra thi dong 50%. Trong
thang 4 16p da xai hét 700 Kwh dién, biét mdi Kwh dién gia 2 000 déng. Tinh s6 tién mdi hoc sinh
ban tri va khong ban tri can phai dong (1am tron dén chir s6 hang don vi).

Ddp sé: 31460,15730

Bai 9. Nam hoc 2021-2022, hoc ki I, truong THCS A ¢0 500 hoc sinh dat loai kha va gioi. Hoc ki Il,
s6 hoc sinh khé ting 2%, s6 hoc sinh gioi ting 4% nén tong sé hoc sinh kha va gioi 1a 513 hoc sinh.
Nha truong phét thuéng cho hoc sinh dat thanh tich cho hoc ki II nhu sau: mdi hoc sinh gioi la 15
quyén tap, mdi hoc sinh kha 12 10 quyén tap. Biét gia mi quyén tap ban trén thi truong 1a 9500
dong/quyen Do mua s6 luong luong 16n  cong ty cung cap c6 chinh sach nhu sau: Néu hoa don trén
40000000 dong thi dugc giam gid 5% ; néu hoa don trén 50000000 dong thi dugc giam gia 8% ;néu

héa don trén 60000000 ddng thi dugc giam gid 10%. Hoi nha truong phai tra sé tién mua tap lam
phan thuéng 12 bao nhiéu?

Ddp s6: 51653400 dong.

Bai 10 M6t cong nhan lam viéc voi mire luong co ban la 200.000 ngan dong cho 8 gior 1am viéc trong
mét ngay. Néu trong mot thang nguoi d6 lam 26 ngay va tang ca thém 3 gio/ngay trong 10 ngay thi
nguoi d6 nhan dugc bao nhiéu tién luong? Biét rang tién luong ting ca bang 150% tién luong co ban.

Ddp sé: 6.325.000 (ddng)
Bai 11. Trong thang 12 ndm 2021 khi Thanh Phé H6 Chi Minh cho céc hoc sinh 16p 9 tré lai truong
hoc tryc tiép sau nhitng thang ngay hoc truc tuyén, toi da ve trudng cii dé 1dnh nhitng phan thusng
ma t0i da gat hai duge trong nam hoc vira qua do dich bénh nén khong dén nhan phan thuong dugc.
Vui ming khi gap lai thay chu nhiém I6p 9. Qua tro chuyén, thay cho tdi biét 16p toi si s6 cubi nam
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giam % $0 Vi dau nam, toan bo 16p déu tham gia xét tuyén sinh 16p 10 va két qua co 34 hoc sinh

da dau vao 16p 10 cdng lap, dat ty 18 85% . CAc ban hay tinh si s6 dau nam cua l6p t6i 1a bao nhiéu?
Ddp sé: 42 hoc sinh.

Bai 12. Lan di siéu thi mua mot mén hang dang c6 chuong trinh khuyén mai giam gid 30%, do co thé

khach hang thuong xuyén cua siéu thi nén dugc giam thém 5% trén gia da giam, do d6 Lan chi phai
tra 166 250 dong cho mén hang do.

a) Hoi gida mén hang d6 néu khéng khuyén méi 13 bao nhiéu?

b) Néu Lan khong c6 the khach hang than thiét nhung mén hang d6 dugc giam 35% . Hoi s6
tien ma Lan duoc giam c0 bang lac ban dau khéng?

Ddp sé: 250 000 déng, Lan mua dugc giam nhiéu hon lac ban dau.
Bai 13. Hang vién thong c6 ba phuong 4n tra tién cude dién thoai cho mdi cudc goi nhu sau:

—Phuong an I: Tra tong cong 99 cent cho 20 phut dau, sau d6 tir phat tha 21 thi mai pht tra 5 cent .

— Phuong an II: Ké tir luc dau tién, mdi phat tra 10 cent .

— Phuong an III: Tra 25 cent tién thué bao, sau d6 ké tir phut dau tién mdi phat tra 8 cent .
Anh Toan 14 nhan vién Sale bat dong san. Trung binh mdi thang thi anh Toan thyuc hién 200 cudc goi
V&I 10% cudc goi 1 phdt, 10% cudc goi 5 phuat, 30% cudc goi 10 phuat, 30% cudc goi 20 phat, 20%
cudc goi 30 phut. Hoi anh Toan nén chon phuong an nao cta hdng vién thong dé co lgi nhat?

Ddp s6: anh Toan nén chon phuong an I dé c6 loi nhat
Bai 14. Mot ctra hang ban loai banh A nhu sau: néu mua khéng qué 3 hop thi gia 35 nghin dong moi
hop, néu mua nhi¢u hon 3 hop thi bat dau tir hop thir tu tré di gia moi hop s€ giam di 20% gia ban
dau.

a) Viét cong thac tinh y (sé tién mua banh) theo x (s6 hop banh mua trong truong hop nhiéu hon 3
hop). : : 3 ,
b) Lan va Hong déu mua loai bdnh A véi s6 hop nhiéu hon 3. H6i moi ban mua bao nhiéu hop biét
rang so hop banh Lan mua gap doi so hop Hong mua, dong thoi so tien mua banh cua Lan nhiéu hon
Hong 140 nghin dong.
Dap so: y = 28000z + 21000, 5,10.
Bai 15. Mot 16c sira c6 4 hop sira, mot thiing sira ¢é 12 10¢. Ban An mang di tién dé mua 1 thiing
stra, nhung dén noi thi ctra hang c6 chuong trinh khuyén méai giam gia 25% trén gia moi hop stra.
Bict rang vai so tien mang theo thi vira du (khong thura, khong thicu) dé An mua thém duoc mot so
hop sira nira so vai du dinh. Hay tinh s6 hop sira An da mua.
Ddp so: 64 hop.
Bai 16. Ong An gui ngan hang 2000000000 dong véi 13i suat 6,5% /nam.

a) Sau 2 nam, tong so tién vén va 13i 6ng An nhan duoc 1a bao nhiéu?

b) Ong An dung so tién da nhan (¢ cau a) dé€ dau tu kinh doanh. Biét sau mot thoi gian dau tu, so tien
ong An nhan dugc ca von lan 1ai 1a 2608717500 dong. Hoi lgi nhuan 6ng An nhan duoc trong dot
dau tu kinh doanh vira rdi 1a bao nhiéu phan tram?

Lién hé tai liéu word toan SDT (zalo): 039.373.2038 3

9,



https://zalo.me/0393732038
https://tailieumontoan.com/tai-lieu-toan-thcs-1

Website: tailieumontoan.com

Ddp s6: 2 268450000 dong, 15% .
Bai 17. Mgt cdng nhan lam viéc vai mitc lwong co ban 1a 200000 cho 8 gio lam viéc trong mat
ngay. Néu trong mot thang ngudi d6 lam 26 ngdy va ting ca thém 3 gid/ngay trong 10 ngay thi
nguoi do nhan dugc bao nhiéu tién lwong? Bict rang mot gio tieén luvong tang ca bang 150% mot gio
tién Iwong cd ban.

Ddp sé: 6325000 dong.

Bai 18. Cira hang lay 1 thung nudc ngot (24 lon) cua dai ly phan phéi vai gia 192 000 dong va ban Ié
véi gia 10 000 dong mét lon.

a) Hoi khi ban hét 1 thung nudc ngot d6 thi cira hang thu duoc i bao nhiéu phan trim so véi gia goc?
b) Trong dot khuyén mai, do dai ly phan phdi giam gia nén cira hang ciing giam gia nén con 9 500
d6ng maot lon va thu duoc 4i suat nhu cii. Hoi trong dot ndy ctra hang di mua 1 thung nuéc ngot

véi gia bao nhiéu?
Ddp so: 25%,182400 (ddng)

Bai 19. Tai mot cira hang ban gidy dong gia dang ¢ chuong trinh khuyén méi sau: néu mua doi giay
thir nhat véi muc gia thong thuong thi s& dugc khuyén mai 20% khi mua déi gidy thir 2 va nhiing
d6i ké tir doi thir 3 tro di thi chi bang mot nira gia thong thuong. Ban dau, Nam dinh mua 3 d6i giay
thi theo hoa don tinh tién, sé tién Nam phai tra 12 1380000 dong.

a) Hoi gia ban dau cia doi giay 1a bao nhiéu?

b) Tuy nhién, luc sau Nam c6 ¥ dinh mua thém di nita va néu cira hang dua ra hinh thirc khuyén méi
thir 2 14 giam 35% trén tat ca cac d6i. Ban Nam nén chon hinh thie khuyén méi ndo néu mua 4
d6i gidy?

Ddp s6: 600000, Nam nén chon hinh thic khuyén mai 2 (1560000 < 1680000 ).

Lién hé tai liéu word toan SDT (zalo): 039.373.2038 4

9.



https://zalo.me/0393732038
https://tailieumontoan.com/tai-lieu-toan-thcs-1

Website: tailieumontoan.com

LAI SUAT NGAN HANG
Li thuyét:

Véi a 12 sé tién goc ban dau, r1a 13i suat mai ki (Ki: co thé theo thang, theo quy hodc theo nam, don
Vi: %).

Khi dé tién 18i sau 1 ki 1a: ar

S6 tién nhdn dirgc sau 1 ki: a+ar

BAI TAP
Bai 1. Ba A goi tiét kiém ngan hang mot sb tién 1a 100 triéu vai lai suat 1a 109 trong mot nam. Hoi
sau hai nim sd tién ba A rat dugc ca von 13n 13i 12 bao nhiéu. Biét rang sé tién gai vao nim dau cong
SO tien 1ai gop vao dé tinh so tién goi trong nam thir hai.

Ddp sé: 121.000.000 dong

Bai 2. Ong An gui tiét kiém vao ngan hang mot sé tién 1a 100 triéu ddng véi 1di suat 0,59% mot thang.
Hoi sau tron hai nam s tién 6ng An nhan duoc 1a bao nhiéu. Biét trong thoi gian giri 6ng khdng rat
tién 1i ra.

Ddp sé: 112.715.978 dong

Bai 3. Ba Hoa giri tiét kiém vao ngan hang véi s tién ban dau 1a 150 triéu dong voi 14i suat
59 /nam, ki han 6 thang, 14i kép (tién 13i duoc nhap vao tién von ban dau dé tinh 14i tiép).
Hoi sau 5 nidm, ba nhan duoc ca von Ian 14i 1a bao nhiéu?

Ddp s6: 192.012.682 dong

Bai 4. Mot ngudi gui tiét kiém 200.000.000 dong vao tai khoan ngan hang Nam A véi 2 su lya chon.
Lua chon 1: nguoi gui nhan duoc 1&i suat79% mot nam. Lua chon 2: nhan ngay 3 triéu tién thudéng véi
14 suat6% mot nam. Hoi lwa chon nao tét hon sau 1 ndm, sau 2 nam.

Ddp s6: sau 1 nam, lywa chon 2 tot hon
sau 2 nam, lya chon 1 tot hon

Bai 5. Ong Sau giri mot sb tién vao ngan hang theo muc 14i suat ky han 1 nim 1a 6%. Tuy nhién sau
thoi han mot nim 6ng Sau khong dén nhan tién 13i ma dé thém mot nam nita mai lanh. Khi d6 sé tién
141 c6 duoc sau nim dau tién s& dugc ngan hang cong don vao sé tién gui ban dau dé thanh sé tién gui
cho nam ké tiép v&i muc 13 suat cii. Sau 2 ndm 6ng Sau nhan duoc s6 tién 1a 112.360.000 dong (ké ca
goc 1an 14i). Hoi ban ddu 6ng Sau da giri bao nhiéu tién?

Ddp s6: 100.000.000 dong

Bai 6. Mot ngudi guri 200 triéu ddng vao ngan hang trong thoi han mot nam lanh 14i cudi ky. Vay
dén hét nam th hai nguoi d6 moi dén ngan hang rat tién ca von 13n 14i 1a 231.125.000 dong. Biét sau
1 nam tién I3 ty nhap thém vao von va lai suat khong thay doi. Hoi 14i sut ciia ngan hang d6 1a bao
nhiéu % mot nam.

Ddp sé: 7,59
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Bai 7. Mot hoc sinh 16 tudi duoc hudng tai san thira ké 200 triéu VND. S6 tién nay duoc bao quan
trong mot ngan hang vai ky han thanh toan 1 nam va hoc sinh nay chi nhan sé tién nay khi da du 18
tudi. Khi da 18 tudi, hoc sinh ndy nhan duoc s tién 12 228.980.000. Hoi 13i suat ki han 1 nim cua
ngan hang nay la bao nhiéu?

Ddp sé: 1%

Bai 8. Ban Nam guri ngén hang 20 trigu dong, ki han 1 ndm. Sau 1 nam,tong so tien Nam c6 trong
ngan hang la 21triéu, hoi sau 2 nim sb tién trong ngan hang cua Nam la bao nhiéu? Biét I4i suat ngan
hang khong doi, va Nam khdng rat tién 14i sau nim thtr nhat.

Ddp sé: 22.050.000 dong

Bai 9. Ban Mai vay 200 triéu cua ngan hang trong thoi han 2 nam, ¢&¢ mé mét ctira hang. Theo hop
ddng vay von, I3i suat vay trong 1 nam 1a 10%. Sau 1 nim, tién l4i cia nim dau s& duoc cong don
Va0 von vay cua nim sau.

a) Sau 2 nim, ban Mai phai tra cho ngan hang sé tién ca géc va l4i 1a bao nhiéu?

b) Gia vén trung binh cta cac san pham la 120.000 dong va ban vai gia 1a 170.000 dong. Sau 2 nim
san xuat va kinh doanh, dé tién 13i thu vao du thanh toan hét no vai ngan hang thi ctra hang phai san
Xuat va tiéu thu dugc bao nhiéu san pham?

Ddp sé: a) 242.000.000 dong  b) 4840 san phdm

Bai 10. Bé gilp cac ban tré khoi nghiép, ngan hang cho vay vén vu dai voi l3i sudt59% /nam. Mot
nhom ban tré vay 100 triéu ddng 1am vén kinh doanh hang my nghg.

a) Hoi sau mot nam céc ban tré phai tra cho ngan hang ca von lan lai 1a bao nhiéu.

b) Cac ban tré kinh doanh hai dot trong nam, dot 1 sau khi trir cac chi phi thay 1ai duoc 18% so voi
vbn bo ra nén don ca von va 1ai kinh doanh tiép dot 2. Cudi dot 2 trir cac chi phi thiy 14i 20% so véi
vbn dot 2 bo ra. Hoi sau mot nam, qua hai dot kinh doanh, tra hét no ngan hang céc ban tré con I
duoc bao nhiéu?

Ddp sé: a) 105.000.000 dong  b) 36.600.000dong

Lién hé tai liéu word toan SDT (zalo): 039.373.2038 6

@



https://zalo.me/0393732038
https://tailieumontoan.com/tai-lieu-toan-thcs-1

Website: tailieumontoan.com

HAM SO BAC NHAT
Dang 1: Thay sé co ban tim a, b

Bai 1: O cac nudc nhu Anh, My ngudi ta thuong tinh nhigt do theo °F  (Fahrenheit). Cong thtrc dé doi tur
°C sang °F c6 dangy =ax + b trong d6 x 1 s6 chi °C vay la sé chi ciia °F twong Gng. Biét rang nhiét do
cua nudce da dang tan (0°C ) twong tng 32°F va nhiét d6 cia nude dang s6i (100°C ) twong ung 212°F . Em
hay cho biét nhiét &6 cia mot ngudi binh thuong (37°C ) s& 1a bao nhiéu °F ?
Ddp sé: Vay nhiét d6 binh thuong caa con ngudi 12 98,6°F
Bai 2: Cho rang dién tich ring nhiét doi trén Trai Dat duoc xac dinh boi ham sé bac nhat y = ax + b ; trong do
y 1a dai lwong biéu thi dién tich ring nhiét dai, tinh bang don vi triéu hecta, x 1a dai luong biéu thi s6 nam ké
tir 1990. Nam 2000, dién tich rung nhiét déi trén Trai Dt la 672,3 triéu hecta. Bon nam sau, dién tich ring
nhiét doi trén Trai Dat 12 653,9 trigu hecta.
a) Hay xac dinh a, b.
b) Hay tinh dién tich ring nhiét d&i vao nam 2022.
¢) Vao nam nao thi dién tich rung nhiét ddi trén Trai DAt chi con lai 534,3 triéu hecta?
Ddp sé: a)a=-4,6;b=7183
b) Vao nam 2022 thi dién tich ring nhiét déi 12 571,1 triéu hecta.
¢) Vao nam 2030 thi dién tich ring nhiét doi trén Trai Dat chi con lai 534,3 triéu hecta.
Bai 3: Mot tiém banh c6 chwong trinh giam 5% trén tong héa don khi mua hang chi trong ngay 09/01/2021,
ban My mua 5 hop béanh bong lan ciing loai trong ngay 09/01/2021, sé tién ban phai tra 1a 375 250 dong.
Ngay 12/01/2021, ban Uyén mua 6 hop banh bong lan cing loai véi ban My da mua thi tra s6 tién 12 470 000
ddng. Biét sb tién phai tra (khi chwa co chuong trinh khuyén mai) va sé hop banh bong lan lién hé bang cong
thirc: y = ax + b, y (dong) 1 s tién phai tra va x 1a s6 hop banh badng lan cung loai. Lap cong thic y theo x.
Ddp sé: Vayy = 75 000 x + 20 000
Bai 4: Yoga la mot trong nhitng bién phap gidp cudc séng trg nén tich cuc hon va dang lan toa
trén khap thé gigi. Bén canh viéc gitip kich thich thu gidn, co thé linh hoat va tinh than thoai mai
cling nhu trai nghiém bat ngd cho ngudi tp. Va dé thu hit thém khach hang thi cac trung tam £, g
yoga thuong tu van cho khach hang cac géi thanh toan dé khach hang c6 nhleu quyen chon lua
va huong cac che do khuyen mai nhu tang 4o thun tap, tham tap, nudc uong mdi budi tap,
massage da mudi, s6 budi tap véi huan luyén vién An Do, duoc tap & nhiéu phong tap khac
nhau,.
O trung tam yoga Binh An. Khéach hang sé tra s6 tién y (triéu dong) khi dén tap yoga va né phu
thudc vao goi tap x (thang) ma khéach hang chon lya. Méi lién hé gitra hai dai luong nay duoc xac dinh béi ham
s6 bac nhat y = ax + b. V/&i goi 24 thang thi sé tién thanh toan 13 9,6 triéu ddng va géi 36 thang thi s tién thanh
toan 12 12,6 triéu dong.
a) Hay xac dinh hé s6 cua a va b?
b) Chi Lan mubn ding ki goi tap 48 thang & trung tim yoga Binh An thi sé tién can thanh toan I1a bao
nhiéu?
4 5
b) S6 tién can thanh toan la 15,6 tridudong
Bai 5: Quang hop 1 qua trinh 14 cay nhd ¢ chit diép luc, sir dung nudce, khi Cacbonic (CO2)
va ning luong 4nh sang mit troi ché tao ra tinh bot va nha khi 6xi (O2). Néu tinh theo khi luong
thi cir 44 (kg) CO2 s€ tao ra 32 (kg) Oz2. Goi x (kg) la khéi luong CO2 dugc dung trong qua trinh
quang hop dé tao ra y (kg) O2. Biét mbi lién hé giita y va x dugc biéu dién theo ham s6 y = ax (a la
hang s6).
a) Xac dinh a.

Ddp s6:a) a=
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b) Mot gidng cay A truong thanh tiéu thu 22 (kg) CO2 trong mot nam dé thuc hién qua trinh quang
hop. Tinh s cdy A truong thanh cin trdng dé tao ra 2 400 (kg) O2 trong mot ndm (biét kha ning quang hop
cua cac cay A truong thanh 1a nhu nhau).

. Nang lugng mat troi
Cac phan ung

: 8
Dap so: a) a=—
p ) T

b) Vay dé tao ra 2 400 (kg) Oz can 3300 (kg) COx.
Bai 6: Dién tich ring phu xanh dwoc cho boi cong thirc S = at + b trong d6 S ( nghin ha) va t (s6 nam) la sb
nim ké tir nam 2000. Biét rang vao nam 2000, dién tich pha xanh caa mot khu ring 1a 3,14 nghin ha va sau
10 nam thi dién tich phu xanh da tang thém 0,5 nghin ha.
a) Hay xac dinh a va b trong cbng thuec trén.
b) Em ding cong thirc trén dé tinh xem trong nam 2020, dién tich phu xanh cua ring trén 12 bao nhiéu
nghin ha?
Ddp so: @) a=0,05; b=3,14
b) Nam 2020 dién tich pha xanh la 4,14 nghin ha.

Bai 7: Qua nghién ciru, nguoi ta nhan thiy rang véi mdi ngudi trung binh nhiét d6 méi truong giam di 1°C thi
lwong calo can ting thém khoang 30 calo. Tai 21°C, mot ngudi l1am viéc can st dung khoang 3000 calo mdi
ngay. Nguoi ta thly méi quan hé giira hai dai lwong nay 1a mot ham sb bac nhat y = ax + b (x: dai lugng biéu
thi cho nhiét d6 moi truong va y: dai luong biéu thi cho luong calo).

a) Xac dinh hé sb a, b.

b) Néu mot nguoi 1am viéc ¢ sa mac Sahara trong nhiét do 50°C thi can bao nhiéu calo?
Ddp so: a) a=-30,b=3630
b) Calo can thiét 12 2130 calo

Bai 8: Em hay tim ap suat tong cong do khi quyén va nudc tac dung lén céc sinh vat song & dudi bién sdu 20m
s0 v&i mét nude theo don vi pa vaatm biét rang trong luong riéng cua nudc bién 12 10300 N/m3.Moi vat chim
xudng nude déu chiu ap. suit caa nugc. Néu ¢ bé mat dai duong (d = Om) thi ap luc nuoc la p = 1 atmosphere
(atm). Khi ta lan sau xuéng thi chiu ap luc caa nuéc bién tang lén. Clr mdi 10m do sau thi ap suit do sau tang
thém 1 atm. Nghia 13, véi d = 10m thi &p lyc nudc 1a 2 atm. O do sau d mét, nguoi ta thdy méi lién hé giira hai
dai luong nay 1a mot ham sé bac nhat p = a.d + b, trong d6 d 1a dai luong bidu thi cho d6 sau so v&i muc nudc
bién; p 1a dai lwong biéu thi cho &p luc nudc.

a) Xac dinh hé s a va b.
b) Mét the lan Xuéng bién va do ddng hd duoc 5 atm. Theo em ngudi tho lan d6 dang & d6 sau bao nhiéu
mét so v6i muc nude bién?
Ddp so:a)a=0,1;b=1
o ’ b) 15atm
Bai 9: Do hoat dong cong nghiép thicu kiém soat cua con ngudi lam cho nhi¢t 46 Trai Dat tang dan [én mot
cach day lo ngai.Cong thirc du bao nhiét d6 trung binh cua trai dat nhu sau : T =at + b. Trong d6 T (°C) la nhiét
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do6 trung binh cua trai dit mdi nam, t : 12 6 ndm ké tir nam 1950. Vao nam 1950 nhiét do trung binh cua trai dat
la 15° C. Va sau 50 nam thi nhiét d6 trung binh cua trai dat da tang thém 1°C.
a) Hay xac dinh hé sd a,b
b) Em hay tinh nhiét d6 trung binh cua trai dat trong nam 2022.
Ddp sé:a)a=0,02;b=15
b) 16,44° C
Bai 10: Céng ty A thuc hién mot cudc khao sat dé tim hiéu vé méi lién hé giita y (san pham) la s luong san
phdm T bénravéi x (ddng) la gia ban ra cia mdi san pham T va nhan thiy ring y = ax+b (a,b 1a hing
s6). Biét vi gia ban 1a 400000 (ddng)/san pham ban ra 1a 1200 (san pham); véi gia béan 1a 460000
(d6ng)/san pham thi s6 lwong san pham bén ra 1a 1800 (san pham).
a) Xac dinh a,b.
b) Bing phép tinh, hdy tinh sé lugng san pham ban ra véi gia ban 1a 440000 déng

Ddp so: a) Vay a = 10 ; b=-2800.

b) 1600 (san pham).
Bai 11: Mot 6 t6 c6 binh xing chira b (lit) xang. Goi y 1a 6 lit xdng con lai trong binh xing khi 6 t6 da di quing
duong x (km). y 13 ham s bac nhat c6 bién sé 1a x duoc cho bai cong thire y = ax + b (a 1a luong xing tiéu hao
khi 6 t6 di dugc 1 km vaa <0) thoa bang gia tri sau:

x (km) 60 | 180

a) Tim cac hé sb Wy (lit) 27 |21 ava b cua ham s6 sb bac nhét néi trén. ’
b) Xe 06 6 can d6 thém xdng vao binh xdng hay khong ? khi chay hét quang duong x = 700 (km), neu
can d6 thém xang thi phai do thém may lit xang ?

Ddp so: a) a=-0,05; b =30.
b) Xe 6 td can d6 thém 5 lit xdng vao binh xang khi chay hét quang duong x = 700 (km)
Bai 12: Trong mot thang khoang loi nhuan y (ddng) ciia mot cira hang thu dwoc khi ban x hop sita loai 900g
dugc cho bai phuong trinh y = ax+b . Biét rang trong thang 10 cira hang ban dugc 95 hop sita thu loi nhuan
4 870 000 dong, Thang 11 ban dugc 180 hop sira thu duoc loi nhuan 9 120 000 dong. Tinh hé s a va b?
Ddp s6: a =50 000; b =120 000
Bai 13: Cang Ién cao khong khi cang lo&ng nén ap suit
khi quyén cang giam, vi du & khu vuc TP.H6 Chi Minh -
c6 d6 cao sat myc nudc bién nén co ap suit khi quyén —— Mﬁ .
la p = 760 mmHg, con & thanh phd Addis Ababa &  1ng tung gian
Ethiopia c6 d6 cao h = 2355m thi c6 &p suat khi quyén Téng binh
lap=571,6 mmHg. Véi nhimg d6 cao khong qua lon,  Téng dsim
ngudi ta nhan thdy méi Ilen hé gitra do cao va 4p suat
khi quyén c6 dang ham s6 bac nhat p = a.h + b (a = 0).
a) Xac dinhhésb a, b
b) Hoi ¢ cao nguyén Pleiku c6 d6 cao 1000m so
véi muc nudc bién thi ¢d ap suat khi quyén 1a
bao nhiéu?

Tdng ngodi khi qayén

—®= S0km

Dap §0: a) a=-0,08; b =760
b) Vay & cao nguyén Pleiku c6 d6 cao 1000m thi c¢6 &p suat khi quyén 12 680 mmHg
Bai 14: Do hoat déng ctia con nguoi nhiét do trai dat ngay mot tang cao. Vao nam 1950 nhiét do trung binh
trén bé mat trai dat T (tinh theo d6 C) 1a 15° C, sau d6 25 nam nhiét do nay dugc ghi nhan la 15,5° C.
a) Hay lap cong thic tinh nhiét do trung binh trén bé mit trai dat T (° C) = a.t + b theo thoi gian t(ndm) tir
nam 1950.(Nam 1950 tuong ung véi t = 0)
b) Theo cong thirc vira lap hiy cho biét nhiét d6 bé mit trai dat ting thém 1° C mat bao nhiéu nam?
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Ddp sé: a) a=0,02; b =15
b) 50 nam
Bai 15: Minh dén nha sach mua mot quyén tap va mot quyén sach thi phai thanh toan sé tién 1a 25 000 dong.
Néu Minh mua thém 1 quyén tap cung loai nita thi sé tién phai thanh toan 1a 30 000 dong. Biét raing méi lién
hé giira s6 tién phai thanh toan y (ddng) cho nha sach va sé tap x (quyén) ma Minh mua 12 mot ham sé bac nhat
codangy =ax +b (a=0).
a) Xac dinh cac hé s avab.
b) Minh mang theo khi dén nha sach 1a 70 000 déng thi cd thé mua duoc bao nhiéu quyén tap va gia caa quyén
sach ma Minh mua 14 bao nhiéu tién?
Ddp sé: a) a=5000; b =20 000
b) S6 tap mua duoc 1a 10 quyén véi gia 5 000 dong
Bai 16: Phuong Dinh ( nhan vat chinh caa truyén ngan Nhirng Ngoi sao xa X0i, cuia nha van L& Minh Khu¢) —
mot co ga| thanh nién xung phong gitra mot vung trong diém [y tuyen duong Truong Son. Cong viéc cua cb la
“ do khéi lugng dét 1ap vao hé bom, dém bom chua nd va néu Can thi pha bom”. Trong luc don vi truong ra
duong vao IGc mit troi 13n va lam viéc ¢ khi sudt dém thi co, to trlnh sat mat duorng phai chay trén cao diém
ca ban ngay, dudi cai ndng trén 30°C. Theo nghién ciru ta nha thiy rang véi mdi nguoi trung binh nhiét do moi
truong giam 1°C thi lugng calo can ting thém khoang 30 calo. Tai 21°C mét nguoi lam viéc can sir dung
khoang 3000 calo mdi ngay. Goi x (°C) 1a nhiét d6 méi trudng, y (calo) 1a luong calo tiéu thu thi méi lién hé
gitayvaxlay=ax+h.
a/ Xac dinha, b ?
b/ Hoi néu & nhiét dd moi truong 1a 35°C thi Phuong Dinh can bao nhiéu calo?
Ddp so: al a=-30, b =3630
b/ Néu & nhiét do méi truong 1a 35°C thi Phuong Pinh can: -30.35 + 3630 = 2580 calo
Bai 17: Mot tiém banh c6 chuong trinh giam 5% trén tong héa don khi mua hang chi trong ngay 09/01/2021,
ban My mua 5 hop banh bong lan cling loai trong ngay 09/01/2021, sb tién ban phai tra 1a 375 250 dong. Ngay
12/01/2021, ban Uyén mua 6 hop banh bong lan cuing loai voi ban My d3 mua thi tra sé tién 1a 470 000 dong.
Biét s6 tién phai tra (khi chua c6 chuong trinh khuyén mai) va sé hop banh bong lan lién hé bang cong thic:
y =ax+b, y(ddng) 1a sé tién phai tra va x 1a s6 hop banh bong lan cuing loai.
a) Viét ham s6 biéu dién y theo x.
b) Hoi vao ngay 12/01/2021, ban Nhan mua bao nhiéu hop banh bong lan cing loai véi ban My? Biét sé tién
Nhan tra 1a 320 000 ddng.
Ddp sé: a) y =75000%+ 20000
b) Nhan mua 4 hop
Bai 18 : Trong mét thang khoang loi nhuan y ( triéu dong) cia mot cira hang thu duoc khi ban x hop sita loai
900g duoc cho bai phuong trinh y = ax + b. Biét rang trong thang 10 cira hang ban dugc 95 hop sita thu loi
nhuan 4 870 000 dong, Thang 11 ban duoc 180 hop sita thu duoc loi nhuan 9 120 000 dong.

a) Tinhhésbavab?

b) Do tinh hinh dich SARS-COV -2 bung phat da anh huong téi viéc kinh doanh cua cira hang cu thé trong
thang 12 lgi nhuén cua cira hang da giam 28% so vai thang 11 . Hoi thdng 12 cira hang ban duoc bao nhiéu
hop sita ? ( Két qua lam tron dén hang don vi )

Ddp so: ) a=50 000, b = 120 000

b) 129 hop stra

Bai 19: Cudc dién thoai y (nghin dong) 12 s6 tién ma ngudi st dung dién thoai can tra hang thang, n phu thudc

vao luong thoi gian goi x (phut) cia ngudi d6 trong thang. Mdi lién hé giira hai dai luong nay 12 mot ham sb

bac nhat y = ax+b. Hay tim a,b biét ring nha ban Nam trong thang 3 da goi 120 pht véi sé tién 1a 80 nghin
ddng va trong thang 4 da goi it hon thang ba 40 phdt vai sé tién 1a 58000 dong.

Ddp sé: a=£;b:14
20

.Q Lién hé tai liéu word toan SDT (zalo): 039.373.2038 10



https://zalo.me/0393732038
https://tailieumontoan.com/tai-lieu-toan-thcs-1

Website: tailieumontoan.com

Bai 19: Mot nhém ban hoc sinh thuc hanh mén céng nghé. Co giéo giao cho nhém quan sét va ghi lai chiéu
cao cua cdy mdi tuan. Ban dau c¢6 dua cho nhom moét loai cdy non da c6 chiéu cao 2,56 cm. Sau hai tuan quan
sét thi chiéu cao cua cdy tang thém 1,28cm. Goi h (cm) la chiéu cao cua cdy sau t (tuan) quan sat lién hé
bang ham sé h=at +b.
a) Xac dinhhés a, b.
b) Hoi sau bao nhiéu ngay ké tir ngay bt dau quan sat thi cay s& dat chiéu cao 6,76cm.
Ddp sé:a) a=0,64 va b=2,56.
b) Vay sau 46 ngay thi cay s& dat chiéu cao 6,76cm.
Bai 20. Mot cira hang sach cii €6 mot chinh sach nhu sau: Néu khach hang ding ky 1am hoi vién cua cira
hang thi mdi nam phai dong phi thanh vién 1a 50000 dbng/nam Biét réng Ia hoi vién thi khi thué hai cuén
sach thi tra 60000 dong ( da tinh phi thanh vién ). Goi s ( dong ) 1a téng sé tlen mdi khach hang la hoi vién
phai tra trong mot ndm va t 1a s6 cudn sach ma khach hang thué biét s 1a ham sé bac nhat c6 dangs = a.t +b
a) Timhé sbavab
b) Néu khach hang khong phai hoi vién thi s& thué sach véi gia 10000 ddng/ cudn sach. Nam 1a hoi vién
cua cira hang sach, ndm ngoai thi Nam di tra cho cira hang sach tong cong 90000 dong.Hoi néu Nam khong
1a hoi vién cua ctra hang sach thi sb tién phai tra 1a bao nhiéu ?
Ddp s6: a) a=5000; b =50 000
b)Vay néu khong 12 hoi vién s tién Nam phai tra 1a 8.10000= 80000 dong.
Bai 21: Trong mét thang khoang loi nhuan y (dong) cua mét cira hang thu dugc khi ban x hop sira loai 900g
duogc cho boi phuong trinh y = ax + b. Biét rang trong thang 10 cira hang ban duoc 95 hop sita thu loi nhuan 4
870 000 dong, thang 11 ban dwoc 180 hop sita thu dugc loi nhuan 9 120 000 ddng. Tinh hé sé a va b?
Ddp sé: a =50 000; b = 120 000
Bai 22: Méi lién hé giira chiéu dai y (cm) caa mot soi day xich va sé mat xich
x 12 mot ham sb bac nhat y = ax+b . Biét doan xich c6 5 mit xich thi dai 22
cm, doan xich c6 8 mt xich thi dai 34 cm.
a) Hiayxacdinhhésé a;b.
b) Hay tinh xem mot soi xich dai 1,5m thi gdm bao nhiéu mat xich?
Ddp so: a)a=4;,b=2
b) Vay mét soi xich dai 1,5m thi gdm 37 mét xich. =
Dang 2: Cac bai toan nhin dé thi

Bai 1: Gia cude dién thoai di dong ctia mot cong ty dién thoai trong
1 thang duoc tinh nhu sau: tién thué bao tra truée 90 000 dong, Goi
tir 3 000 pht tré xudng khong phai tra thém tién, trén 3 000 phit thi 380 000 A
ctr 1 ph(t goi thém tra 100 ddong mdi phat. B4 thi trén hinh minh
hoa thoi gian x (phat) goi thém va sé tién cudc y (ddng) tong cong thisi gian £oi thém (phit)
Ve s , , . v A h S0 000
phai tra trong 1 thang, dugc xac dinh bai cong thucy = ax + b. .
a) Xac dinh cac h¢ sb avab. 0 000
b) Néu goi thém 2 000 phdt thi tién cudc phai tra trong 1
thang 1a bao nhiéu tién ?

v gcuoe phi 1 thing (d6ng)

~ _Dap s6:a)a=100;b = 90 000
b) So tien cuac phai tra: 290 000 (dong)
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Bai 2: Mot may bay cit canh & sin bay Tan Son Nhat va bay

theo mot dudng thing hop v6i mat dat mot géc 30° va cd $ v(m) _
phuong trinh y = ax + b véi a, b 1a hang 50, y(m) 1a d6 cao so 000 L --mm - =1
vo1 mat dat, x (phut) la thoi gian bay va c6 do thi nhu hinh v&. /
a) Xac dinh hé so a, b. ' X
b) Tinh quang duong may bay bay duoc sau 5 phut O 1 (phat)

Ddp sé: a) a=8000vab =0
b) Quing dudng may bay di duoc trong 5 phat 1a 80
000 m
Bai 3: Cang Ién cao khong khi cang lodng nén ap suat khi quyén
cang giam. Vi du ¢ khu vuc thanh pho Ho Chi Minh déu co do p(mmHg)
cao sat muc nudce bién nén cé &p suat khi quyén la p = 760mmHg,
con & thanh phd Puebla & Mexico c¢6 d6 cao h = 2200 m thi c6 4p 760
suit khi quyén 1a p = 550,4 mmHg. Véi nhitng d6 cao khong Ién
Iim thi ta c6 cong thire tinh ap suat khi quyén twong ng voi do
cao so v&i muc nudc bién 1a mot ham sé bac nhat p=ah +b co 5504
d6 thi nhu hinh bén
a) Xacdinhhésbavab?
b) Hoi cao nguyén Lam Pdéng co do cao 650 m so voi muc o N h(m)
nudc bién thi co &p suat khi quyén 1a bao nhiéu mmHg ? 650 200
(Lam tron dén chir s thap phan thir nhat)

! vab =760
1375
b) 698 mmHg

Dip so: a) a= —

Bai 4 Gia cudc dién thoai di dong caa mot cong ty
diérAl thoai trong 1 thang dugc tinh. nhu sau: tié,n v 4 cuoe phi 1 thang {dﬁ.ﬂg}
thué bao tra trude 90000 dong, Goi tir 3000 phat -
tr& xudng khdng phi tra thém tien, trén 3000 phit 31 npp
thi ctir 1 phdt goi thém tra 100 dong méi phat. Do
thi trén hinh minh hoa thoi gian x (phdt) goi thém
va s tién cudc y (dong) tong cong phai tra trong o R ,
1 thang, duoc xac dinh bai cdng thac y = ax + b. 90 000 thei gian goi theém (phit)
a) Xac dinh cac hé s avab. -
b) Néu goi thém 2000 phut thi tién cudc phai tra O X
trong 1 thang 1a bao nhiéu tién? 3000
Ddp so: a) a=100;b=90000

b) Sé tién cudc phai tra: y = 100.2000 + 90000 = 290000 (ddng)

\ ¥ (trang)

A

Bai 5:H6m qua, ban Phuong di doc dugce 100 trang dau mot cudn séch. /
HOm nay, trong 3 gid ban doc thém 120 trang. Goi X (gio) la thoi gian doc
sach trong ngay hdm nay, y (trang) 1a sb trang sach da doc duoc trong x 220 %
(gi0) (s6 trang sach doc duoc mdi gid 1a khong thay d6i). Mdi lién hé gitra
y va x 1a mot ham sé bac nhat: y = ax + b ¢6 d6 thi nhur hinh bén. 100 l

a) Xac dinhcachésba,b.

b) Néu quyén sach 380 trang thi ban Phuong can thém bao nhiéu gio

dé doc hét quyén séch trén.

Ddp sé: a) a= 40, b =100

W — -

b) Vay ban Phuong can thém 7gio o 1 2
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Bai 6: Do anh huong cua tinh hinh dich bénh, thu nhap ctia mot cng ty bj giam dan trong ndm 2021. Céc s
liéu thong ké dugc thé hién bang d6 thi nhu hinh vé bén.

=

tram triéu / thang

RS TN

B
I
I
I
I
I
I
I
I

1 1I2 &
thang
a) Tim ham s thé hién sy lién quan cua dai lugng y (tram triéu/ thang) theo dai luong X (thang).
b) Biét mot san pham ban dugc thi cong ty c6 loi nhuan 12 100 ngan dong, em hay tinh s6 san pham
ma cdng ty ban dwoc trong thang 9 nam 2021 (lam tron dén hang don vi).
‘ -3 58
Ddp so:a) a=—;b=—
P ) 11 11

b) Sb san pham bén ra trong thang 9: %.100000 :100 ~ 2818 (san pham)

Bai 7: Pau nam 2018, anh Nghia mua lai mot chiéc may tinh xéach tay cii
da st dung qua 2 nim voi gia 1a 21 400 000 dong. Cudi nam 2019, sau khi
st dung dugc thém 2 nam nita, anh Nghia mang chiéc may tinh d6 ra ctra
hang dé bén lai. Ctra hang théng béo mua lai méy vai gia chi con 17 000
000 dong. Anh Nghia thic mac vé sy chénh léch giira gid mua va gia ban
nén duoc nhan vién cira hang giai thich vé madi lién hé gitra gia tri cua mot
chiéc may tinh xéach tay vai thoi gian n6 dugc st dung. Méi lién hé do
duoc thé hién dudi dang mot ham sb bac nhit: y = ax + b ¢6 d6 thj nhu

sau.
4 v (dong)
21 400 000
17 000 000
0 ) 4 * (nam)

a) Xac dinh caichgsoavab.
b) Xéc dinh gia ban dau cua chiéc may tinh xach tay néu trén khi chua qua st dung.
Ddp so: a) a=-2 200 000; b = 25 800 000
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‘ , b) Ta c6 ham sé y = — 2 200 000.x + 25 800 000
Vy gia ban dau cua chicc may tinh xach tay néu trén khi chua qua su dung la :25 800 000 (d6ng)
Bai 8: Chi A la cdng nhan may mac caa Xi nghiép X. Nguoi ta nhan thay so6 4o x (cai 40) may dugc trong
mot thang va sé tién y (d6ng) nhan dugc trong thang d6 lién hé voi nhau boi ham sé y = ax +b ¢ db thi nhu
trong hinh v&. Hoi néu muén nhan luong 14.000.000 dong thi chi A phai may bao nhiéu céi 40?
Ddp so: 1500 cai 4o
Bai 9: Nhiét d6 soi ctia nuéc khong phai lac nao ciing 1a 100°C ma phu thudc vao dé cao cia noi d6 so véi
muc nudc bién. Chang han Thanh phd H6 Chi Minh c6 d6 cao xem nhu ngang v6i muc nudc bién (X = Om)
thi nuéc c6 nhiét d¢ soi 1a Y =100°C nhung & thu d6 La Paz cua Bolivia, Nam M§ ¢6 do cao x = 3600m so
véi mye nuéc bién thi nhiét do s6i cia nuéc 12 Y =87°C . O d6 cao trong khoang vai km, ngudi ta thdy méi

lién h¢ giira hai dai luong nay 12 mot ham sb bac nhat Y =ax+b co do thi nhu hinh sau:
X : 12 dai luong biéu thi cho d6 cao so véi mit nudc bién

y (°C) y : 1a dai lugng bidu thi nhiét d¢ sdi cia nudc,
A
100 a) Xac dinh cac h¢ so avab.
b) 7Thanh pho Pa Lat ¢6 @6 cao 1 500m so yéi muc nudc
87 : bién. Hoi nhiét do sbi ciia nude & thanh phé nay 1 bao
I nhiéu?
® : : > 2 (m) Ddp s6: a) a 13 . p Z100
z (m ra)a=_—oib=
1500 3600 3600
b) ~94,6°C

Bai 10:. Mot xi nghiép can béan thanh 1y b san pham. S6 san
pham y con lai sau x ngay ban dugc xac dinh bai ham s6
y = ax+b co do thi nhu bén. 1410
a) Hay dwa va dd thi xac dinh a,bvahamsé v .
b) Xi nghiép can bao nhiéu ngay dé ban hét s6 san pham can thanh 1y? %00
Ddp so: a) a=-30;b=1410= y=-30x+1410
b) 47 ngay

.Y (san pham)

4

13.200.000 [===t====mc=-mmo

8.000.p00 17 X (ngay)

x(cai o)

[0 SRR PI N S,

)

.300
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BAI TAP THUC TE HAM BAC HAI

Bai 1. Mot vat roi tu do tir d6 cao so véi mat dat 1a 120 mét. Bo qua stc can khong khi, quing duong
chuyén dong s (mét) ciia vat roi sau thoi gian t dwoc biéu dién gan dung bai cong thuc: s =5t2, trong
do6 tla thoi gian tinh bang giay.

a) Sau 3 gidy vat nay cach mit dat bao nhiéu mét ?

b) Sau bao lau ké tir khi bat dau roi thi vat ndy cham mat dat ? (Lam tron két qud dén chit sé hang don

Vi)

Ddp sé: a) 75m, b) ~ 55

Bai 2. Ngay 28 /09 / 2018, sau tran dong dét 7,5 d¢ Richter, con séng than (tiéng Anh I1a Tsunami)
cao hon 6 m da tran vao dao Sulawesi ‘Cﬁa In d6 né xi a, tan pha th,a‘lnh‘ phé Palu, gé)( thiét hai v6 cung
to Ion. Toc d6 cua con song than va chicu sdu cua dai duwong, noi bat dau cta song than, lién hé bai
cong thac v =./dg . Trong d6, g = 9,81 m/s?, d la chiéu sdu ctia dai duong tinh bang m, v 1a van téc
ctia song than tinh bang m/s

a) Biét d6 sau trung binh tai Thai Binh Duong 1a 4000m , hdy tinh toc d6 trung binh cua cac con séng
than xuat phat tir day ctiia Thai Binh Duong.

b) Theo tinh toan cua cac nha khoa hoc dia chat, van téc cua dot séng than ngay 28 /09 /2018 €6 van
téc 1a 800 km/h, hdy tinh chiéu siu cua dai duong, noi tAm chan dong dat gay ra song than la bao nhiéu

m?

Dip s6: V, =3V,

Bai 3. Bi sat (tén qudc té 1a pétanque) duoc ghi nhan 1 da xuat hién tir ndm 9000 trugc Cong Nguyén
khi mot bo vién bi bang da va vién dich duoc tim & Thd Nhi Ky. Bi sét hién dai ra doi vao nim 1907
tai Ciotat, viing Provence mién Nam nuéc Phap. Sau d6 mon thé thao nay lan rong téi cac nudce trén
thé gigi va ¢ Théi Lan, Viét Nam, Campuchia, Lao, Nhat Ban c¢6 nhiéu ngudi choi mon nay. Van téc
lan v (tinh bang m/s) ctia mot vat thé c6 khdi lwong m (tinh bang kg ) duoc tac dong boi mot huc E,
(goi 1a nang lugng kinetic energy, tinh bang Joule) dugc cho boi cong thic v =, /ﬁ . Can sir dung

m
nang lugng Kinetic E, bao nhiéu Joule dé van tdc ciia mét vién bi nang 800g 1a 10m/s?

Ddp s6: V., =3V,

Bai 4. Toc do cua mot chiée ca nd va do dai duong song nude dé lai sau dudi ciia nd duge cho boi cong
thiic v=>5vd . Trong d6 d(m) la d6 dai dudng séng nude dé lai sau dudi ca nd, v 12 van téc ca nd

(m/s).
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a) Tinh van téc ca nd biét do dai dudng séng nudc dé lai sau dudi ca nd dai 7 +44/3 (m).

b) Khi ca nd chay véi van téc 54 km/h thi duong song nudc dé lai sau dudi ca nd dai bao nhiéu mét?

Ddp s6: V., =3V,

Bai 5. Mot xe 6td chuyén dong theo ham sd s = 30t + 4t2, trong d6 S (km) 1 quing dudng xe di dugc
trong thoi gian t (gio); t 1a thoi gian chuyén dong cua tinh tir lac 7h00 sang. Xem nhu xe chuyén dong
déu trén mot doan dudng thang va khdng nghi.

a) Hoi tir lac 7h30 phut d&én lac 8h15 phut da di duoc quing duong dai bao nhiéu km?
b) Bén llc may gio thi xe di duoc quang dudng dai 34km (tinh tir IGc 7h00)?

Ddp s6: V, =3V,
Bai 6. Khi cang I&n cao thi &p suat khi quyén cang giam do khong khi lodng dan. Dé tinh &p suat khi

quyén ¢ do cao khdng quéa cao so voi mit nude bién thuong sir dung cong thirc: P = 760—2—2. Trong do,

P la &p suat khi quyén (mmHg); i 1a d cao so véi myc nudc bién (m). Hoi thanh phd Bao Loc & do

cao 1200m SO muc nudc bién thi &p suat cia khi quyén Ia bao nhiéu mmHg ?
Ddp s6: V, =3V,
Bai 7. Bé doi tir nhiét &6 F (Fahrentheit) sang &6 C (Celsius), ta ding cong thic sau: C :g(P ~32)

a) Hay tinh nhiét ¢6 C khi biét nhiét d6 F 1a 30°F.
b) Hay viét biéu thirc biéu dién ham sb bac nhat F theo bién sé C. Tinh nhiét &6 F khi biét nhiét do C 1a

25°C.

Ddp s6: V, =3V,
Bai 8. Cang Ién cao khong khi cang lodng nén &p suat khi quyén cang giam. V&i nhitng d6 cao khdng
I6n lam thi ta ¢ céng thirc tinh &p suat khi quyén twong (ng véi d6 cao so vai muc nuedc bién nhu sau:

2h
= 760-2" |
s 25

Trong d6 p 12 ap suat khi quyén (mmHg), & 1a d6 sao so véi myc nudc bién (m).
Vi du cac khu vuc ¢ Thanh phé Ho Chi Minh déu c6 d6 cao sat véi muc nude bién (=0 m) nén co ap

suat khi quyén 1a p =760 mmHg.
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a) Hoi Thanh phé Pa Lat & d6 cao 1500 m so vai muc nudc bién thi c6 &p suat khi quyén 1a bao nhiéu
mmHg?

b) Dua vao méi lién hé gitra d6 cao so v6i muc nudc bién va &p suat khi quyén ngudi ta ché tao ra mot
loai dung cu do ap suét khi quyén goi la “cao ké”. Mot van dong vién leo nui dung “cao ké” do duogc ap
suat khi quyén la 540 mmHg. Hoi van dong vién leo nti dang & d6 cao bao nhiéu mét so véi muc nudc

bién?

Ddp s6: V, =3V,

Bai 9. Mot tiém banh c6 chuong trinh giam gi& 5% trén tong hoa don khi mua hang chi trong ngay
09 / 01 /2021, ban My mua 5 hop banh bong lan cing loai trong ngay 09 / 01 /2021, sé tién ban phai
tra 1a 375250 dong. Ngay 12 / 01 / 2021, ban Uyén mua 6 hop banh bong lan cung loai véi ban My da
mua thi tra sé tién 12 470000 dong. Biét s tién phai tra (khi chwa c6 chuong trinh khuyén méi) va s6
hop bang bong lan lién hé bang cong thic y =ax+b, y (ddng) 1a s tién phai tra va z 1a sé hop banh
bdng lan cung loai.
a) Viét ham sé biéu dién y theo z
b) Hoi ngay 12 /01 /2021, ban Nhan mua bao nhiéu hop banh bong lan ciing loai véi ban My? Biét s6

tién Nhan tra 1a 320000 dong.

Ddp s6: V., =3V,

Bai 10. Truong tiéu hoc Lushan do kién trac sw Zaha Hadid thiét ké 13 noi hoc tap cua 120 hoc sinh.
Céc khu nha duoc thiét ké vai méai vom hinh parabol theo cong thirc (P):y=ax?va dugc dinh huéng dé
cung cap diéu kién anh sang tbi wu nhat.

-4 -3 -2 -1 1 2 .3

H\f

o e 0 D s e

R - 4

A(4; -7)

Biét rang cong c6 do cao 7m va chiéu rong 8m. Hiy xac dinh phuong trinh cua parabol (P).
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Ddp s6: V, =3V
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Bai 11. Mot vat roi tu do tir d cao so voi mat dat 1a 120 mét. Bo qua sic can khong khi, quang duong

chuyén dong s (mét) cua vat roi sau thoi gian t duoc biéu dién gan dang bai cdng thic: s =5t2, trong

do6 t 1a thoi gian tinh bang giay.

a) Sau 3 gidy vat nay cach mat dat bao nhiéu mét ?

b) Sau bao lau ké tir khi bat dau roi thi vat ndy cham mat dat ? (Lam tron két qud dén chir sé hang don
Vi)

Ddp s6: V, =3V,
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BAI TAP XAC PINH THOI GIAN

Bai 1. Quy tic sau day cho ta biét CAN, CHI ctia nim X nao dé. Dé xac dinh CAN, ta can tim sé du r
trong phép chia X cho 10 va tra vao bang 1. Bé xac dinh CHI, ta tim s6 du s trong phép chia X
cho 12 va tra vao bang 2.
Vi du: Nam 1982 ¢6 CAN la Nham, c6 CHI la Tut.

Bang 1

r 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9
CAN | Canh | Tan | Nhdm | Quy | Gidp | At | Binh | Pinh | Mau | Ky
Bang 2

S 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11
CHI | Than | Dau | Tuat | Hoi | Ti | Sau | Dan | M&o | Thin | Ty | Ngo | Mui

a) Em hay st dung quy tac trén dé xac dinh CAN, CHI cia nim 2021;
b) Ban Loan nhé rang Me ban & ay sinh ndm Giap Thin nhung khong rd 1a nam bao nhiéu.
Bai 2. UTC 1a mot chuan quoc té vé ngay gid. Thé gidi co 24 mui gio, vi tri dia ly khac nhau
thi gior & cac dia diém do ¢ thé khac nhau. Gid UTC duoc xem nhu gid gbc. Thé gidi c6 12 mui
gid nhanh va 12 mui gid cham. Cu thé, ki hiéu UTC+7 danh cho khu vuc ¢6 gionhanh hon gid UTC
7 gi0, ki hiéu UTC-3 danh cho khu vyc ¢6 gio cham hon gio UTC 3 gio.
Vi du: Vi tri dia ly Viét Nam thuoc mui gio UTC+7 nén néu gio UTC 1a 8 gio thi gio tai Viét Nam
& thoi diém d6 1a : 8+7=15 gio.
a) Néu ¢ Viét Nam la 23 gio 30 phut ngay 02/03/2020 thi ¢ Tokyo (UTC+ 9) la ngay gio nao?
b) Minh dang sdng tai Viét Nam, Lan dang song tai Los Angeles. Néu thoi gian & chd Minh 1a 17
gi® 20 phuat ngay 05/03/2020 thi & chd Lan 13 2 gior 20 phut ngay 05/03/2020. Héi mii gior & Los
Angeles la mui gio nao?
Bai 3. Theo am lich thi do mét chu ky quay cua Mit Tring quanh Trai DAt 1a khoang 29,53
ngay nén mot nam am lich chi co khoang 354 ngay (lam tron). Do vay, ct sau mot vai nam am lich
thi ngudi ta phai bd sung mot thang (thang nhuan) dé dam bao ndm 4m lich twong d6i phi hop voéi
chu ky cua thoi tiét, 1a yéu té phu thudc vao chu ky quay cua Trai Pat xung quanh Mat Troi.
Cach tinh nam nhuan am lich nhu sau:
Léy s nam chia cho 19, néu sb du 1a mot trong cac sb:0;3;6;9; 11; 14; 17 thi ndm am lich d6 co6
thang nhuan.
Vi du:
2017 la nam nhuan am lich vi 2017 chia cho 19 du 3.
2015 khong phai nam nhuan am lich vi 2015 chia cho 19 du 1

a) Em hay st dung quy tic trén dé xac dinh nim 1995 va 2030 c6 phai nam nhuan am lich
hay khong?

b) Nim nhuan dwong lich 1a nim chia hét cho 4. Ngoai ra, Nhitng nim chia hét cho 100 chi
dugc coi 1 ndm nhuan duong lich néu chung ciing chia hét cho 400 (vi dy 1600 1a nim
nhuan duong lich nhung 1700 khong phai nam nhuén duong lich). Trong cac nam tir nam
1895 dén nam 1930, ndm nao vira 13 ndm nhuan &m lich vira 1a nim nhuén duong lich.

Bai 4. Dé biét duoc ngay n thang t nam 2020 1a thir may trong tuan. Dau tién, di tinh gia tri biéu thac T
=n+ H, ¢ day H dugc xéc dinh nhu sau:

Thangt |10 5 2:8 3;11 6 9:12 1:4;7
H -3 -2 -1 0 1 2 3
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Sau d6 lay T chia cho 7 ta dugc s6 dur (0 <r < 6)
Néu r = 0 thi ngay d6 1a ngay thir Bay

Néu r = 1 thi ngay d6 1a ngay Chu Nhat

Néu r = 2 thi ngay d6 1a ngay thir Hai

Néu r = 3 thi ngay d6 1a ngay thir Ba

Néu r = 6 thi ngay d6 1a ngay thir Sau

a) Hay str dung quy tic trén dé xac dinh ngay 30/04/2020 14 ngay thir may?
b) Bé An sinh vao thang 12/2020. Biét rang ngay sinh ctia bé An 1a mot boi sé cua 5 va 1a Cha Nhat.
Hoi ngay sinh cua bé An 1a ngay may?
Bai 5. Ban Khanh Linh t5 chtrc sinh nhat 1an thi 14 vao thr tu ngay 2 thang 12 nim 2020 .Héi ban
Khanh Linh sinh vao thir may ? Giai thich .
Bai 6. Trong mot thang nao dé c6 3 ngay thr nim triing vao ngay chan. Hoi ngay 26 thang d6 1a thir
may trong tuan?
Bai 7. Thé gioi c6 24 mi gio, vi tri dia ly khac nhau thi gid o cac dia diém d6 c6 thé khac nhau. Gio UTC
dugc xem nhu gio gbc. Thé gigi ¢6 12 mai gio nhanh va 12 mai gio cham. Cuy thé, ki hiéu UTC + 7 danh
cho khu vuc c6 gio nhanh hon gio UTC 7 gio, ki hiéu UTC — 3 danh cho khu vuc c¢é gio cham hon gio
UTC 3 gio.
a) Viét Nam thuoc mai gio UTC+7. Néu & Viét Nam |a 20h30p ngay 3/5/2021 thi ¢ Peru (UTC-
5) la ngay gio nao?
b) Binh dang sbng tai Peru, Nghi dang song & Malaysia. Néu thoi gian & chd Nghi 1a 18h35p ngay
9/5/2021 thi & chd Binh la 5h35p ngay 9/5/2021. Hoéi mui gio & Malaysia la mui gio nao?

Bai 8. Bé tim hang CHI ciia mot nam ta dung cong thirc sau rdi déi chiéu két qua vai bang sau:
Nam - 4
j+1

Hang CHI = So du cua (

Hang Chi | TY | Stu | Dan | Méo | Thin | Ty | Ngo | MUi | Than | Dau | Tuat | Hoi
Misdé | 1 | 2 | 3] 4|5 |6 |7 | 8] 9 |10] 1112

Dé tim hang CAN ciia mot ndm ta ding cong thirc sau roi dbi chiéu két qua voi bang sau:
Hang Can = Chir so tan cung cta nam dwong lich trir di 3
(Neu chir so tan cung cua nam dang xét nho hon 3 thi ta s€ cong thém 10 roi trir 3)
Hang Can | Gidp | At | Binh |Dinh | Mau | Ky | Canh| Tan | Nham | Quy
M s6 1 | 2 |3 | 4 |5 |6 |7 |8 9 | 10(0)

a) Duya vao cach tinh trén, em hy cho biét CAN CHI nam 2022 12 gi?

b) Nam Ky MU (19ab) (50 <ab< 99) Trung Quéc dua quan tAn cong Viét Nam trén toan tuyén
bién givi gitta hai nu6c (con goi 1a chién tranh bién gisi). Pay 1a mt cude chién tuy ngan
nhung vo cung khoc liét. Vai tinh than bao vé ting tat dat caa To Quoc, quan va dan Viét Nam
da anh ding day lui sy banh trudng ctia phuong Bac (theo wikipedia). Hoi Ky Mui nam do la
nam bao nhiéu? . ) .

BAI TAP VE NHA
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BAI 1. Ban Ph dy dinh trong khoang thoi gian tir ngay ming 2 thang 1 dén ngay 28 thang 2 sé giai
mdi ngay mot bai toan. Thuc hién dung ké hoach dugc mot thoi gian , vao khoéng cudi thang (
thang 1 ¢6 31 ngay) Thi Phi dugc nghi tét va ban tam nghi giai Toén nhiéu ngay lién tiép. Sau
tét trong tuan dau , Phi chi giai duoc 14 bai ; sau d6 Phu cb géng giai 4 bai mdi ngay va dén
29 thang 2 ( nam 2020 thang 2 chi co 29 ngay) thi Phi1 ciing hoan thanh ké hoach da dinh. Hoi
ban Phu d3 nghi giai Toan it nhat bao nhiéu ngay?

BAI 2. . Quy udc Vé cach tinh nim nhuan:

- Pdi véi nhitng ndm khong 1 nam tron thé ky (c6 2 chir s6 cudi khac “00”): Néu nam d6 chia
hét cho 4 thi 1a ndm nhuan, néu khéng chia hét cho 4 thi 1a khong nam nhuan.

- D6i v6i nhing ndm 1a nam tron the ky (¢6 2 chit s6 cudi 1a “00”): Néu ndm do chia hét cho 400
thi 1a nam nhuan, néu khong chia hét cho 400 thi 1a khong nam nhuan.

Vi du: Nam 2019 khong 1a ndm nhudn vi 2019 khéng chia hét cho 4;
Nim 1900 khong 12 nam nhuén vi 1900 13 nim tron thé ky nhung khong chia hét cho 400.
Nim 2016 12 nam nhuén vi khong 1a nam tron thé ky va chia hét cho 4.
Nim 2000 1 nam nhuan vi 2000 chia hét cho 400.
Hoi:Nam 2020 la ¢6 phai la nam nhudn hay khdng? Vi sao?
Ngay 20/11/2019 la thi 4. Hoi ngay 20/11/2000 la thir may?
BAI 3. Quy u6c vé cach tinh ndm nhuan:

- P6i véi nhitng ndm khong 12 nam tron thé ky (c6 2 chir s6 cudi khac “00”): Néu nim d6 chia
hét cho 4 thi la nam nhuén, néu khong chia hét cho 4 thi 1a khong nam nhuan.

- P4i véi nhiing ndm la ndm tron thé Ky (c6 2 chir s cudi 1a “00”): Néu nam d6 chia hét cho 400
thi 1a nam nhuén, néu khong chia hét cho 400 thi 14 khong nam nhuan.

Vi du: Nam 2019 khong 1a ndm nhuan vi 2019 khong chia hét cho 4;
Niam 1900 khong 1a nam nhuén vi 1900 14 nam tron thé ky nhung khong chia hét cho 400.
Niam 2016 12 nam nhuén vi khong 1a nam tron thé ky va chia hét cho 4.
Nam 2000 1a nim nhuan vi 2000 chia hét cho 400.
Hoi:Nam 2020 la c6 phai la nam nhuan hay khéng? Vi sao?
Ngay 20/11/2019 la thir 4. Hoi ngay 20/11/2000 13 thir may?
DAP AN
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BAI TAP TINH TIEN PIEN-TIEN NUOC

Bai 1. Gia sir cch tinh tién nudc sinh hoat cho 1 ngudi & TP. H6 Chi Minh nhu sau:

Muc 1 cho 4m® dau tién 12 7000 ddng/ m®;
Muc 2 cho 3m® tiép theo 1a 10000 ddng/ m®;
Miic 3 cho s6 m® con lai 1a 12500 dong/ m®.
- S0 tién nudc phai tra cho ba marc nay goi la A.
- Thu@: VAT: B=A10%.
- Thué mdi truong: C = A.15% .
Tong so tien phaitrala: T=A+B+C. o .
Thang 9/2018 gia dinh c6 Bay c¢0 2 nguoi phai tra hét so tien: T =207500 dong. Hoi gia dinh c6
Bay dung hét bao nhiéu m°® nuéc
Ddp sé: 15,64(m3)
Bai 2. Gia nudc sinh hoat cua ho gia dinh dugc tinh nhu sau:

Mtc nudc tieu thu (m?®) | Dwoi 10m® | 11m?®- 20m? 21m3-30m?® | Trén 31m?

Gid tién (dong/m?) 6000 7100 8600 16000

Thang vira qua, gia dinh An thanh todn hét 200.100 dong tién nugc. Hoi gia dinh An da su dung
bao nhiéu m3 nudc. Biét rang thué gia tri gia tang 1la 10% va thué bao vé moi truong 5%.

Ddp s6: 25m°.

Bai 3. Gia nudc sinh hoat cia ho gia dinh duoc tinh nhu sau: Thang 11 gia dinh An st dung hét 45
m>nudc va phai tra bao nhiéu tién?

Mirc s dung Gi tien
Pén 10m’ 6.000 dong/m?

Tit 11m?3 dén 20m® | 7.100 dong/m3
Tir 21m® dén 30m*® | 8.600 dong/m?
Tir 31m® tré 1én 12.000 dong/m?

‘ Ddp s6: 379.000 dong
Bai 4. Cach tinh tién nudc sinh hoat duge tinh nhu sau:

Mikc sir dung 4m® dau tién Tk 5m® dén 7m’ Trén 8 m’
Gia tién 7.000 dong /m? 10.000 dong /m?
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Thang vira qua, gia dinh ban Mai sir dung hét 17m°, va s6 tién phai dong 12 239.800 dong
bao gom 10% thue VAT. Hoi gia tien 1m3 ¢ mac 3 1a bao nhiéu.

Ddp sé: 16.000 dong

Bai 5. Gia nudc sinh hoat cua moét gia dinh dugc tinh nhu sau:

al 0. L1 nuo ' A , : 1 n Mikc sir dung Gid tien
So tién phai tra trong hoa don da bao gom thué 5% gia tri

<= \ JN A At \ . \ A 3 A
gia ting va 10%thué bao vé méi truong. Gia dinh An B/l 6.000 dong/m?*

trong thang 3 da tra theo hoa don 1a 318.550 ddng. Hoi gia dinh An dd | Tir 11m® dén 20m® | 7.100 dong/m’

st dung bao nhiéu m® nudc. Tir 21m°® dén 30m® | 8.600 dong/m’

Tir 31m® tré 1én 12.000 déng/m?

Ddp sé: 35m°.
Bai 6. Trong thang 9 gia dinh ban An di st dung hét 18 m®> nudc may. Biét rang dinh muc tiéu thu
nude duogc tinh theo bang sau (Chua tinh thué VAT va phi bao vé méi truong):

Khdi lwgng str dung (m3) Gia tién (dong/m3)
Pén 8m3 5.300
Tt 9m? dén 15m? 10.200
Tir 16m3 tré lén 11.400

Hoi trong thang 9 gia dinh ban An phai tra bao nhiéu tién, biét s tién sir dung nudc phai
tinh thém 10%thué VAT va 8% phi bao vé moéi truong *

Ddp sé: 174.640 dong.
Bai 7. Gia nudc sinh hoat tai TP. HCM duoc quy dinh nhu sau:

Déi tugng (ho gia dinh sit dung | Gid nuéc | Gia tién khich hang phai tra (da

vao muc dich sinh hoat) (déng/m?) | tinh thué€ GTGT va phi BVMT)
Dén 4m?*/nguoi/thang 5300 6095
Trén 4m® dén 6m*/nguoi/thang 10200 11730
Trén 6m®/nguoi/thang 11400 13110

Gia dinh ban An ¢6 4 nguoi, nhan phiéu ghi chi s6 nuéc trong thang 3 nhu sau: chi s6
cti 1a 704 va chi so mai 1a 734. Hoi gia dinh ban An phai tra bao nhiéu tien?

o Ddp sé: 270.020 dong.
Bai 8. Gia ban nudc sach tai thanh pho Ho6 Chi Minh dugc quy dinh nhu sau:

Pinh mikc tiéu thu 0 - 4m3 4m3 dén 6m? Trén 6m3
Gia tién (Dong/m?3) 5300 10200 11400
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Nha Ha c6 4 ngudi, trong mot thang da sir dung hét 27 m® nudc. Hoi Ha phai tra bao nhiéu
tien? Biét rang phai dong thém thué gia tri gia tang va phi bao vé moi truong la 15%.

Ddp sé: 279.800 dong.

Bai 9. Theo quyét dinh cia B Cong Thuong ban hanh, gia ban I¢ dién sinh hoat ké tir ngay
1/7/2017 s€ dao dong trong khoang tir 1484 dén 2503 dong/Kwh tuy bac thang. Dudi day la
bang gia dién ap dung ngay 1/7/2017:

Miec stt dung (KWh) Gia tién (dong)
0-50 1484
51-100 1533
101-200 1786
201 tro lén 2242

Gia dinh ban An trung binh mdi thang tiéu thu 129KWh thi sé tién phai tra 13 bao nhiéu?
Ddp sé: 202.644 dong.

Bai 10. Trong thang 10 ndm 2017, gia dinh An di tiéu thy hét 98Kwh sé dién. Biét bang gia dién
sinh hoat danh cho h¢ gia dinh nhu sau:

Mitc st dung dién T 0 dén 50 Kwh Tir 51 dén 100 Kwh

Pon gia tién 1484 dong/Kwh 1533 dong/Kwh

Em hay tinh s6 tién ma gia dinh An phai tra, biét rang sé tién dién phai tra trong héa don
da bao gom 10% thue VAT.

Ddp sé: 162.562 dong.

Bai 11. Thang 2 gia dinh ban An dung hét 95 KW.h thi phai tra 156.750 dong, trong d6 bao gdm
tién dién va 10% thué VAT. Thang 4 do thoi tiét nong nén luong dién tiéu thu ting 1én

25KW.h so0 voi thang truéc. Biét rang sé dién tir 101 KW.h d¢én 200 KW.h thi tién dién ting

500 dong/1 KW.h . Hoi thang nay gia dinh ban An phai tra bao nhiéu tién, biét s tién phai

tra bao gom 10% thué VAT.

Ddp sé: 228.800 dong.

Bai 12. Dé khuyén khich tiét kiém dién, gia dién sinh hoat dugc tinh theo kiéu liy tién theo bang
gia sau:

Mic 1: Tinh cho 50 s dién dau tién.

Mt 2: Tinh cho sb dién thi 51 d&én 100, mdi sb dién dit hon 100 dong so vai mic 1.

Mt 3: Tinh cho sb dién thir 101 d&én 200, mdi sb dién dat hon 200 dong so véi muc 2.

Mtc 4: Tinh cho sb dién th 201 d&én 300, mdi sb dién dit hon 500 d¢ong so v&i mic 3.

Mt 5: Tinh cho sb dién thit 301 dén 400, mdi s6 dién dat hon 250 dong so véi muc 4.

Mtc 6: Tinh cho sb dién thir 401 tro 18n, mdi sé dién dit hon 80 dong so véi mic 5.
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Ngoai ra, ngudi su dung con phai tra them 10% thué gia tri gia tang. Thang vira réi nha An
ding hét 185 sb dién va phai tra 328.625 dong. Hoi mdi s6 dién & muc 1 gia bao nhiéu?

Ddp sé: 1.450 dong.

Bai 13. Dé khuyén khich tiét kiém dién, gia dién sinh hoat dugc tinh theo kiéu liy tién, nghia 13
néu ngudi sir dung cang ding nhiéu dién thi gia mdi sé dién (1kWh) cang ting 1én theo céac
muc nhu sau:

Mirc mét: Tinh cho 100 s6 dién dau tién;

Mtc hai: Tinh cho sé dién thir 101 dén 150, mdi s6 dat hon 150 dong so véi mic thir nhat;
Mtc ba: Tinh cho s6 dién thir 151 dén 200, mdi sb ddt hon 200 dong so voi muc thi hai;

V.V...

Ngoai ra, ngudi sir dung con phai tra thém 10% thué gié tri gia ting (thué VAT).

Théng vira qua, nha Tuan dung hét 165 s dién va phai tra 95.700 dong. Hoi mdi s dién &

muc thir nhét gi4 1a bao nhiéu?

Ddp sé: 450 ddng.

Bai 14. Cac nha san xuét cho biét khi dé mot céi tivi ¢ trang

thai “cho” (tat tivi bang remote) thi trong mét gio tivi van tiéu thu mot lugng dién ning
la IWh. Gia thiét raing mdi ho gia dinh o thanh pho c6 mat tivi va xem 6 gio mdi ngay.
Em hay tinh, néu tat ca cac ho gia dinh déu tat tivi ¢ trang thai “cho” thi mdi thang (tinh
la 30 ngay) ca thanh phé da khéng tiét kiém bao nhiéu tién. Biét rang gia dién trung binh
1a 1.800 dong/KWh va thanh phé cd khoang 1,7 triéu ho gia dinh.

Ddp sé: 1.652.400.000 dong.

Bai 15. Pé khuyén khich tiét kiém dién, gia dién sinh hoat duoc tinh theo lity tién, nghia 1a néu
ngudi su dung cang dung nhiéu dién thi gia moi kwh dién cang tang lén. Dudi day la bicu
gia dién sau khi diéu chinh (chua tinh thué gia tri gia taing VAT 10%).

Murc sir dung trong thang (kwh) 0-50 51 - 100 101 - 200
Don gia (d6ng/kwh) 1484 1533 1786

Trong thang qua ho A da phai tra tat ca 303.457dong. Ho A di st dung bao nhiéu kwh?
Ddp so: 70kwh.
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BAI TAP VI-ET

Bai 1. Goi x,, x, la cac nghiém cta phuong trinh x* —x-12=0. Khong giai phuong
trinh, tinh gia tri cua bidu thie 4= t1, %21
x2 xl

Bai 2. Cho phuong trinh x* +5x-7=0 c6 2 nghiém la x,,x, . Khong giai phuong trinh,

hay tinh gid trj cua biéu thirc A = x? + x* —2x,x,

Bai 3. Cho phuong trinh 3x* —2x-2=0 €0 2 nghiém la x,,x, . Khong giai phuong trinh,

hay tinh gia tri cua biéu thac D=1 4 2
x, -1 x -1

Bai 4. Cho phuong trinh: 20x* +5x 2020 =0 — 2020 = 0. Khong giai phuong trinh trén,
hy tinh gia tri cua biéu thic sau: A = ﬁ(l—x2)+x—2(1—x1).

xZ xl
Bai 5. Cho phuong trinh: 3z° 4+ 2z —9 = 0 €0 hai nghiém la z ,z,. Khong giai phuong
trinh trén, hay tinh gia tri cua biéu thic A=(3x, —2x,)(3x, - 2x,)

Bai 6. Cho phuong trinh x*~ 7x + 12 = 0 ¢0 2 nghiém la x,,x, . Khdng giai phuong
trinh, hay tinh gia trj caa biéu thac A=x2+x,>-x, -x,

Bai 7. Cho phuong trinh x* -3x+1=0 . Khong giai phuong trinh, hdy tinh gia tri cua
biéu thac A=x>+x2.

Bai 8. Goi x,, x, la nghiém (néu c6) cua phuong trinh x* +3x—-10=0. Khong giai
phuong trinh, hay tinh cac biéu thirc sau: A = * +2 Bt 2 .
x2 xl

Bai 9. Cho phuong trinh x* +(m+1)x—m-2=0 (m latham $6)

a) Ching té phuwong trinh ludn c¢6 nghiém véi moi tham sé .
b) Goi x,,x, 1a hai nghiém ctia phwong trinh. Tim m dé x*+x% =5
Bai 10. Cho phuong trinh: 6x* +6x—13=0 cd hai nghiém Ia x,, x,.Khong giai phuong

x2—1+x2—x1—1.

trinh, hdy tinh gia tri cia biéu thuc: A =1

X X

2 1

Bai 11. Cho phuong trinh 2x* -3x-7=0 c6 2 nghi¢m la x,,x, . Khong giai phuong
trinh: Tinh A=x? +x2 - x, —x,
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PHUONG TRINH - HE PHUONG TRINH

1. Cac bai toan vé chuyén déng. ,

Bai 1. Mot 6t6 tai va xe may khai hanh cung mot lac tir A t6i B. Xe 6 t6 di véi van toc I6n hon xe
may la 20 km/h. Do d6 6t6 dén B sém hon xe may 25 phit. Tinh van tbc mdi xe, biét rang khoang
cach gitra A va B la 100km.

Ddp sé: Van téc xe 6 t0: 100km/h; Vdn toc xe may: 80km/h.
Bai 2. Hai nguoi di xe dap xuat phat cing mot tir A dén B. Van téc cua ho hon kém nhau 3km/h

nén ho dén B sém muon hon nhau 30 pht. Tinh van téc mdi nguoi, biét rang quiang duong AB dai
30km..

Ddp sé: Vantéc xe A: 3km/h; Vdntéc xe B: 6km/h.

Bai 3. Mot nguoi di xe dap tir A dén B cach nhau 60km. Sau d6 1 gio, ngudi khac di xe may tir
cling tir A dén B va dén B sém hon nguoi di xe dap 1 gio 40 phat. Tinh van tc cta ngudi di xe
dap biét rang van toc xe may bang 3 1an van téc xe dap.

Ddp sé6: 15km/ h,

Bai 5. Ot6 tha nhat khéi hanh tir A dén B céach nhau 240 km. M6t gio sau, 6t thi hai ciing khoi
hanh tr A dén B véi van toc 16n hon 6t6 thy nhat 1a 10 km/h nén dudi kip 6t6 thir nhat & chinh giira
quing dudng AB. Tinh van téc mdi xe.

Ddp sé: Van toc xe thir nhat: 30km/h; Vdn toc xe thir hai: 40km/ h.
Bai 6. Nguoi di xe dap tir A dén B dai 60 km. Sau d6 2 gid c6 mot ngudi di xe may tir A dén B Voi

van toc gap 5 1an van toc xe dap.Tim van tbc mdi nguoi biét rang hai ngudi gap nhau tai dia diém
cach B 37,5km.

Ddp sé: Vdn toc xe may: 45km/h; Vdn toc xe dap: 9km/h.
Bai 4. Hai 6t6 khai hanh cing mét lGc tir A dén B cach nhau 280km, di nguoc chiéu nhau va gap

nhau sau hai gio. Tim van toc caa mdi 6td biét ring van téc cua 6td xuat phat tir A 16n hon van téc
0t6 xuat phat tr B 1a 20 km/h.

Ddp sé: Vantoc xe A: 80km/h; Vdntoc xe B: 60km/h.

Bai 7. Mot 6 t6 du dinh di tir A dén B trong mot thoi gian nhat dinh. Néu xe chay vai van téc
35km/h thi dén cham mat 2 gid. Néu xe chay véi van téc 50 km/h dén noi sém hon 1 gio. Tinh
quing dudng AB va thoi gian du dinh lic dau.

Ddp sé: Thoi gian dir dinh: 8h ; Qudng dwong AB : 350km.
Bai 8. Mot nguoi di xe dap tir A dén B véi van tbc 24km/h. Lic tir B vé A, ngudi dé co cong viéc

ban can di theo con dudng khéac d& di nhung dai hon lic di la 5km. Do van téc Iic vé 1a 30 km/h.
Nén thoi gian vé it hon thoi gian di 1a 40 phat. Tinh quing dudng lac di.
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Ddp sé: Quang dwong AB : 100km.

Bai 9. Hai cand cung khai hanh mét 1ic va chay tir A d@én B. Cand 1 chay véi van téc 20km/h, ca
nd 2 chay véi van tc 24 km/h. Trén duong di cand 2 ding lai 40 phut, sau dé tiép tuc chay véi van
toc nhu cii va dén bén B cling lc véi cand 1 . Tinh chiéu dai quéng song AB ( cho biét van tdc dong
nude khong dang ke). )

Dadp so: Quang sdng AB : 80km.
Bai 10. Mot nguoi diéu khién xe may di trén quing duong AB hét 2 gio. Biét rang % doan duong

dau nguoi d6 di vai van toc 1a 30 km/h va doan duong con lai di véi van tc 40 km/h. Tinh quang
duong AB.
Dap so: Quang duwong AB: 75km.

2. Céc bai toan vé ning suit. 7 S
Bai 1. Hai voi nudc cung chay vao bé thi sau 1 gio 20 phut thi bé day. Néu ma voi thir | chay trong

10 phat va voi tha 11 chay trong 12 phut thi day % bé. Hoi mdi voi chay mot minh thi bao nhiéu lau
moi day bé ?

Ddp sé: Voi thiz 1: 120 phat; Voi the 11: 240 phit.
Bai 2. Hai voi nudc cuing chay vao mot céi bé khong c6 nudc trong 4 gio 48 phit s& day bé. Néu mo
vOi thir nhat trong3 gid va voi thir hai trong 4 gio thi duoc % bé nudc. Hoi mdi voi chay mot minh
trong bao lau thi méi day bé?

Ddp sé: Voi thir nhdt: 12 gio; Voi thir hai: 8 gio.
Bai 3. An va Binh cuing 1am chung mét cong viéc trong 7 gio 20 phut thi xong. Néu An 1am trong 5
gio va Binh lam trong 6 gio thi ca hai nguoi lam duoc % cong viéc. Héi mdi ngudi lam mot minh
lam cdng viéc dé thi trong may gio xong ?

Ddp sé: Méi nguroi 1am mgt minh trong 14 gio 40 phat thi xong.

Bai 4. Hai nguoi tho cling 1am chung mét cdng viéc trong 16 gio thi xong. Néu ngudi thir nhat 1am 3
gio, ngudi tha hai 1am 6 gio thi ho lam dugc 25% cong viéc. Hoi moi ngudi lam cong viéc d6 mot
minh thi trong bao lau xong cong viéc?

Ddp s6: Nguweoi thir nhdt: 24 gio; Newoi thi hai: 48 gio.
Bai 5. Hai nguoi lam chung mét cong viéc thi xong trong 5 gio 50 phat. Sau khi ca hai nguoi cung
1am duoc 5 gio. Nguoi th nht phai di 1am viéc khac, nén ngudi kia 1am tiép 2 gio nita mai xong
codng viéc. Hoi néu 1am mot minh mdi ngudi 1am trong bao 1au?

Ddp sé: Nguweoi thir nhdt: 10 gio; Nguwoi thir hai: 13 gio 20 phut.
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\ - . \ e r N 5 pY A 2= WA A J I N 4 =\ A A A ’
Bai 6. Hai voi nudc cung chay vao mot cai bé can (khong c6 nuac) thi sau 4§ gio day bé. Neéu luc
A 9 9 N = ’ A N Y J & 9 A N - i - N 6 Y ~ 7. A A 9 = A
dau chi m¢é voi tht nhat va 9 gio sau méi mo thém voi thr hai thi sau 5 gio nita maéi day beé. Hoi néu
ngay tir dau chi ma voi thir hai thi sau bao 1au méi day bé?
Ddp sé: 8 gio.
Bai 7. Hai nguoi thg cling 1am maot cdng viéc, néu 1am riéng mdi ngudi nira ¢ong viéc thi tong cong

s6 gio 1am viéc 1a 12 gio 30 phat. Néu hai nguoi 1am chung thi hai nguoi chi lam trong 6 gio thi
xong ¢6ng viéc. Hoi mdi ngudi 1am riéng thi mat bao 1au xong viéc ?

Ddp sé: Nguwoi thir nhat: 15 gio; Nguwoi thiz hai: 10 gio.

Bai 8. Hai I6p 9A va 9B cung tu stra khu vudn cia nha tredng trong 4 ngdy xong. Néu mai 16p tu
stra mot minh mudn hanh thanh céng viéc 4y thi 16p 9A can it thoi gian hon 16p 9B 1a 6 ngay. Hoi
mai 16p 1am mot minh thi trong bao 1au hoan thanh cong viéc ?

Ddp sé: Lop 9A: 6 ngay; Lop 9B: 12 ngay.

Bai 9. Hai nguoi cung lam chung mét cong viéc trong % gio thi xong. Néu mdi ngudi 1am mot minh

thi thoi gian ngudi thir nhat hoan thanh cdng viéc it hon nguoi thi hai 12 2 gio. Hoi néu 1am mét minh
thi mdi ngudi lam bao 1au dé xong cong viéc?

Ddp sé: Nguoi thir nhdt: 4 gio; Nguoi thir hai: 6 gio.
Bai 10. Hai t6 san xuat nhan chung mot cong viéc. Néu 1am chung trong 4 gio thi hoan thanh %

cong viéc. Néu dé méi to 1am riéng thi to 1 1am xong cdng viée trudc t6 2 1a 5 gio. Hoi mdi to 1am
mot minh thi trong bao l1au xong cong viéc?

Ddp sé: T6 1: 10 gio; Té 2: 15 gio.

3. Céc bai toan vé cau tao sé - tim sé.
Bai 1. C6 hai s tu nhién, biét rang tong cua hai sé bang 59; hai lan s6 nay bé hon ba lan sé kia la 7.
Tim hai s6 d6.

Ddp sé: 34 va 25
Bai 2. Tim hai s6 biét tong va tich cua ching lan luot 1a 17 va 72.

Ddp sé: —8 va —9
Bai 3. Tim hai s6 tu nhién, biét tong cua ching bang 1006 va néu lay sé 16n chia sé nhoé thi dugc
thuong 1a 2 va sé du 1a 124.

Ddp sé: 712 va 294

Bai 4. Tim hai s6 biét tong bang 17 va tong binh phuong bang 157.

Ddp s6: 11va 6
Bai 5. Tim so tu nhién c6 hai chir so biét chir s6 hang don vi I6n gap ba lan chir s6 hang chuc va néu
doi cho cac chir s6 cho nhau thi duoc 6 méi Ion hon s6 ban dau 18 don vi.
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Ddp sé: 13
Bai 6. Cho mét sb ¢é hai chix s6. Néu d6i chd hai chit s6 cua no thi dugc mot s6 16n hon sb da cho 1a
63. Tong cua so da cho va s6 mai tao thanh bang 99. Tim s6 da cho.

Dap so: 18
Bai 7. Tim mot so tu nhién co hai chir so, biéet chir s6 hang chuc hon chit s6 hang don vi la 5. Néu
di chd hai chir s6 cho nhau thi dwgc mot sb bang g sb ban dau.

Dap so: 72
Bai 8. Tim s tu nhién cd hai chit s6, biét chir s6 hang don vi gap hai lan chit s6 hang chyc. Néu
thém chir s6 1 xen vao giita hai chir s6 ddy thi ta dwoc mot s6 méi 16n hon sé ban dau 1a 370.

Ddp so: 48
Bai 9. Tim sé ty nhién c6 hai chix s6, biét rang chir s6 hang chuc I6n hon chir s6 hang don vi 1a 2 va
néu viét thém chix s6 bang chit s6 hang chuc vao bén phai thi dugc mot s6 16n hon s6 ban dau 1a 682.

Ddp sé: 75
Bai 10. Cho mét s6 tu nhién cé hai chit s6. Téng cuaa hai chit s cua n6 bing 10 tich hai chit sb dy
nho hon sb da cho 14 12. Tim s6 di cho.

Ddp sé: 28
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, HE THUC LUQNG
Li thuyet:
Cho tam giac ABC vuodng tai A, duong cao AH. Khi do A
ta co cac hé thic sau
& BC?=AB%2+AC?; & AH-BC =AB-AC;
& BH-BC = AB?; & CH-BC =AC?% B 7 C
1 1 1
& BH-CH=AH?; 4 =

AHZ - ABZ T ACE

BAI TAP
Bai 1. Mot nguoi diing cach ngam thude eke dé do chiéu cao cia mot cai cay véi cach do duoc md
phong trong hinh dudi day. Chiéu cao tinh tir chan dén mat quan sat 1a 180cm va nguoi nay ding

thang cach gdc cay 240cm. Hay tinh chiéu cao cua cay.
C

2,4m

Dap $6: 5m
Bai 2. Cau day vang dang ré quat nhu hinh v& bén duéi. Khoang cach tir day vang ngoai cung dén try
thap lan luot 12 100m va 169m . Tinh chiéu cao cua tru thap tinh tir mat nudc biét cau cach mat nuéc
35m va hai day vang ngoai cung cua mot tru thap tao thanh mét goc vudng.

=
-
9]

35m 169m

Pdp s6: 130m
Bai 3. Mot cay cau bi bdo quat nga vao birc twong va gay ngang than vo tinh tao thanh mét tam giac
vudng. Hai nguoi ¢ hai bén buc tuong do dugc khoang cach tue g6c cau dén tudng va khoang cach tur
ngon cau dén tuong lan luot 1a 80cm va 180cm. Tinh chiéu cao cua birc twdng va chiéu cao cua cay
cau ( khong tinh phan tau 14) khi chwa bi bdo quat nga.
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Cich 80cm
Cach 180cm

Pdp so: twong cao 120m . cay cao 360,6m
Bai 4. Mot can cau c6 canh tay dai 8,5m dang nang mot vat 1én cao nhu hinh v& bén dudi. Biét vat
cach céch than can cau 1a 5,5m . Hay tinh do cao t6i da ma can cau co thé nang vat d6 1én. Lam tron
két qua dén hang chuc.

C

B

Pdp sé: 11,15m
Bai 5. Mot ngudi thg sir dung thudc ngam c6 goc vudng ding ¢ vi tri DH C
dé do chiéu cao AC cia mot cay dira, vai cac kich thudc do dugc nhu hinh
bén biét ADC =90°. Khoang cach tir vi tri gdc cdy dén vj tri chan cua
nguoi thg 1a 4,8m va tir vi tri chan dang thang trén mat dat dén mat cua
nguoi ngam 1a 1,6m. Hoi cac kich thude trén thi nguoi thg do duoc chiéu
cao cua cay do la bao nhiéu? (Iam tron mét)

Padp sé: 14,4m
Bai 6. Mot ngudi tho sir dung thudc ngim co6 goc vudng dé do gian tiép
chicu cao cua mot cai cay. Khoang cach tur vi tri goc céy den vi tri chan
cua nguoi thg la 3,5m va tur vi tri chan duang thang trén mat dat den mat
ctia ngudi ngam 1a 1,7m . Hoi véi cac kich thude trén thi ngudi tho do dugc chiéu cao cua ciy do 1a
bao nhiéu?

B 1 D

A 8am
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Pdp sé: 8,9m
Bai 7. Mot hoc sinh cAm cay thudc éke dung cach cot co 2m. Ban 4y lan lugt nhin theo hai canh géc
vubng cua cay éke thi thiy dinh va chan cot co (Hinh v&). Biét mét hoc sinh cach
mat dat 1,6m. Hay tinh chiéu cao cua cot co.

Pdp so: 4,1m
Bai 8. Muén tinh khoang cach tir diém A dén diém B bén kia bd séng, 6ng Viét vach mot duong
vudng goc véi AB. Trén dudng vudng goc nay lay mot doan thang AC =30m), rdi vach CD vudng
g6c v4i phuong BC cat AB tai D (xem hinh v&). Po AD =20m, tir 46 6ng Viét tinh dugc khoang
cach tir A dén B.Em hiy tinh d6 dai AB.

B

\s

X

1 \

== b Y
. - 4

-

o

Pdp s6: 45m
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TI SO LUQONG GIAC

e Kién thitc cAn nhé

a) Ti s6 ludng giac cia géc nhon trong tam giac vudng

canh d6i canh ké
& sina= ————; ™ cosa= ———;
canh huyén canh huyén 8
5
A =
canh do6i canh ké
1 tana = ———; « cota = ————. 8‘,‘\
canh ke canh doi =

canh ke
b) Hai géc a, p phu nhau (a+p=90°) thi sina = cos 3, cosa = sinf3, tana = cotf, cota =

tan f3.
¢) Tinh chat
™ sin?a +cos?a=1; 8tantx=sma;
cosa
E:/cottx:c‘_)sa; @ tana-cota =1.
simna
BAI TAP

Bai 1. Mot khic séng rong 20m. Mot chiéc thuyén qua song tir B qua A, bi B
dong nudc day xién nén phai cheo 26m mai sang dugc bén bo kia. Hoidong = 1=~
nude da day chiéc thuyen Iéch
di mot gée bao nhiéu? (goc lam tron dén do) ---- -

’ , ) Ddp sé: 39°42"
Bai 2. Mot céi cay cd bdong trén mat dat dai 4,2m. Cho biét tia nang qua ngon cay

nghiéng mot géc 38" so véi mit dat. Tinh chiéu cao cua cdy (lam tron dén mét). 2
Ddp sé: 3,28m
4,2m C

Bai 3. Mot xe may di tir vi tri ¢ diém A dén vi tri ¢ diém B trong vong 1 gio (hinh B

V&), sau d6 xe quay 90" rdi di ¢én dén C trong vong 30 phat. Khi quay tre 4

vé vi tri & diém A xe khong di duong cti nira ma xe di thang dén diém A tur

diém C . Tinh quing duong AC biét van tc cua xe ludn giit 60km/h va xe N

chuyén dong déu trén duong thang. B C

Ddp sé: 67km
Bai 4. Mot ngudi quan sat & ngon hai dang cao 149m so vai muc nudce bién, nhin thay mét con tau o
xa voi mot goc nghiéng xudng 1a 27°. Hoi tau dang cach ngon hai dang bao nhiéu
mét.
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27
" 149m
el
S~
Pdp s6: 292m

Bai 5. Tir n6c mot toa chung cu cao 48,3m; An cao 1,7m nhin thay chan va dinh caa mot toa

thap cao vai cac goc ha va nang lan luot 1a 62° va 34°. Em hdy gitp An tinh chiéu cao
cua toa thap?

Padp sé: 83,725m
Bai 6. Ban Hung dang dng gan tda nha cao 30m thi nhin thiy néc tda nha vai goc nang 30°. Hing
di vé phia tda nha cho dén khi nhin thdy néc tda nha véi gbc nang bang 60°. Tinh quing dudng ma
ban Hung da di duoc 51,967

Pdp sé: 34,66m
Bai 7. Mot hoc sinh c6 khoang cach tir mat dén mat dat 1a 1,2m bat dau quan sat mot qua khinh khi
cau véi goc nang 60 . Mot luc sau lai nhin thay qua khi cau véi goc nang 30°. Hoi giita hai lan quan
sat thi qua khi cau da bay duoc tgao nhiéu mét? Cho biét d6 cao cua
qua khi cau ludn khong doi va bang 80m.

o
& -
.=
L6030

, Ddp s6: 91m
Bai 8. Hai ngu dan dirng ¢ mot bén bo séng cach nhau 250m cung nhin thay cu lao trén séng véi cac
g6c nang lan luot 12 30" va 40°. Tinh khoang céch d tir bo song dén cul lao.
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1 H 250m
Ddp sé: 85,45m
Bai 9. Trén mot ngon ddi c6 mot thap BC cao 100m . Tir dinh thap B va chan thap C nhin

xubng diém A & chan d6i dudi cac goc tuong ing bang 30" va 60" so véi phuong thing
dung. Hay sac dinh chiéu cao CK cuia ngon doi.

Ddp s6: 50m
Bai 10. Trén noc mot tda nha c6 mot cot ang-ten thang cao 4m. T vi tri quan sat A cao 7m S0 Voi
mat dat c6 thé nhin thiy dinh B va chan C cua cot ang-ten 1an luot dudi goc 50° va 40° so véi
phuong niam ngang. Tinh chiéu cao CH cua tda nha.

Ddp s6: 16,5m
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DINH LI TALET- TAM GIAC PONG DANG

Li thuyét:
Trén hai canh AB, AC ctia tam gidc ABC 1y hai diém B’, C’ sao cho
B’C’//BC. Khi do6 theo dinh ly Talet ta co: AB = AC = BC .
AC BC B
BAI TAP
Bai 1. D& do chiéu cao ctia mot cai cAy bang anh nang mét troi, ban A

An cam mdt coc CD thang dtmg cach cay 24m. Khi béng ctia cay

trung vdi bong cua coc ban An danh dau vi tri | . Do khoang cach

ID dwoc 1,6m, biét coc cd chiéu cao 1,2m. Hoi chiéu cao AB C
cla cay.

Pdp s6: 19,2m B D I
Bai 2. Mot cay c6 chiéu cao 14m, moc & phia sau mdt biic tuwong cao 8m va cach birc tuwong
12m. Hoéi nguoi quan sat ¢d chiéu cao 1,8m phai diing cach bic tuong bao nhiéu mét dé
o6 thé nhin thdy ngon cay?

Pdp s6: 12,4m
Bai 3. Mot vat sang AB ¢6 dang mi tén dédt vudng gdc véi truc chinh ctia thiu kinh cho
anh that A'B' =12cm, anh cach thau kinh mot doan OA’ =30cm. Thau kinh ¢6 tiéu cy
OF =0F '=10cm. Xac dinh chiéu cao AB.

A

B
A

Y

BI

Ddp s6: 6cm
Bai 4. Mot vat sang AB cao 6cm dat vudng goc truc chinh cua thau kinh héi ty, cach thau
kinh mdt doan OA =15cm. Thau kinh c6 tiéu ce OF = OF' =10cm . Xac dinh A'B’ va vi
tri OA' ctia anh.
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A F ol F

Bl‘

DPdp s6: A'B' =12cm,0A" = 30em
Bai 5. Mot vat sang AB =6cm c6 dang miii tén dat vudng goc truc chinh ctia thau kinh, cach
thau kinh mdt doan OA =10cm. Thau kinh cé tiéu cw OF = OF' =15cm. Xac dinh kich thuwdc
A'B’ va vi tri OA’ cua anh.

DPdp s6: A'B' = 18cm,0A' = 30cm

Bai 6. (DE MINH HOA SO 9 NAM 2018) Mt nhin hai vat AB, va A,B, & xa, gan khac nhau
nhung do chiéu cao anh ctia chting trén mang ludi bang nhau (hinh minh hoa) nén mat nhin
thay hai vat do6 c6 chiéu cao nhu nhau. Cho biét vat A,B, =1,2m va ¢ cach mat doan

OH, =2m, vat AB, cich mat doan OH, =500m. Héi vat AB, c6 chiéu cao bao nhiéu?
B,

B,

. H, H, Al

A,
A,

Ddp s6: AB, = 300m
Bai 7. Mot vat sang AB ddt vuong gdc véi truc chinh ctia mét thau kinh phéan ky cho ta mét
anh do A'B’, biét tiéu cy ctia thau kinh 1a OF =10cm, dd 16n ctia vat AB =10cm va
FA'=4cm. Tinh d6 16n A'B’ cua anh.
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khoang cach tir man dén quang tam O.

A
]? > C
H F' A'

AF O

Bl

Bai 10. Bac Nam dung kinh lup dé soi mét vat nho thi thay anh cua vat

DPdp s6: A'B' = 4cm
Bai 8. Mot vat sang AB cao 2cm dat trude mot thau kinh hoi tu va cach quang tam O cua
thau kinh 15cm. Sau thau kinh thu duwgc mot anh A'B’ 10 nét trén man va cao 6¢cm. Tinh

Pidp s6: OA' = 45em
Bai 9. Bat mot vat AB dat vudng goc voi truc chinh cua mot thau kinh hoi tu c6 tiéu cu la
12cm. Biét vat cach thau kinh 1a 18cm. Hay so sanh anh that A'B’ vdi vat AB.

Dip s6: A'B'=3AB

\\\\ 1
do trong kinh lup 16n gap 5 lan vat va kinh dat cach mat 40cm . Tinh B\
tiéu cu cta thau kinh. NS
Dip s0: OF = 50cm \‘;':‘:.ﬁx A .
N
A' FA O F'
Y
41
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HINH HQP CHU NHAT

Ly thuyét:

%

HHCN

=D.RC (D: dai, R: rgng, C: cao) .

Hinh Idp phwong: 1a hinh hop chi nhat cd ba
kich thwéc: dai, rong, cao bang nhau.

_ 3
Vip =canh .’

Bai 1. M6t cin phong hinh hop chir nhat gdm mét ctra ra vao va hai cira sb. Biét cin phong c6
chiéu rong 1a 4m, chiéu dai 1a 8m va chiéu cao I1a 3,6m, Cira ra vao c6 kich thuéc la

1,2m x2m va mdi cira s6 c6 kich thuéc 1a 1,2m x1,5m . Chii nha son nude cc tuong

va tran nha. Tinh dién tich dugc son.

Ddp sé: 112,4m>
Bai 2. Mot cin phong dai 4,5m, rong 3,7mva cao 3m . Ngudi ta mudn quét voi tran nha va bon buc
tuong. Biét rang tong dién tich cac cira 1a 5,2m>. Hay tinh dién tich can quét voi.

Ddp sé:. 60,65m>

40cm

Bai 3. An mudn trai mot tim tham hinh chit nhat cho mét bac tam cép (gom 3 ’V =
bac thang) cta nha minh c6 kich thuéc nhu hinh bén dudi. Méi bac thang cao

30cm , dai 40cm, rong 1,2m . Hay tinh dién tich tim tham can c6 dé phu toan bo

cac bé mat cua bac tam cép. b soem

Ddp sé: 2,52(m2).

Bai 4. Khéi Rubic hinh lap phuong c6 kich thu’éf; 5,7cm X D’ C
5,7cm x 5,7cm duge dung trong mot hop hinh khoi chir ’ - .
nhat c6 dién tich day long hop 1a 17,1cm x 28,5¢m va hop A’ i B

chtr day duoc 60 khdi Rubic. Tinh chiéu cao AA’ cua long DL

hinh hop. @ -l ¢
Dap sé:. 22,8cm 4 B
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Bai 5. Mot thiing container nhap khau chia vira da 80 thing hang c6 sé do
2mx 1,4m x2,2m va 120 thung hang co hinh lap phuong véi s6 do canh la
250cm . Hoi thé tich caa thing container 1a bao nhiéu m?®.

Ddp so: 2367,8m*

Bai 6. Ruou vang trude khi duoc dong chai dé mang ra ban dwoc chira vao
ba thuing go so6i dang hinh hop chir nhat c6 kich thuéc lot 1ong 1a 7dm x
3dm x 2dm . Hoi luwong rugu vang da cho, dong dugc vao bao nhiéu chai 750mi.

Ddp s6: 168

Bai 7. Binh xdng ctia xe con 1a mot hinh hop chit nhat co kich thudc 48cm x 56¢m x 20cm . Cho biét
mirc do tiéu hao nhién liéu caa xe la chay 100km can hét 8,7 lit xang. Hoi néu do day binh xang cua
xe con thi xe co thé chay duoc mot quang duong bao nhiéu km?

Ddp sé: ~618km

Bai 8. Mot binh chtra nuée hinh hop chir nhat c6 dién tich day 13 20dm?va chiéu cao 5dm .
Nguoi ta rot hét nudce trong binh ra nhitng chai nho co thé tich la 0,354m° duoc tat ca
200 chai. Héi lwong nuée ¢6 trong binh chiém bao nhiéu phan tram thé tich binh?

Ddp sé: =70%

Bai 9. Mot bé ca canh hinh hop chit nhat ¢ chiéu dai 1,2m,
chiéu rong 0,4m va chiéu cao 0,6m . Muc nudc trong bé cao
35¢m . Sau khi tha hon Non B6 vao trong bé thi muc nuée 1
trong bé cao 47cm. Tinh thé tich hon Non Ba. ;

............................

; !
Dip s6: 0,0576m° .

Bai 10. Mot cai thung hinh lap phuong canh 7dm ¢O chira nudc véi d6 sdu cta nudc la 4dm.
Nguoi ta tha 25 vién gach c6 chiéu dai 2dm, chiéu rong 1dm va chiéu cao 0,5dm vao

thing. Hoi nudc trong thung dang I1&n cach miéng thung bao nhiéu dm? (gia thiét toan

bd gach ngap trong nude va chung hit nuée khong dang ké).

Ddp so: ~4,51dm
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HINH TRU

Li thuyét:

e Dién tich xung quanh

qu =2nrh 4 b p I Ar/
e Dién tich toan phan s i
|
Stp = Sxq + Shai aay = 27rh + 2mr? i
* Thé tich hinh tru T B e
- B C C -
BREN g
V =Sh=nr’h S B
, , , BAI TAP
Bai 1: Co hai coc thuy tinh hinh try, coc thr nhat phia bén
trong c¢6 duong kinh day 1a 30cm, chiéu cao 20cm, dung day

nuéc, cdc thir hai bén trong c¢6 duong kinh day 1a 40cm, chiéu 1
cao 12cm. Hoi néu do hét nudc tir coc thir nhat sang coc thir hai

nuéc cd bi tran ra ngoai khdng? Tai sao? ( xem nhu bé day cua .
day coc khong dang ké ) — -
Ddp sé: d6 hét nudc tir lo 1 sang lo 2 thi khdng b tran.

Bai 2: Hinh v& biéu dién mot soi day chuyén c6 dang hinh try. Phan A va C duoc lam bang bac
trong khi phan B dugc lam bang vang. Thé tich cua sgi day chuyén 1a 80 mm®.

“\ ‘\\ ‘\\

«—— 6mm —> <«—4mm—>

a) Tim d6 dai ctia phan B theo mm, 1am tron dén 4 chir s6 sau d4u thip phén.

b) Tim khdi luong theo gam cua soi ddy chuyén di cho biét khdi lugng riéng ctia bac va vang lan luot
1a 10,49 g/cm®va 19,3 g/cm®. (1am tron dén 2 chir s6 phan thap phan, biét thé tich hinh tru bang dién
tich day nhan dudng cao)

Ddp sé: a) Do dai cua phan B 1a khoang: 1,3177mm.
b) Khéi lugng day chuyén khoang: 0,92 gam.
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Bai 3: Hinh ling tron ¢ cong thic tinh thé tich 1a: V =zr2h
trong d6: V 1 thé tich, r 1a ban kinh duong tron day, h 1a chiéu
cao cua hinh truva 7=314.

a) Mot cai hd hinh tru tron c6 ban kinh 3m ngudi ta do khoang cach tir tim day
hé dén miéng ho dai 5m. Tinh chiéu cao caa ho.

b) Tinh thé tich nuéc can dé d6 day ho?

Ddp s6: a) 4m
b) 113, 04m? nuéc dé day hd.

Bai 4 : Vi dich Covid 19 kéo dai nén anh Mén di hoc nghé co khi 1am nghé
tay trai. Hom nay anh duoc giao lam mot cai thing xach nuéc tir tim thiéc

véi kich thude nhu sau: duong kinh day thung 26¢cm; chiéu cao thung 24cm;
tay cam 1a mot khac gd hinh hop chir nhat cé kich thudc dai 26em: rong 4cm; |
cao 4cmdit st mép miéng thiing. Bé thiing duoc sir dung 1au, anh Mén da son |
mot Iépson chdng ri sét bén trong thing.

-

T O

a) Tinh dién tich bé mat quét son.

b) Tinh thé tich nuéc khi thing chira day nudc (Iam tron dén sé thap phan tha
hai)

Ddp sé: a) Dién tich bé mit quét son bén trong thing 1 793w cm2.
b) Thé tich nude khi thiing chira day thing nudc 1a ~ 12326,3 cm?

Bai 5: Mot xe lu san duong (loai mot tréng lu) c6 duong kinh tréng
lu 12 0,96m va chiéu dai tréng lu 12 169cm. Nguoi ta sir dung loai xe
lu nay dé 1am phang mét san bong da hinh chit nhat c¢6 kich thudc
120m x 90m. Cho ring san bong can dugc lan 5 14n thi dat tiéu chuan
va mdi trong lu chi 1an duoc tdi da véi cdng suat 10000 vong/tuan.
Can st dung it nhat bao nhiéu xe lu dé cd thé hoan thanh céng viéc
trong maot tuan (biét ring mdi xe déu lan hét céng suat cho phép va
cac xe lu chi lan trén phan san riéng biét).

Ddp so: Vay can dung it nhat 2 xe

Bai 6: Mot coc nude hinh try ¢ chiéu cao 15c¢m, ban kinh day 13 3cm va luong nude ban dau trong
coc cao 12cm. Tha chim hoan toan vao coc nudc 3 vién bi thuay tinh hinh cau c6 cung ban kinh la
2cm thi nuéc bi tran ra ngoai. (Gia st d6 day cua thanh coc va day coc khong dang ké)
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a) Tinh thé tich nudc bi tran ra ngoai (lam
tron dén chir s6 thap phan thi hai). Cho
biét cong thuc tinh thé tich hinh tru: V
= 1R? h trong d6 R 1a ban kinh day va h
la chiéu cao hinh try, thé tich cua hinh |
cau duogc tinh theo cong thac V = em—— ‘
=. .7 véi r 1 ban kinh hinh céu. . (.

b) Thé tich nuéc tran ra ngodi bing bao
nhiéu phan tram cta khdi nén cé chiéu cao bang chiéu cao cuaa hinh try, ban kinh day bang

duong kinh hinh cau? Biét cong thirc tinh thé tich hinh nénla V = §T[(2I')2 h

Dip sé: &) The tich nu6c tran ra ngoai la: 15,71 (cm?)

, b) So vai khoi nén thi thé tich nudce tran ra ngoai chiem: 6,25%
Bai 7: Céc ong hut nhya thuong khé phan huy va ———
gay hai cho méi truong. Mdi ngay ¢o 60 tricu ._
éng ht thai ra moi truong gay hau qua nghiem = N ,
trong. Ngay nay ngudi ta chi dong san xuat cac
loai 6ng hut d& phan huay. Tai tinh Pong Thap c6
co s& chuy@n san xuat 6ng hat “than thién voi moi -
treong” xuat khau ra thi truong thé giéi va duoc nhiéu nuée wa chuong. Ong hut duoc 1am tir bot gao,
cac mau chiét xuat tir cu dén, 14 dua, bong sen, bong dién dién, ...

a) Mot dng hat hinh tru, duong kinh 12 mm, bé day éng 2 mm, chiéu dai 6ng 180 mm. Em hay tinh
xem dé san xuat mdi ng thi thé tich bot gao duoc sir dung 1a bao nhiéu.

b) Mot hop dung 6ng hit bang nhua ¢ dang hinh hop chix nhat kich thuéc 24em x 11em x 18¢m thi
chira duoc toi da bao nhiéu dng hat nhu trén?

Ddp sé: a) Thé tich phan bot gao dé 1am 1 6ng hut 1a: 11304 mm?
b) Vay hop cé thé dung téi da 1a 233 dng.

Bai 8: Dé chtra xing hoic dau, ngudi ta ché tao ra cac
thing phuy bang st (hinh v&) dang hinh tru c6 2 day 1a
hinh tron c¢6 duong kinh 560 mm.

a) Tinh di¢n tich cua mot mat day cua thung phuy. 560 mm
(Lam tron két qua dén dm?) A 0

b) Biét thing phuy chtra dwgc khoang 200 lit dau. Tinh
chiéu cao h cua thung phuy va dién tich sit dé lam
thing phuy, gia thiét dién tich cac ché han khong dang
ké? (Lam trd n két qua dén dm?)

Dip sé: a) Dign tich mit day cua thing phuy 1a: ~ 25(dm?).
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b) Dién tich sat de lam thiing phuy la: ~ 95(dm?)
Bai 9: Mot xe chd xing dau, bén trén c6 chd mot bon chira hinh try chiéu dai 2,6 mét va duong kinh
day 1a 1,4 mét. Theo tiéu chuan an toan, thi bon chi chua tdi da 80% thé tich khi xe di chuyén trén
duong. Vay bon dé co thé chira dugc nhiéu nhat 1a bao nhiéu lit nhién liéu 2 (1am tron dén hang don
Vi)
Ddp sé: Vay nhién liéu trén xe dugc cho téi da 1a : 3200 lit

Bai 10: C6 mét chai dung nudc sudi nhu trong hinh vé. Ban An do S

duong kinh cua day chai bang 6cm, do chiéu cao caa phan nuéc trong d ]‘?‘
chai duoc 9cm rdi lat nguoc chai va do chiéu cao caa phan hinh tru . \ ™
khong chtra nuée duoc 7cm (hinh minh hoa) | | ‘ ;

a) Tinh thé tich luong nuéc trong chai
b) Tinh thé tich chai

Bdp sé: a) The tich lwgng nudc ¢ trong chai la: 216ml
b) Thé tich chai nuéc la: 384ml
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HINH NON A A

Li thuyét:
¢ Dién tich xung quanh
Sxq=nrl T
* Dién tich toan phan
c O D

2

Stp =Sxq+Saay=narl+nr

Thé tich hinh nén

V= 13& = lmﬂh
3 3

Dién tich xung quanh

qu = H(Rl +R2}3

Dién tich toan phan

Stp = Sxq+ Shai day = 7(R1 + Ro)l + 1 (R% + R})
Thé tich hinh nén cut

V= %nh (R?+R3+R1Ry)

BAI TAP
Bai 1. Cai mii cua chd hé voi duong sinh dai 30cm, duong kinh caa vanh nén dai 35cm va do dai
a=10cm . Hay tinh tong dién tich vai can dé 1a nén cai mii (khong ké riém, mép, phan thira).
Ddp sé: 1492,3 cm?

Bai 2. Mot cay bat chi dang hinh tru c6 dau nhon dang hinh nén, biét chu vi 14 8z (cm) va chiéu cao
dau nhon h =2cm. Hay tinh

a) Ban kinh cua cay but chi.
b) S6 do do dai duong sinh cua dau nhon cay but chi.
Ddp s6: r=4cm, | =2+/5 cm

Bai 3. Non la la hinh anh than thuéc cta nguoi phu nir Viét Nam tuy moc mac, mong manh, lam 1a
nhung khong kém phan duyén dang. Biét chiéc non co dudng sinh dai 30cm , d6 cao 15cm.

a) Hay tinh ban kinh r cua dudng tron day chiéc non.
b) Hay tinh géc tao boi dudng sinh cia non 14 voi mat dat.

Ddp s6: r~26 cm, o =30°
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Bai 4. Mbt chiéc banh ¢ qué dung kem Y ¢6 dang mét hinh nén véi kich thuéc R =3cm, h =10cm.
Cho biét 1cm® banh qué cd khéi luong bang 0,12gam. Tinh khéi lugng banh ¢ qué cia mot cay kem.
Biét 7 =3,14.

Ddp sé: 15,87 gam

Bai 5. Mot céi xd cat bang nhwa c6 dang hinh nén cuc c6 kich thuéc nhu hinh v&.

a) Hay tinh dién tich xung quanh cua x6 cat. A

b) Khi x6 chira day cat thi dung tich caa né 1a bao nhiéu?

Dp s6: 3) 10807 (dvdy), b) 237 (dvtt) /%
Bai 6. Cho cdc rugu nhu hinh v&, phan phia trén ¢ dang hinh nén c6 chiéu '
cao 7cm, c6 day la duong tron ban kinh 4cm. Biét trong coc dang chirarugu .| N

v6i muc nude dang cach miéng cbc la 3cm . Tinh thé tich phan con lai cia v
cc. Yy

.. 496
Dap so. —nr
P 49

Bai 7. Ngudi tho gia cong cua mot co sé chat lwgng cao X cit mot miéng 2
tén hinh tron véi ban kinh 60cm thanh ba miéng hinh quat bang nhau. Sau d6 nguoi tho 4y quan va
han ba miéng ton d6 dé duoc ba cai phéu hinh nén. Hoi thé tich V cua mdi cai phiéu do bang bao
nhiéu?

Ddp sé: it

16\/577 |
3

Bai 8. Hai chiéc ly dung chat long giéng hét nhau,
mdi chiéc cd phan chtra chét 1ong 1a mot hinh khéi
non co chiéu cao 2dm (mo ta nhu hinh v&). Ban
dau chiéc ly thir nhat chira day chat long, chiéc ly
thir hai dé réng. Nguoi ta chuyén chat long tir ly
thir nhat sang ly thi hai sao cho d6 cao cia mot
chat long trong ly thi nhat con 1dm. Tinh chiéu
cao h cua cot chat long trong ly ther hai sau khi
chuyén (d6 cao cua cot chat long tinh tir dinh cua khdi non dén mit chat long — lwong chit long coi nhur
khdng hao hut khi chuyén. Tinh gan ding h véi sai s6 khdng qué 0,01dm).

e
[_E & % I

Ddp so: h~1,91dm
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Bai 9. Mot bé nuée 16n cua khu cdng nghiép cé phan chira nuéc 1a mot khdi non
dinh S phia dudi (hinh vé&), dudng sinh SA =27m. C6 mot lan lc bé chua day “
nude, ngudi ta phat hién nude trong bé khong dat vé sinh nén 1anh dao khu cong
nghiép cho thoéat hét nudc dé 1am vé sinh bé chira. Cong nhan cho thoat nudc ba

lan qua mot 16 ¢ dinh S . Lan thir nhat khi muc nuéc téi diém M thudc SA thi v
ding, lan tha hai khi muce nuée téi diém N thudc SA thi ding, 1an tha ba méi

thoat hét nudc. Biét rang lugng nudc mdi lan thoat bang nhau. Tinh do dai doan
MN .

Dp sé: 93/5(3/5—1) m.

Bai 10. Mot chiéc kem gdom hai phan: phan phia dudi 1a mot khéi nén c6 chiéu cao gap doi ban kinh
day; phan phia trén 13 mot nira khdi cau c6 duong kinh bang duong kinh khdi nén bén dudi. Thé tich
phan kem phia trén bang 200cm?, thé tich cua ca chiéc kem da cho bang?

Ddp sé: 400 cm®

Bai 11. Mot cay kem c6 phan banh hinh ndn, ngudi ta dung day kem trong phan banh va thém mot
nira hinh cau kem phia trén (xem hinh). Duong kinh cua hinh tron day (phia bén trong banh hinh nén)
la 4cm va @ dai duong sinh bén trong hinh non la 8cm.

Tinh thé tich caa phan kem.
Cho biét : - Thé tich hinh nén: V= %szh

(v6i R: ban kinh duong tron day; h: chiéu cao hinh nén)

- Thé tich hinh ciu: V = %ﬂRs (véi R 12 ban kinh hinh cAu)

Dip s: The tich phan kem: ~ 49(cm?)
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Bai 12. M6t chiéc ly vai phan bau ly ¢6 dang hinh nén (nhu hinh v8).
Sau khi rét vao ly 60 (ml) nugc thi chiéu cao cua luong nuéc trong ly

biing % chidu cao béu ly (BAz%CA). Cong thic thé tich hinh non 1a
Vion = %ﬁrzh (r 13 bén kinh dudng tron dy, h 1a chidu cao hinh non).

a. Tinh ti 1¢ thé tich cua phan nudc d6 vao va thé tich bau ly.

b. Biét chiéu cao than ly 1a HA = 5 (cm) va ban kinh miéng ly 1a CD = 4
(cm). Tinh chiéu cao cua chiéc ly (doan CH) (két qua lam tron dén hang
don vi).

Ddp sé: a) Thé tich nudc @6 vao : 60ml, Thé tich bau ly: 202,5ml

b) Vay chiéu cao cai ly 1a 17cm
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HINH CAU A

Li thuyét:
« Dién tich mat cAu S =47R? hay S = 7d? (R 12 ban kinh; d 14 duong kinh).
¢ Thé tich hinh cau V = gJIRS.

BAI TAP ,
Bai 1. Mot chau nudi ca cé dang hinh cau nhu hinh v&, An muon thay nudc cho chau B

. A \ \ =A z =K , R \ I M 2 R a7 >
ca thi lwong nuéc An phai d6 vao la bao nhiéu lit. Biét lwong nudce d6 vao phai bang 3 thé tich cua

A A 7 \ N a I'e AR a7 5 - A \ 4
chau nudi ca va cong thuc tinh thé tich cnamatcaula VvV = §7Z'r3.

Ddp so: 3716,9cm’

Bai 2. Ngay 4-6-1783, anh em nha Mang-gon-fi-é (ngudi Phap) phéat minh ra khinh khi cau dung khong
khi néng. Coi khinh khi cau nay 1 hinh cau c6 duong kinh 11m 11m. Hay tinh dién tich vai dung dé
lam khinh khi cau d6?

Ddp so: 380,1 m’
Bai 3. Mot qua cau dia ly c6 thé tich 60dm?. Tinh ban kinh qua cau.
Dap §6: r=2,4dm

Bai 4. Mot hd cé canh bang thity tinh ¢6 dan mét hinh cau c¢6 duong kinh 34cm . Mt nudc chaa trong
hd ¢4 c6 béan kinh 15cm.

a) Tinh dién tich mit nudc caa hd cé.
b) Tinh chiéu cao nudc 6 trong hd ca.
Ddp s6: 706,9 cm?, h=25 cm.

Bai 5. Cho qua dia cau c6 do dai duong kinh tuyén 30" Pong 1a 407 cm (tham khao hinh v&). Do dai
duong xich dao la

Curc Bac

Kinh tuyén 30° Béng

_______

Xich dao

Kinh tuyén géc
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Ddp so: 80r

Bai 6. Qua bong da dugc dung thi dau tai cac giai bong da Viét Nam té chac ¢6 chu vi cua thiét dién
qua tam 1a 68,5cm. Qua bong duoc ghép ndi bai cac miéng da hinh luc gidc déu mau tring va den,

mdi miéng c6 dién tich 12 49,83cm?. Hoi can it nhat bao nhiéu miéng da dé lam qua bong trén?

Ddp so: ~30 miéng.
Bai 7. Can it nhat bao nhiéu nudc dé d6 day binh nudi ca canh nhu hinh v&, biét
binh nudi ca canh c6 dang mot phan cua hinh cau va c6 thé tich bang % thé tich

ctia mot hinh cau co ban kinh 18cm.

Ddp so: 64807 cm’

Bai tap 8. CO 240 qua ta bang thép co hinh dang cau, ban kinh 1dm. C6 thé dat duoc hay khong 240
qua ta nay vao moét hinh lap phuong canh 1m.

Ddp sé: Khong thé dung.
Bai tap 9. Mot vién bi sit c6 dang hinh cau, ban kinh 1.5cm . Tinh thé tich caa vién bi.
4 A. 9 2
Dap so: E;z cm
Bai tap 10. Mot qua dia cau c6 dang hinh cau, ban kinh 30cm . Tinh dién tich mit caa qua dia cau.

Ddp sé: 36007 cm?
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TOAN THUC TE KET HQOP NHIEU HINH

Bai 1. Vi chiéc dong hd cat cho ta hai hinh non déi dinh nhau véi
cac s6 do nhu hinh v&. Em hdy so sanh tong cac thé tich caa hai hinh

nén va thé tich ctia hinh try. (Biét cong thac hinh non v, =%5d-hn va

thé tich hinhtru la v, =S, )
Dip s6: V, =3V,

Bai 2. Mot thung chira nuéc hinh hop chir nhat véi day c6 kich thudc 3m x2,4m, chiéu cao thing
nuéc 13 2m chua day nude. Ngudi ta bom hét lugng nudce tir bon da cho sang mot bén nude hinh tru
c6 ban kinh duong tron day 1a 2m . Hoi thung hinh try ¢6 d6 cao myc nudc la bao nhiéu.

Ddp s6: ~1,15m.

Bai 3. M4t hinh non dugc dat vao trong mot hinh 1ap phuong c6 canh S
bang 1 nhu hinh. Tinh i
a) Ban kinh day cta hinh nén.

b) B dai duong sinh caa hinh nén.

c) Biét cong thirc tinh thé tich hinh non 1a v, =%Sd.hn (voi S, ladientich L.l 1

d4y hinh nén, h, la chiéu cao cua hinh nén). Hay tinh thé tich phan con TN
lai cua khdi lap phuong.

Ddp s6: r=0,5;1=1,11;V ~0,7 .

Bai 4. Mot thiing chira xang gdm hai nira hinh cau va mét hinh try nhu hinh vé. Hay tinh thé
tich cua thung chira theo cac kich thuéce nhu hinh vé.

it Ddp s6: ~12,27m’.

.
>

Bai 5. Cdi xay gi6 cua Don — ki — hd — t& ¢d dang mot hinh nén. Chiéu cao cua hinh nén 1a 42cm va
thé tich ciia n6 1a 17600cm® . Em hay gitip chang Don — ki — ho — té tinh:
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a) Ban kinh caa hinh nén.
b) Dién tich gach can dé xay ngdi nha hinh tru bén dudi, bi€t nha co
chiéu cao 250cm .

Ddp sé6: r = 20cm; S = 10000cm*
Bai 6. Mot nguoi dung mét cai gao hinh ban cau c6 ban kinh day 1a

3em , ¢é miic nude d6 vao trong mot thung hinh tru co chiéu cao 3cm, f
ban kinh day bang 12¢m . Hoi nguoi 4y sau bao nhiéu lan d6 thi nudc day thung?

Ddp sé: 24 ol

Bai 7. Mot binh chtra nude hinh hop chir nhat c6 dién tich day 1a 20dm® va chiéu cao 3dm.
Nguoi ta rét hét nuge trong binh ra nhitng chai nho cd thé tich 1a 0,35dm’ duoc tat ca 200
chai. Hoi lugng nuéc ¢d trong binh chiém bao nhiéu phan tram thé tich binh?

Ddp s6: ~ 86%

Bai 8. Mot tam kim loai dwgc khoan thung bon 16 nhu hinh v& (15
khoan dang hinh tru), tam kim loai day 2cm, day ctia né 1a hinh a
vuong c6 canh 12 5¢m . Duong kinh cia miii khoan 12 8mm . Hoi thé
tich phan con lai cua tim kim loai 1 bao nhiéu?

Ddp s6: ~ 46cm’

Bai 9. Mot chiéc bét gd co cau trdc mot hinh béan cau dic c6 ban kinh
9¢m va chiéu cao hinh nén bang 9cm .

a) Tinh dién tich xung quanh cua bat go.

b) Tinh thé tich gd dé tién mot chiée bat gd.

Ddp s6: a) ~ 509cm*;b) ~ 1,5cm’

Bai 10. Nguoi ta gan mot hinh nén c6 ban kinh day R = 8cm , d6 dai duong cao
h = 20cm vao mot nira hinh cau ¢ béan kinh bang ban kinh hinh nén (theo hinh bén
dudi). Tinh gia tri gan dung thé tich caa hinh tao thanh.

=

Ddp s6: ~ 1769cm®

Bai 11. M6t dung cu c6 dang hinh try, phan con lai ¢ dang hinh nén. Céc I ———

kich thudc c6 trén hinh v, em hay tinh: H
a) The tich ctia dung cu nay. T0cm “ Lo
b) Tinh s6 do duong sinh cua hinh nén. ’

¢) Dién tich mat ngoai dung cu nay (khdng tinh nap day). v
Dap Y a) ~ 1,5m”;b) ~ 1,14m;c) ~ 5,6m’
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Bai 12. Mot cai my bang vai caa nha ao thuat véi kich thude nhu hinh vé.
Hay tinh tong dién tich vai can dé lam cai mii do biét rang vanh mi hinh
tron va ong mi hinh tru.

Ddp s6: ~ 2200cm’

Bai 13. Mot khéi g6 hinh tru cao 40cm, nguoi ta tién thanh mot hinh non

c6 cling chiéu cao va ban kinh day véi khéi gd hinh tru ban dau. Biét phan
g6 bi bo di c6 thé tich 1a 820cm’.
a) Tinh thé tich khoi gd hinh try.

1

b) Tinh dién tich xung quanh ctia khéi g hinh non. Biét: V, =S,h, . V, ==S,h .

3
Dién tich xung quanh cua hinhnon S =zl véi » la ban kinh déy cua hinh nén; 1 1a
do dai duong sinh.

Ddp s6: 0)1230cm®;b) ~ 2774cm’
Bai 14. M6t qua bong hinh cu c6 duong kinh 10cm duoc dit vira khit vao mot
chiéc hop giay cang hinh try. Hay tinh dién tich bé mat (khéng nap) cua chiéc hop

gidy cung. Biét rang hinh tru c6 ban kinh dudng tron day 1 » va chiéu cao 1a n thi
cong thuc tinh dién tich xung quanh ciand la s, =2zrh.

Ddp so: ~ 628cm’

-_——_-
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PQ DAI CUNG - DIEN TICH QUAT

Li thuyét
D6 dai cung AB: 1, = &
' g 45 180°
2 )
Diéntich quat: S = = i o
e 360°

Bai 1. Vé tinh vién théng Vinasat-1 cua Viét Nam cach mat dat khoang 35768km
(hinh 2). Tinh duong kinh ving phu song toi da trén mat dat (xem nhu cung AB)
biet ban kinh Trai dat khoang 6400km.

Ddp so: 18.155km

Bai 2. Mot chiéc cau dugc thiét ké nhu hinh vé bén c6 do dai AB = 40m,
chiéu cao MK = 3m. Hay tinh chiéu dai caa cung AMB.

Ddp sé: 40,6m .

Bai 3. Cudi ndm hoc, c4c ban 16p 9A chia 1am hai nhém, mdi nhém chon mot
khu vuon sinh thai ¢ Bic ban cau dé tham quan. Khi mé hé
thdng dinh vi GPS, ho phat hién mot su trung hop kha tha vi
1a hai vi tri ma hai nhém chon déu nam trén cting mét kinh
tuyén va lan lugt & cac vi tuyén 47° va 72° .

a) Tinh khoang céach (Iam tron dén hang tram) gitra hai

vi tri d6, biét rang kinh tuyén 1a mot cung tron ndi lién hai cuc
cua trai dat va c6 do dai khoang 20 000k .

b) Tinh (Iam tron dén hang trim) do dai ban kinh va duong : :
xich dao cua trai dat. Tur két qua ctia ban kinh (da 1am tron), durémg xich dag
hay tinh thé tich cua trai dat, biét rang trai dat c6 dang hinh ; t
cau va thé tich caa hinh cau duoc tinh theo cong thirc

V= %.3,14.R3Vc’ri R 13 ban kinh hinh cau.

Bip s6: a) 2800 (km) dong, 1097 509 547 000 (km’).
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Bai 4. Trong c6ng vién Golden Gate
Park, thanh phé San Francisco cua
nudc My cé 1 khu vuon dugc xay
dung theo 16i kién tric Nhat Ban.
Bao gdom nhitng 16i di, ao c4, vuon
tra goi 1én nét dep chau A gitra long
thanh phd hién dai. Tiéu biéu cho 16i
Kién truc d6 1a cau Taiko Bashi. Cau
Taiko Bashi la 1 cung tron véi day
cung 1a 4,2m, diém cao nhat cua cau
la 1,44 m so véi chan cau. Em hay
tinh ban kinh ctaa duong tron.

Bai 5. Cau Rakotzbriicke duoc dyng 1én bang da
(hinh bén), ma ngudi Plrc xem nhu mot tac pham
nghé thuat. Biét C 1a diém chinh giira cia cung AB,
CH 1 ABtaiH, CH =3m,AB=16m.

a) Tinh sé do @6 cua cung CB va cung ACB.

b) Tinh d6 dai dwong kinh cta duong tron chira cung
ACB.

¢) Tinh d6 dai cung ACB

Ddp sé-
a)SdCB ~ 41,112°, SdACB =~ 82,224
b)Em
6

o)l — =~ 17,46m
ACB
Bai 6. Mot con lic dugc cot ¢ dinh mot dau ddy vao diem M trén dau gd. Con lac
chuyén dong tur vi tri A t6i vi tri B va hinh chiéu cua B trén MA la C. Cho biét d6 dai
day treo con lac MA =1m va AC =10cm. Tinh khoang cach BC.

Ddp sé: BC ~ 0,44m

Bai 7. V&i mot tim van hinh vuéng canh 1m, mét ngudi tho moc vé i
duong tron ¢d béan kinh 1a canh hinh vudng (xem hinh), roi cat bo phan van
nam ngoai i hinh tron (phan bdi den trén hinh v&). Tinh dién tich phan van

cit bo do.

Ddp s6: S ~ 0,79m’
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Bai 8. Ban Hoa muén 1am cay quat gidy ma khi ma rong hét c&
thi s6 do goc chd tay cam la 120° chiéu dai mdi cay nan tre tinh
tir chd gén dinh nep (dé cb dinh céc nan tre lai) dén ria ngoai
quat 12 25¢m , khoang cach tir ria gidy bén trong dén dinh nep
la 4cm (chd cam tay, khong boc gidy. Tinh dién tich phan gidy
dé 1am quat (dan ca 2 mat).

Ddp s6: S ~ 1275,9cm’

Bai 9. Mot miéng gach hinh vuéng c6 cac dinh 1a A, B, C, D; d6 dai canhla 4 B
20cm (xem hinh v¢&). Cung BD la mét cung tron ctaa duong tron tdm C, ban
kinh l1a CD. Em hdy tinh dién tich hinh duoc gidi han béi AB, AD va cung
BD.

Dip s6: ~0,0086(m’). c
Bai 10. Mot vién gach trang tri noi that c6 hoa tiét nhu hinh v& véi hai mau t6 den
va khong t6 den. Em hay tinh dién tich phan khong t6 den véi cac kich thudc trén

hinhvévalay = ~ 3,14. 4dm

Pdp sé: 6,28 dm?.
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CHUYEN DE:
THUC TE - LOGIC -DIRICHLE

A. KIEN THUC CO BAN
Nguyeén tic nay mang tén nha toan hoc ngudi Puc Peter Gustav Dirichlet con goi 1a
“nguyén tac 1ong chim cau” dugc phét biéu hét sac don gian nhu sau:
Néu nhét n +1con thé vao n cai 1ong (n € N*)thi thé nao ciing c6 mot 1ong chira it nhat hai
con tho
Néu nhdt ncon tho vao K céi 1dng (véi n,k € N*, n [on hon va khong chia hét cho k) thi thé

L , r n
nao cling c6 mot cai long chua it nhat [E} + 1con tho.

B. BAI TAP TU LUYEN.

DE BA| TU BAI 1 PEN BAI 50
Bai 1. Bé phuc vu cho 18 khai mac World Cup 2018, ban t6 chirc giai dau chuan bi 25000 qua
bong, cac qua bong duoc danh s tir 1 dén 25000. Nguoi ta dung 7 mau: Do, Da cam, Vang,
Luc, Lam, Cham, Tim dé son cac qua bong (mdi qua dugc son 1 mau). Chirng minh rang trong
25000 qua bong noi trén ton tai 3 qua bong ciing mau dugc danh s6 1a a,b,c ma a chia hét cho
b, b chia hét cho ¢ va abc >17
Bai 2. Mot tir giac 16i co d6 dai bon canh déu 1a sb tu nhién sao cho tong ba sé bat ki trong
ching chia hét cho sb con lai. Ching minh ring ttr giac d6 c6 it nhat hai canh bang nhau.
Bai 3.
Tap hop A={1;,2;3,..;3n-1;3n} (n la sé nguyén duong) duoc goi 1a tap hop cdn déi néu co
thé chia A thanh n tap hop con A, A,,..., A, vathoa man hai diéu kién sau:
i) Mdi tap hop A (i=12,...,n) gom ba s6 phan biét va c6 mot sé bang tong cua hai s6 con
lai.
i) Cac tap hop A, A,,..., A d6i mot khdng co phan tir chung.
a) Ching minh rang tap A={1,2;3;...;92;93} khong la tap hop cdn déi.
b) Ching minh rang tap A= {1;2;3;...;830;831} la tap hop cdn ddi.

Bai 4.
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Trén mit phang cho 2013 diém tly y sao cho khi 3 diém bat ky thi ton tai 2 diém ma khoang
cach giita 2 diém d6 luén bé hon 1. Ching minh rang ton tai mot dudng tron ¢ ban kinh bang
1 chira it nhat 1007 diém( ké ca bién).

Bai 5. Chitng minh rang: Néu ba diém A, B, C khong c6 diém nao nim bén ngoai dudng tron
(O) sao cho AABC c6 ba goc nhon thi chu vi ctia duong tron ngoai tiép AABC khong 16n hon
chu vi (O)

Bai 6. Cho tap hop A gdom 21 phan tu 1a cac s6 nguy@n khac nhau thoa man tong caa 11 phan
tir bat ky 16n hon téng caa 10 phan tir con lai. Biét cac s6 101 va 102 thugc tap hop A. Tim tat
ca cac phan tir cua tap hop A.

Bai 7. Mbi diém ctia mat phang duoc td boi mot trong ba mau Do, Xanh, Vang. Chirng minh
rang ton tai hai diém A, B duogc td boi cing mot mau ma AB =1.

Bai 8. Cho bang vuong 13x13. Nguoi ta t6 mau d6 ¢ S 6 vubng cua bang sao cho khéng c6 4 6
d6 ndo nam & 4 goc caa mot hinh chit nhat. Hoi gid tri I6n nhat caa S c6 thé 1a bao nhiéu?

Bai 9. T4t ca cac diém trén mat phang déu duoc td mau, mdi diém duoc td boi mét trong 3
mau xanh, d6, tim. Chirng minh rang khi d6 luén ton tai it nhit mot tam giac can, c6 3 dinh
thudc cac diém cia mat phang trén ma 3 dinh cua tam giac d6 cing mau hodc d6i mot khac
mau.

Bai 10. Tinh sé cac & nho nhat phai quét son trén mot bang 5x5 dé cho bat ky 6 vuéng 3x3
nao do6 trén bang nay ciing chura it nhat 4 6 d6 quét son.

Bai 11. Cho s4u dudng tron c6 ban kinh bing nhau va c6 diém chung. Ching minh rang ton
tai it nhat mot trong nhitng duong tron ndy chia tim dudng tron khac.

Bai 12. Cho 17 sé tu nhién ma céc chit s ctia mdi s6 duoc lay tir tap hop {0;1;2;3;4}. Ching
minh rang ta c6 thé chon duoc 5 sé trong 17 sb da cho sao cho tong cua 5 s nay chia hét cho
5.

Bai 13. Cho 100 diém trén mat phing sao cho trong bat ky 4 diém nao ciing c6 it nhat 3 diém
thang hang. Chirng minh rang ta c6 thé bo di mot diém trong 100 diém d6 dé 99 diém con lai
cuing thudc 1 dudng thang.

Bai 14.

Trén biéu tuong Olympic c6 9 mién dugc ky hiéu

a,b,...,k (nhw hinh minh hoa). Nguoi ta dién 9 sb

1,2,...,9 vao 9 mién trén sao cho mdi mién duoc
dién bai mot s6, mién khac nhau dugc dién boi s6
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khac nhau va tong cac sb trong cing mét hinh tron déu bang 14.

a. Tinh tong céc s trong cac mién b, d, f va h.

b. Xac dinh cach dién thoa man yéu cau trén.
Bai 15.
Cho 100 diém trén mat phang sao cho trong bat ky bén diém nao ciing c6 it nhit ba diém
thang hang. Chirng minh rang ta c6 thé bo di mot diém trong 100 diém d6 dé 99 diém con
lai cling thudc mot duong thang.
Bai 16. Trén bang ban dau ghi s6 2 va s 4. Ta thuc hién cach viét thém céc sb 1én bang
nhu sau: néu trén bang da c6 hai sd, gia st 1a a,b; a= b, ta viét thém Ién bang sb co gia tri 1a
a+b+ab. Hoi vai cach thuc hién nhu vay, trén bang cd thé xuat hién sé6 2016 duoc hay
khong? Giai thich.
Bai 17.Cho a, <a, <.....<a,, n la s ty nhién khdng &m, a la cac s6 nguyén duong va khong
6 2 s6 nao lién tiép. Pat S =a, +a, +.....+a_ . Chang minh rang ludn ton tai mot s6 chinh

phuong bthéamén S, <b<S

n+l

Bai 18. Tir 625 sb tu nhién lién tiép 1,2,3,...,625 chon ra 311 sé sao cho khong c6 hai sb nao
c6 tong bang 625. Ching minh rang trong 311 sé6 duoc chon, bao gid ciing ¢ it nhat mot sb
chinh phuong.

Bai 19. Cho day sé n, n+1, n+2, ..., 2n Vi n nguyén duong. Chirng minh trong day c6 it nhat
mot lity thira bac 2 caa 1 s6 ty nhién.

Bai 20. Cho tam gidc ABC vudng can dinh A,dd dai canh huyén bang 2015. Trong tam
gidc ABC lay 2031121 diém phan biét bat ky. Chimg minh rang ton tai it nhat hai diém c6
khoang cach khong 16n hon 1.

Bai 21.Chang minh riang trong 2™ - 1 s6 nguyén bat ky déu ton tai 2n sé ¢6 tong la mot s6
chan.

Bai 22. Trén mot duong tron, ldy 1000 diém phan biét, cac diém dugc t6 mau xanh va mau do
xen k& nhau. M&i diém duoc gan voi mot gié tri 1a mot sé thuc khac khong, gia tri caa moi
diém mau xanh bang tong gia tri caa hai diém mau do ké véi n6, gia tri cia mdi diém mau do
bang tich gié tri ctia hai diém mau xanh ké vai nd. Tinh tong gia tri cua 1000 diém trén
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Bai 23. Trong hinh vuéng canh bang 1 ¢6 2019 diém phan biét. Ching minh rang tén tai mot
. 1 . .
hinh tron ban kinh bang aném trong hinh vuéng d6 ma khong chira diém nao trong 2019

diém d cho.

Bai 24. Tap hop A={1;2;3;..;3n-13n} (n la s6 nguyén duong) duoc goi la tap hop cin doi
néu co thé chia A thanh n tap hop con A, A,,...,A vathéa min hai diéu kién sau:

i) Mdi tap hop A (i=12,...,n) gom ba sé phan biét va c6 mot sé bang tong cua hai sé con
lal.

ii) Cac tap hop A, A,...., A, d6i mot khdng cé phan tir chung.

a) Ching minh rang tap A={1,2;3;...;92;93} khong la tap hop cdn déi.

b) Chtng minh rang tap A ={1;2;3;...;830;831} 1a tap hop cdn doi.

Bai 25.

Trong mot hop ¢ 2010 vién soéi. C6 hai ngudi tham gia trd choi, mdi ngudi lan lugt phai béc
it nhat 12 11 vién s6i va nhiéu nhat 1a 20 vién soi. Ngudi ndo béc vién soi cudi cling sé thua
cudc. Hay tim thuat choi dé dam bao ngudi bdc dau tién ludn 1a ngudi thang cudc.

Bai 26. Cho da giac 16i AA,...A,,. Tai mdi dinh A (k=12,..,100), ngudi ta ghi mot s6 thuc
a, Sa0 cho gia tri tuyét doi cua hiéu hai sb trén hai dinh ké& nhau chi bang 2 hoac 3. Tim gia tri
I6n nhat c6 thé duoc cua gia tri tuyét ddi caa hiéu giita hai s6 ghi trén mdi cap dinh cua da giac
da cho, biét rang cac sb ghi tai cac dinh da cho d6i mét khac nhau.

Bai 27.

Cho hinh vudng ABCD va 2018 duong thang thoa man dong thoi hai diéu kién:

1) Méi duong thang déu cét hai canh di caa hinh vuéng.
2) Mbi duong thang déu chia hinh vuéng thanh hai phan ¢4 ti & dién tich bang %
Chting minh rang trong 2018 dudng thang d6 co it nhat 505 dwong thang dong quy.

Bai 28. Cho 2014 s6 nguyén duong khéng 16n hon 2014 va co tong bang 4028. Chirng minh
rang tir 2014 sé d6 ludn chon dugc cac sé ma tong cua ching bang 2014
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Bai 29. Cho duong tron ban kinh 1 va ba diém A, B,C' tly y. Chang minh rang ludn ton tai
diém M nam trén duong tron sao cho MA + MB + MC > 3.

Bai 30. Trong mot giai dau thé thao c6 n do tham du n> 2, luat diu nhu sau: Hai doi bat ky
ludn d4u véi nhau dung 1 tran. Sau mot tran, doi thing duoc 2 diém, doi thua 0 diém va hoa
nhau ca hai doi duoc 1 diém. Sau giai ddu cac doi xép hang théo thir ty tir cao xudng thap
(bang diém xép cung hang). Hoi diém chénh léch 16n nhat c6 thé giira cac doi xép thir hang
lién nhau 1a bao nhiéu ?

Bai 31. Mot giai dau bong chuyén c¢d n doi tham gia (n € N,n > 2), luat diu nhu sau: Mdi doi
dau véi tat ca cac doi khac dung mot tran. Sau mot tran du, doi thing duogc 2 diém, doi thua
dugc 0 diém; con néu hai doi hoa nhau thi méi doi dugc 1 diém.

Sau giai dau cac doi xép hang theo diém sb tir cao xudng thap (hai doi bang diém nhau xép
cung hang). Hoi su chénh Iéch vé diém 16n nhét c6 thé gitta cac doi xép tha hang lién nhau 1a
bao nhiéu?

Bai 32. C6 bao nhiéu tap hop con A ctatap hop S ={1,2,3...2018} thoa man diéu kién A co

2

y

it nhat hai phan trvanéu xe A,y e A x>y thi eA.

Bai 33. Trén mot bang 6 vudng, & mdi 6 nguoi ta dién toan b dau +. Sau do, thuc hién qué
trinh d6i ddu (dau + sang dau —, ddu —sang dau +) lan luot theo cac budc sau:

Budc 1: Cac 6 ¢ dong thir i déu duoc ddi dau ilan, i=1,2,......,2019

Budc 2: Cac 6 6 ¢ot thir j déu dugc doi dau 3j +1lan, j=1,2,.....,2019

Tinh s6 dau con lai trén bang 6 vudng sau khi thuc hién qua trinh d6i dau trén.

Bai 34.

Cho tap hop A gom 41 phan tir 1a cac sé6 nghuén khac nhau thoa man tong caa 21 phan tir bat
ky 16n hon tong cua 20 phan tir con lai. Biét cac s6 401 va 402 thuoc tap A. Tim tat ca céc
phan tr cua tap hop A.

Bai 35.

Cho M la tap tat ca 4039 s6 nguyén lién tiép tir —2019dén 2019.Chung minh rang trong
20216 d6i mot phan biét duoc chon bat ky tir M ludn ton tai ba s6 phan biét c6 tong bang 0.
Bai 36. Trong mat phang toa d6 Oxy, diém M (a;b)duoc goi la diém nguyén néu ca avab la

s6 nguyén. Chirng minh rang ton tai diém | trong mat phang toa d6 va 2019 sé thuc duong
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RiR ;e ;R 016 520 cho 6 dling k diém nguyén nam trong dudng tron (l ; Rk)véi moi K la
s6 nguyén duong khong vuot qua 2019
Bai 37. Huyén KS c6 33 cong ty, huyén KV c6 100 céng ty. Biét rang, mdi cong ty caa huyén
KS hop tac véi it nhat 97 cong ty huyén KV. Ching minh rang c6 it nhat mot cong ty cua
huyén KV hop tac véi tat ca cac cong ty caa huyén KS.
Bai 38.
Hai phu nit An, Chi va hai nguoi dan 6ng Binh, Danh la cac van dong vién. Mot nguoi la van
dong vién boi 161, ngudi thir hai 12 van dong vién truot bang, nguoi thir ba 1a van dong vién thé
duc dung cu va ngudi ther tu 14 van dong vién cau 16ng. Cé mot ngay no, ho ngdi xung quanh
mot cai ban vudng (mdi nguoi ngdi canh mot nguoi). Biét rang

(i)  Chiva Danh ngdi canh nhau

(i)  Van dong vién thé duc dung cu ngdi doi dién Binh

(iii)  Van dong vién boi 16i ngdi bén trai An

(iv) Mot nguoi phu nir ngdi bén trai van dong vién truot bing
Hay cho biét mdi ngudi 12 van dong vién choi mon gi ?

Bai 39.
AL 1A 5 A 1 1 1 1 <\ z A g3~ A J . A WA ) A
Viét 1én bang 2019 s6 1, —;—;....;———;———.Tlr cac o0 da viét, x6a di 2 so bat ky X,y roi
2 3 2018 2019
vict 1én bang so y 1 (cac so con lai trén bang gitr nguyén). Tiep tuc thuc hién thao tac
X+Y+

trén cho dén khi bang chi con lai dang mot s6. Hoi s6 d6 bang bao nhiéu ?

Bai 40. Trong mot budi to chirc 18 tuyén duong cac hoc sinh ¢6 thanh tich hoc tap xuét sic cua
mot huyén, ngoai trir ban An, hai ngudi bat ky déu bat tay nhau. An chi bat tay vai nhiing
ngudi minh quen. Biét rang mot cap (hai nguoi) chi bat tay khdng qua mét lan va cé tong cong
420 bat tay. Hoi ban An c6 bao nhiéu ngudi quen trong budi 18 tuyén duong d6

Bai 41.Chizng minh rang ton tai mét bgi cuia sé 1993 chi chiza toan sé 1.

Bai 42.Chang minh rang : Vi 17 s6 nguyén bat ky bao gid cuing ton tai 1 tong ¢ 5 s6 chia hét
cho 5

Bai 43.C6 hay khéng mot s6 ¢ dang 19931993....1993000....00:1994

Bai 44. Mot ti giac 16i c6 do dai bon canh déu 1 sé tw nhién sao cho téng ba sé bat ki trong
chidng chia hét cho sb con lai. Ching minh ring tt giac d6 c6 it nhat hai canh bing nhau.
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Bai 45. Trén mit phiang cho 5 diém phan biét sao cho khong ¢ ba diém nao thang hang va
khdng c6 bdn diém nao cuing thudc mot dudng tron. Ching minh rang ton tai mot duong tron
di qua ba diém trong nam diém da cho va hai diém con lai c6 dung mot diém nam bén trong
duong tron.

Bai 46. Dé tiét kiém chi phi van hanh dong thoi du khach di tham quan hét 18 danh lam, thing
canh trong tinh K, cdng ty du lich lir hanh KH d3 thiét 14p céc tuyén 1 chiéu nhu sau: Néu di tur
tinh A dén B va tir B dén C thi s& khdng c6 tuyén tir A d&én C. Hoi ¢d bao nhiéu cach thiét 1ap
dé di hét 18 dia danh trén ?

Bai 47.

Trung tdm thanh phé Viét Tri cd tat ca 2019 bong dén chiéu sang db thi, chia gdm 3 loai: Pén
anh sang tring c6 671 bong, dén 4nh sang vang nhat c6 673 bong, dén anh sang do c6 675
bong. Vao dip gid té Hung Vuong, ngudi ta thuc hién viéc thay bong dén theo quy luét sau:
MAi Ian thdo bo 2 bong dén khéc loai va thay vao d6 bang 2 bong dén thudc loai con lai. Hoi
dén mot luc nao do co thé tat ca cac bong dén cua trung tm thanh phé déu 1a cing mét loai
khong.

Bai 48.

1. Chtng minh rang khong ton tai s6 ty nhién n dé 2018+ n? 1a sé chinh phuong.

2. Mudi d6i bong chuyén tham gia giai bong chuyén VTV cup 2018. Cir hai doi trong giai
dau d6 thi ddu v6i nhau dang mét tran. Doi thir nhat thang x, tran va thua y, tran, doi
thir hai thang x, tran va thua y, tran,..., doi thor muoi thang x,, tran va thua y,, tran.
Biét rang trong mat tran dau bong chuyén khéng c6 tran hoa. Chitng minh rang:

XA A+ X =Y YR Y
Bai 49.
Cho 7 doan thang c6 do dai I6n hon 10 va nhé hon 100. Ching minh rang luén tim dugc 3
doan dé c6 thé ghép thanh mot tam giéc.
Bai 50.
Cho t, =1.2.3,t,=2.3.4,t,=3.4.5,...t, =n(n+1)(n+2). Chang minh ring 4T, +1la sb
chinh phuong véi T, =t +t, +t, +.....+ 1, (n 12 s5 tw nhién khac 0)

DAP AN TU BAI 01 PEN BAI 50
Bai 1.
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Xéttap A={12;3;........;2500} va tap B ={1,3;3.2,3.2%;.....;3.2°*}

Do 3.2"° = 24576 < 250000 = B — A

Tap B c6 15 phan tr. Do mdi qua béng duge son mdét mau ma ¢d 7 mau nén theo
nguyén ly Dirichle trong tap B ton tai 3 qua béng cling mau.

Gia sir 3 qua bong duge déanh s6 a > b > cthi a chia hét cho b, b chia hét cho ¢ va
abc>18>17

Viy ta c¢6 diéu phai ching minh

Bai 2.

Goi d6 dai cac canh cua tir giac laa, b, c,d (a, b, c,de N*). Gia st khoéng cé 2 canh nao cua tur
giac bang nhau. Khéng mat tinh tong quat, gia st a>b>c¢>d. (*)

Do tir giac 16i néna < b + ¢ +d

= a<b+c+d<3a

= 2a<a+bh+c+d<d4a

Ttr gia thiét cua bai toan suy raa + b + ¢ + d chia hét cho cac sb a, b, c,dnéntacé: a+b +c
+d=3a (1)

Pit a+b+c+d=mb wsimeN (2
atb+c+d=nc v6i neN" (3)
Doa>bh>c = n>m>3 =n>5m2>4

Cong (1), (2), (3) dugc
3(@+b+c+d)=3a+mb+nc > 3a+4b+5¢c
= (b—d)+2(c—d) <0, mau thuan (*)

= Tt gi4c ¢ it nhat 2 canh bing nhau.

Bai 3.
Gia su A={1,23,..;93} latap hop cén déi , khi d6 mdi tap A (i=131) c6 dang {x;y;;% +Y,},

nhu vay tong ba phan tir trong A la sé chan. Do d6 tong cac phan tir ciia tap A 1a s6 chan.
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Mt khac tong cac phan tir trong A bang: 1+2+3+...+93:%:93.47 (1a s6 1¢). Mau thuan

nay chi ra A 1a tap khéng can doi.
Nhan xét: Néu tap S, ={12;3;.;n}, véi n chia hét cho 3 1a tap hop can déi thi tap
S ={12;3;..;4n} va S, . ={1,2;3;..;4n+3} ciing 14 t&p hop cin dbi.
Chang minh. Turtap S, ta chon ra cac tap con ba phan tir sau:
{L2n+n2n+n+1};{3;2n+n-12n+n+2};{52n+n-2;2n+n+3};...;{2n-1;2n +1;4n}.
R rang céc tap con nay déu thoa madn c6 mot phan tir bing tong hai phan ti con lai.
Con lai cac sb sau trong tap S,, la 2,4,6,..,2n. Tuy nhién vi tip S_ cin doi nén tap
{2,4;6;..;2n} ciing can dbi . Vay S,, 1atap cn doi.
Tuong tu tir tap S,,., ta chon ra cac tap con ba phan t sau:
{L2n+n+2;2n+n+3}; {3;:2n+n+L2n+n+4};...; {2n+1;2n+2;4n+3}.
Va con lai cac s6 1a 2,4,6,...,2n, suy ra S, ., la tap can ddi.
Tré lai bai toan. Ta co
831=4.207+3
207 =451+3

51=4.12+3
12=43

Chay la tap {1,2;3} 1a can ddi nén theo nhan xét trén ta xay dung dugc cac tap hop cin doi
theo quy trinh sau: {1,2;3} - {1;2;..;,12} - {1,2;...;51} > {1,2;..,;207} — {1,2;...;831}.

Do d6 tap A={1;2;3;..;831} latap hop can dbi (dpem).

Bai 4.
Goi cac diém 1a: Ar; Az; Az, ... Ai; Aix1; Aoz, Asors. Ta chia cac cap diém nhu sau: (Ag;
A2013);
(A2; A2012); ...( Ai; Aoorz—i)...;(Aroos: Atoos) , va diém Aioor.
Xét diém Auoor VGi CacC cap diém da cho, theo gia thiét trong mdi cap diém ton tai
mot diém Am sao cho doan thang Aioo7Am c6 d6 dai nho hon 1. Khong mat tinh tong
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quat gia sir cac diém Ar; Az; ...; Asoos O khoang cach dén diém Aioo7 nhé hon 1, suy ra
cac diém Ar; Az; ...; Atoos Ndm trong dudng tron tdm Aoz ban kinh bang 1.
Vay ton tai duong tron ¢ ban kinh bang 1 chta 1007 diém trong 2013 diém da cho.
(dpcm).
Bai 5.
*Goi dudng tron ngoai tiép AABC la (1), | nam trong AABC
Néu A, B, C nam trén (O) thi (1) va (O) tring nhau.

*Néu (O) dung (1) hodc (O) va(l) tiép xdc trong véi nhau thi duong kinh cua (1) nam trong (O)
suy ra chu vi cua (1) nho hon chu vi caa (O).

*Néu (O) va (1) cit nhau tai M, N. Vi AABC c6 ba géc nhon nén s6 do cung nhd MN< 180° .
Suy ra cung I6n MN>180°, 4t t6n tai duong kinh cua (1) nam trong (O). Vay chu vi cuaa (1) nho
hon chu vi cuaa (O)

Bai 6.

Gid sit A ={a;;a,8,...;8, } Vi a,;a,;8,.. 8, €7 Va
A, <A, <y <..<ady.

Theo gia thiéttacod a, +a, +a, +...+ay, >a, +a, +..+ay
<a >a,—a,+taz—az+..+a,—a; @

Mit khac véi X;y e Zvanéu y>x thi y>x+1
=a;,—a, =10, a;—a,>10,...,a, —a;; 210 (2)

Nén tur (1) suy ra a, >10 + 10 + ... +10 = 100

ma a, nho nhatva 101e A = a, =101

Taco 101>a,, —a,+a,;—a;+...+a, —a,; =100
=a,,—a,+a,;—a;+...+a, —a;; =100.

Két hop véi (2)

=>a,—a,=a;,—a;=..=a, —a,; =10 (3)
=10=a,-a,=(a,,—a,,)+(@,; —a,)+..+(@;—a,) =10
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=a,—a,=3a,—ad,=..=a;—a,=1 (4)

Taco a,=101 ma 102 A = a, =102

Két hop véi (3) va (4) suy ra A ={101;102;103,...;121}.

Bai 7.

Gia st khong c6 2 diém nao trong mat phang dugc td cing mau ma khoang cach giita ching 1a
1 don vi d¢ dai.

Xét mot diém O bat ky c6 mau vang trén mat phang.

V& dudng tron (O,J§). Lay mot diém P bat ky trén (O).

Dung hinh thoi OAPB ¢6 canh bang 1 va ¢ duong chéo la OP.

Dé& thidy OA=0B = AB = AC =BC =1.

Theo gia thiét, A, B phai td khac mau vang va khac mau nhau.

Do d6 P phai td vang. T ddy suy ra tat ca cac diém trén (O) phai t6 vang. Diéu nay tréi véi
gia thiét vi d& thay ton tai hai diém trén (O) ¢ khoang cach 1 don vi do dai.

P/s: S6 1 c6 thé duoc thay bai bat ky s6 thyc duong nao.

Bai 8.

Goi xila s6 6 dugc to do o dong thu i.

, N O RPN X (X =1) ., .z A o o
Tacd: S=x1+ X2+ ...+ X13. ¢ hang thr i s0 cac cap 6 do IaC%F% Vay tong so cac cap

6 d6 1a A= Xl(xé—l)JrXz(X§—1)+___+X13(X;3—1)

Chiéu cac cap 6 d6 xudng mot hang ngang nao dé, theo gia thiét thi khdng cé cap 6 d6 nao co
hinh chiéu tring nhau.

Véy C213=78 >A= X1(X1 -1 + Xz(Xz -1) T+ X13(X13 _1)
' N 2 2 2

13 13
© Y xF->x <156
i=1 i=1

Ap dung BPT Bunhiacopxki ta co:
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13 13 SZ
O %) <13(). %) = —-5<156
= i1 13
& $2-135-2028<0 < S<52
Dau = xay ra khi va chi khi X1= Xz = ...= X13= 4 (mbi dong c6 4 6 dugc to do).
(Hoc sinh Iap luan chi ra S<52 dugc 0,254)

V€ hinh minh hoa:

[ X |

B ES ES =
[ X |
[ X |

Vay gié tri 16n nhat cia S = 52

Bai 9.
1,0 diém
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E D

Xét ngii gidc déu ABCDE, ta nhan thiy ba dinh bt ki cua ngii giac ludn tao thanh mot tam
giac can.
Do d6 khi t6 5 dinh A, B, C, D, E bang 3 mau xanh, d6 va tim s& xay ra hai kha niang sau:
+) Néu t6 5 dinh A, B, C, D, E béi da ba loai mau di cho thi ton tai 3 dinh c6 mau khéc
nhau va tao thanh mot tam giac can.
+) Néu t6 5 dinh A, B, C, D, E béi nhiéu nhat 2 mau thi cd it nhat 3 dinh cling mau va tao
thanh mot tam giac can.

Vay, trong moi truong hop ludn ton tai it nhat mot tam giac can, c6 3 dinh duoc td boi
cung mot mau hoac d6i mot khac mau.

Bai 10.
+ Doc theo chiéu ngang sat sat canh trén cua bang 5x5 c6 3 ving 3x3 ¢ 3 vi tri
ABC,D,,AB,C,D,,AB,C,D, . Dich chuyén xudng theo chiéu doc mét 6, ta c6 thém 3 ving
3x3. Dich chuyén xubng theo chiéu doc mét 6 nira, ta c6 thém 3 viing 3x3. Do d6 ¢6 9 ving

con 3x3 cua bang 5x5, mdi ving con déu chira 5 6 vudng con 1x1thudc hinh chit thap da to
mau.
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0y . C. [+ ] Cs

+ Néu chi quét son nhu hinh v& bén thi mdi ving con 3x3 déu chira 4 hoic
50 1x1 dugc quét son.

Viy: Bé mdi ving con 3x3 cua bang 5x5 chira it nhat 4 6 1x1 dwoc quét
som, thi chi can quét s6 6 nho nhit 1a 7 6 nhu hinh v& bén.
Bai 11.

Gia str ¢6 sau duong tron tam O; (i = 1-

>6) ¢6 ban kinh r va M 1a diém chung cia
cac duong tron ndy. Pé ching minh bai toan
ta chi can chirng minh it nhat c6 hai tim c6
khoang cach khong 16n hon r. O4
Néi M v6i cac tim. Néu hai trong

nhiing doan thang vira ndi nam trén cing mot
tia c6 diém dau 1a M thi bai toan dugc ching
minh. M

Trong truong hop ngugc lai, xét goc

Os

nho nhit trong cac gbc nhan dugcdinh M, gia
str d6 13 goc 01MO2. Do tong cc goc nay la
360° nén géc O1MO2 < 60°. Khi d6 trong
tam giac O1MO2 c6 mdt goc khdong nho hon
g6c O1MO2( néu nguoc lai thi tong cac goc
trong tam giac nhé hon 180°). Tir d6 suy ra
trong nhitng canh MO1 va MO trong tam
giac O1MO; khong nho hon 010 tirc ta ¢
0102<rviMO1< r, MO2<

Bai 12.

.O Lién hé tai liéu word toan SDT (zalo): 039.373.2038

14



https://zalo.me/0393732038
https://tailieumontoan.com/tai-lieu-toan-thcs-1

Website: tailieumontoan.com

Ky hiéu A,B,C,D,E lan luot 12 tap hop cac s ¢6 chir s6 tan cung la 0;1;2;3:4

Néu mdi tap trén déu khac rdng thi ta chon tir mdi tap hop mot phan tir. Khi d6 tong cua 5 s6
dugc chon ¢6 tan cung bang 0 nén chia hét cho 5.

Néu c6 mot tap khac rdng thi khi d6 theo nguyén 1y Dirichle trong 4 tap con lai ludn c6 mot
tap co it nhat 5 phan ta. Ta chon 5 s tir tap nay, khi d6 tong ctua 5 s6 dugc chon ciing chia hét
cho 5.

Vay trong moi trudng hop ta luén chon duogc 5 sé ¢6 tong chia hét cho 5.

Bai 13.

Xét tam giac ABC véi A, B, C 1a 3 diém trong 100 diém di cho

Lay D la diém thir tu= D € AB, hoic D eAC, hoic D eBC

Khong mét tinh tong quét ta gia st D eBC

L4y E 1a diém tht: 5

Néu E eAB thi trong 4 diém A, D, C, E khong c6 3 diém nao thiang hang

Néu E eAD thi trong 4 diém A, B, C,E khéng c6 3 diém nao thang hang

Néu E eAC thi trong 4 diém A, D, B, E khong c6 3 diém nao thang hang

Do d6 E eBC

Twong ty ta chimg minh dugc 95 diém con lai déu thugc BC. Cho nén néu bo di diém A thi 99
diém con lai déu thudc BC.

A

D E C

Bai 14.
aGoia’, b’,..., k’ lan luot la cac sb trong cac mién a, b, ..., k.
M3i hinh tron cé téng 1a 14 nén 5 hinh tron 12 5.14 = 70.
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Khi cong nhu thé cac sé & cac mién b, d, £, h duoc cong hai 1an nén
b+d+f+h’=70-(1+2+...+9)=25.

b Theo gia thiéta’ + b’ = h” + k” = 14 nén ta chi c6 hai cap thoa (5;9) va (6;8)

Do d6 b’ + h’ chi ¢6 thé 1a 11, 13, 15, 17,

D& thiy ngay néu b’ + h’ =11 hoac b’ + h’ = 13 (ma b’ + d’ + f* + h’ =25) thi khéong
thé thoa méan.

Néu b’ + h’=17 thi d” + £ = 8 khi d6 (d’;f) chi c6 thé 1a cip (1;7) nhung khong thé
cé cap (7;9) hoac (7;8) trong cung mot hinh tron.

Suyrab’+h =15

Khéng mat tinh tong quét, gia st b’ =9, i’ =6khidoa’=5,k’=8,d" =3, =7, ¢’
=2, e’ =4, ¢ =1 (hoic cd thé ddi xtng lai).

NN

Bai 15.
b) (0,75 diém).

Néu tit ca 100 diém cung thuoc mot dudng thang thi bai toan hién nhién dung.

Néu khdng phai ca 100 diém déu thang hang. Ta chon ra bon diém A, B,C, D ma khong
phai tat ca déu thang hang. Theo gia thiét trong 4 diém A, B,C, D phai c6 3 diém thang hang,
gia sir 3 diém A, B,Cthudc duong thang d, con diém D nim ngoai duong thang d . Ta s&
ching minh 96 diém con lai thuéc duong thang d bang phuwong phap phan chang.

Gia sir trong 96 diém con lai, ton tai diém E nam ngoai duong thang d . Xét bén diém
A B,D,E phai c6 3 diém thang hang. Do 3 diém A, B,D khdng thang hang, 3 diém A, B,E
khong thang hang nén 3 diém A, D, E thang hang hoic 3 diém B, D, E thiang hang.
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D® E
®

— & o

A B C
Truong hop 3 diém A, D, E thang hang thi 3 diém B, D, E khdng thang hang, 3 diém
C,D, E khong thang hang, do d6 trong 4 diém B,C,D,E khong c6 3 diém nao thang hang,
tréi véi gia thiét.
Trong truong hop B, D, E thang hang thi tuong tu, trong 4 diém A,C,D, E khong c6 3
diém nao thang hang, tréi véi gia thiét.
Nhu vay ngoai 3 diém A, B,C thudc duong thang d , phai co 96 diém nita cung thudc d

. Bai toan dugc chirng minh.

Bai 16.
bat k=ab+a+b=(a+1)(b+1)-1.
Néu trong 2 sé a,b ton tai mot s6 chia 3 du 2 thi k chia 3 du 2.

Ban dau trén bang gom c6 s6 2 va sé 4 (mot sb chia 3 du 1; mot s6 chia 3 du 2). Suy ra
tai moi thoi diém, trén bang ludn chi c6 mot s chia 3 du 1 va cac s6 con lai chia 3 du
2. Do d6 voi cach thyc hién nhu dé bai, trén bang khong thé xuat hién sé 2016 (Vi sé
2016 chia hét cho 3).

Lueu y: Hoc sinh ¢6 thé ding bat bién theo modun 10 bang cach nhan xét chir s6 tan cling cua
cac so viét trén bang; hozc st dung céch liét ké cac sé duoc viét trén bang.

Bai 17.
Vi S,=a+a,+...+a, =S , =5 +a,,
Ta co:
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=S, 2 (\/ST +1)2

<S5, +a,2>S, +2\/§+1

Say, 2 2\/87 +1
Vi déy sb trén khong c6 hai s nao lién tiép nén
a,,=a,+2

a,za ,+2=>a ,=a +2.2

n+l —

a,2a+2=a,,>a+n2

n+1

=na,, >a+a,+...+a,+2(1+2+3+...4+n)

n+1
<na,,—n(n+1) =S,
o 2\na,, —n(n+1) +1>2,/S, +1

Ta s€ chitng minh :

a ., > 2\/nan+1 —-n(n+1)+1

< aj,—2a,,+1>4na,_, —4n(n+1)

n+1 n+1

< (a,,—2n —1)2 > 0(luondung)

n+1

Do d6 ta lubn c6: Vo ~ Js, > Lhén 1uon tn tai s6 K thoa man VSma > K> Js.

_ L2 , 1
Vay b=k 14 s chinh phuong can tim.

Bai 18. Ta phan chia 625 sb tu nhién da cho thanh 311 nhém nhu sau:
+) nhom thtr 1 gém ndm s6 chinh phuong {49;225;400;576;625)
+) va 310 nhém con lai mdi nhém gdm hai sb ¢ tong bang 625 (khéng chia cac sb
cua nhom 1).
Néu trong 311 s6 duoc chon khong c6 sé ndo thudc nhém thi 1, thi 311 s6 nay
thuoc cac nhom con lai. Theo nguyén tic Dirichle phai c6 it nhat hai sb thudc cling
mot nhém. Hai s6 ndy co tong bang 625 (v6 1i). Vay chic chan trong 311 sé dugc
chon phai ¢ it nhat mot s6 thudc nhdm thir 1. S6 nay 1a sé chinh phuong.

Bai 19.
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-Néu n 14 liiy thira bac 2 cua 1 sb tw nhién bai toan chang minh xong

-Néu n khong 12 liiy thira bac 2 cia 1 s6 tu nhién, ta luén tim dugc 1 s6 nguyén duong k sao
cho k?<n<(k+1)".Vin nguyén duong va n>k*=n>k?+1, vay ta co:

2n—(k+1)" > 2(k* +) —(k+1)" =...=k* ~2k +1=(k-1)* >0

Vay moi k nguyén duong , nén ta c6 k* <n<(k +1)2 <2n

Vay trong ddy ludn c6 it nhat mot lity thira bac 2 cua 1 sb tu nhién.

Bai 20.

Chia canh huyén BC thanh 2015 doan thang bang nhau. TUr cac diém chia d6 vé cac duong
thang song song v&i hai canh AB va AC ta duoc 2015 tam gidc vudng can c6 canh huyén bang
1 va (2014 + 2013 + ...+ 1) hinh vudng c6 dudng chéo bang 1.

Do d6 trong tam giac ABC c6 tit ca 2015 + (2014x2015)/2 = 2031120 hinh (vira hinh vudng
c6 duong chéo bang 1 vira tam giac vudng can c6 canh huyén bang 1).

Nhu vay trong 2031121 diém sé& ton tai it nhat hai diém nam trong mot hinh nao d6.

Vi hai diém dé thi khoang cach cua n6 khong 16n hon 1

Bai 21.

Vi c6 tit ca 2"1-1 = 2(2" - 1) + 1 s6 nén c6 it nhat (2" -1) + 1 = 2" s clng chin hoac cuing 1¢,
suy ra 2n cung chan hozc cing lé.

Bai 22.

Goi a la gia tri ctia mot diém mau xanh (a=0), khi d6 gia tri
cua diém mau d6 ding canh nd theo chiéu kim déng hd dugc
viét dang abvéi (b=0)

Theo quy luat diém mau xanh va mau do, ta suy ra gia tri cua
6 diém tiép theo theo chiéu kim dong hd thir tu s& 1

b,b—ab,1-a,(1-a)(1-b),(1-b),a(1-b)

Khi d6 tong cua 8 s trén 1a
a+ab+b+(b—ab)+(1-a)+(1-a)(1-b)+(1-b)+a(1-b)=3.
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Mt khac theo quy luat do, gia tri diém thtr 9 theo chiéu kim dng ho la a
Nhu vay 1000 s trén duoc chia thanh 125 nhém, méi nhdm gom 8 sb theo quy luét trén.
Suy ra tong gia tri 1000 diém trén bang 125.3 = 375.
Bai 23.
. . 1
Chia hinh vuéng da cho thanh 2025 hinh vuong nho ¢ canh bang nhau va bang e
Goi (C,),(C,),-..--+(Cypps ) 1 cc hinh tron ngi tiép cac hinh vudng nho & trén, ching ¢ ban
. . 1
kinh bang nhau va bang —.
90

Goi (Cl'),(C2 "), eeees(Cops ) 1an Tuot 1a cdc hinh tron dong tam véi cac hinh tron & trén c6 ban

kinh la i Khi d6, cac hinh tron ndy nam trong hinh vudéng va d6i mot khong co diém chung
(roi nhau)
Trong hinh vudng da cho c6 céac hinh tron roi nhau (Cl) (C, ") (Cops ) v €6 2019 diém
nén ton tai mot hinh tron trong cac hinh tron nay khdng chira diém nao trong 2019 diém da
cho.
Bai 24.
Gia st A={1,2;3..;93} la tap hop can d6i , khi d6 mdi tap A (i :1,_3,1) c6 dang
%:¥i:% + Y}, nhu vay tong ba phan ti trong A 13 s6 chin. Do d6 téng cac phan tir cia
tap A 1a sb chan.

Mt khac tong cac phan tir trong A bang: 1+2+3+...+93:% =93.47 (la sé 1¢). Mau

thuan nay chi ra A 1a tap khdng can doi.

Nhan xét: Néu tap S, =1{12;3..;n}, Vi n chia hét cho 3 13 tap hop can déi thi tap

S ={12:3..;4n} va S, . ={1,2;3;..;4n+3} ciing 1 tap hop cin dbi.

Chang minh. Turtap S, ta chon ra cac tap con ba phan tir sau:
{L2n+m2n+n+1};{3;2n+n-L52n+n+2};{52n+n-2;2n+n+3};..;{2n-1;2n+14n}.

R rang céc tap con nay déu thoa madn c6 mot phan tir bing tong hai phan ti con lai.
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Con lai cac s sau trong tap S, 1a 2,4,6,...,2n. Tuy nhién vi tap S can ddi nén tap
{2,4;6;..;2n} ciing can d6i . Vay S,, 12 tap can doi.
Tuwong tu tir tap S,,., ta chon ra cac tap con ba phan tir sau:
{L2n+n+2;2n+n+3}; {32n+n+L2n+n+4};...; {2n+1,2n+2;4n+3}.
Va con lai cac s6 1a 2,4,6,...,2n, suy ra S, ., 1a tap can ddi.

Tré lai bai toan. Taco
831=4.207+3
207 =4.51+3
51=4.12+3
12=4.3

Cha y la tap {1,2;3} 1a can ddi nén theo nhan xét trén ta xay dung dugc cac tap hop
cin doi theo quy trinh sau:
{1,2;3} > {1,2;...;,12} > {1,2;..;51} > {1,2;...;207} > {1;2;...;831}.

Do d6 tap A={1;2;3;..;,831} 1atap hop can d6i (dpcm).

Bai 25.

Pé dam bao thang cudc, & nudce di cudi cing cua minh nguoi bdc so6i dau tién phai dé lai trong
hop 11 vién s6i. O nudc di trude d6 phai dé lai trong hop: 11+ (20+11) = 42 vién soi.

Suy ra nguoi boc soi dau tién phai dam bao trong hop ldc ndo ciing con 11+ 31k Vién soi.

Ta co (2010-11):31=65 du 15. Nhu vay ngudi bc so6i dau tién & 1an thir nhat caa minh phai

bbc 15 vién.

Tiép theo, khi dbi phwong bdc k vién soi (k =1, 2, ..., 20) thi ngudi boc s6i dau tién phai béc

31—k Vién soi, cudi cing s& dé lai 11 vién soi cho ddi phuong.

Bai 26.
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Xét da gide 16i AA,...A, nhu hinh v& Khi d6 |a,—a.,|=2 hodc |a, —a,|=3 (
k=1,2,..,99). Khong mat tinh tong quét, coi a, 1a nhé nhat, a_ 1a Ién nhat (dé thay n>2).
Pt d =max|a, —a| khi do d =a, —a,. Ta s& ching minh d =149,

i#]

Nam gitra A, A, theo chiéu kim dong hd c6 n—2 dinh va c6 100—n dinh, theo chiéu

nguoc kim dong hd. Hon nita gié tri tuyét d6i caa hiéu giira hai s6 ké nhau khong vuot qua

3.Dodo
d=|a,—a,|<|a —a,|+|a, — | +..+|a,; —a,|<3(n-1) va tuong tu ta ¢6
d <3(100-n+1). Suyra d < 31 _1))+(2(100_”+1)) - 320 ~150

d =150 khi va chi khi hiéu giira hai s6 ghi trén hai dinh ké nhau dung bang 3 hay ta c6

=3, | =1,2,...,99 = |ai _ai+1| :|ai+1_ai+2| = Zi :2+1 - a”l_a

i i+2

la—a

“*(i=1,..,98)

i+l
=8~ = —8, + & —83+...+ 89 — 8y =99(a1—a2):>|al—a100|=|99(al—a2)|:>3:99_3

Diéu nay khong xay ra suy ra d =150 khong thoa man.
Ta xay dung mat truong hop cho d =149 nhu sau:
a=0a=24a=2a ,+3
véi k=2,3,...,52;a, =a, - 2,3, =a,, —3,k=54,55,...,100
Khi d6 hiéu 16n nhét a, —a, =149.
Céc sb a,,a,,...,a,, CO dang 2+3t, CAC SO a,,a,...,a,, CO dang 1473k . RO rang khong
ton tai k,t sao cho 2+3t=147-3k < 3(k+1)=145 (k,te Z).
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Suy ra diéu phai chirng minh.

Bai 27.

A M B
| d
..S_-q/—“
N
Q H F
G
D P C

Gia str hinh vuong ABCD ¢6 canh 13 a (a>0). Goi M, N, P, Q 1an luot 1a trung diém ctia AB,
BC, CD, DA. Goi d 1a mot dudng thang bat ky trong 2018 duong thang da cho théa man yéu
cau bai toan. Khong mat tinh tong quét, gia sir d cat cac doan thang AD, MP, BC lan luot tai
S, E, Ksao cho S.yq =3S a5

Tl Seosk = 3S e ta suy ra duge: DS +CK =3(AS + BK)

o a-AS +a—BK:3(AS+BK)<:>AS+BK:%a
< EM :%a suy ra E ¢b dinh va d di qua E.

Lay F, H trén doan NQ va G trén doan MP sao cho FN =GP = HQ =%.

Lap luan tuong tu nhu trén ta ¢6 cac dudng thang thoa mén diéu kién cua dé bai phai di qua
mot trong bon diém ¢ dinh E, F, G, H.
Theo nguyén 1y Dirichlet tir 2018 dudng thang thoa méan diéu kién cta dé bai phai c6 it nhat

{—20418 } +1=505 duong thang di qua mot trong bon diém E, F, G, Hcd dinh, nghia 1a 505
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duong thang d6 dong quy.

Bai 28.
Néu 2014 sb bang nhau thi 1y 1007 sb bat ky ludn c6 téng la 2014.

Ta xét truong hop trong 2014 s6 ¢6 it nhat hai sé khac nhau. Gia st 2014 s6 1a
NNy, Ny, VA N, # 1, Xét ddy gom 2014 s6

Ny, Ny, N+ Ny, NN, Ny, 1+ N, Ny
Néu c6 mot sé trong ddy chia hét cho 2014 thi s6 d6 14 2014 (vi né 1a s6 nguyén
duong chia hét cho 2014 nho hon 4028).
Néu khdng c6 mot s6 ndo trong day chia hét cho 2014 thi theo nguyén Iy Dirichlet
c6 hai sb trong day c6 ciing sé du khi chia cho 2014.
Do d6, hiéu caa ching (sb 16n trir s6 bé) chia hét cho 2014, ma hiéu nay 1a sé
nguyén duong chia hét cho 2014 nhé hon 4028 nén n6 bang 2014.

Viy ta c6 diéu phai chang minh.

Bai 29.
Véi mdi diém M thude duodng tron, ta dung duong kinh MN, khi d6
MA+ NA> MN =2;MB+ NB > MN =2;MC + NC > MN =2

:>(MA+MB+MC)+(NA+NB+NO)26

MA+ MB+ MC >3
=
NA+ NB+NC >3

Tur d6 suy ra dpcm

Bai 30.

Doi diing thir nhét c6 diém cao nhat [a A=2(n-1) diém (Poi nay du n—1tran véi cac doi
con lai va déu thang)

Xét n—1d6i con lai ta c6: Poi dang nhat trong s n—1do6i con lai c6 s6 diém nho nhat duoc

xac dinh nhu sau:
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Goi P 1a tong diém cua n—1doi dau véi nhau, sb tran caa n—1doi con lai:

(n-1)(n-2)
2

= P =(n-1)(n-2) (Vi mdi d¢i thang hay hoa thi sau mdi tran déu c6 2 diém)
Goi Qla sé diém caa doi nhat trong n—1doi con lai
=Q(n-1)>(n-1)(n-2)=Q=n-2

= A-Q<2(n-1)—(n-2)=n

Vay su chénh léch vé diém sb 16n nhit cd thé gitra cac doi xép hang lién nhau 1a ndiém.

Bai 31.
Ki hiéu D,,i=1,n la doi bong thir i va d. 1a diém s6 cia doi D, sau giai dau.
Khong mét tinh tong quét, gia sir d, >d, >...>d_.

Xeétcac hiéu d,—d,,,i=1n-1,taco d,—d.,>0,Vi=1n-1.

i+17 i+1

Gia sir doi xép hang s va doi xép hang s+1 c6 chénh léch diém 16n nhat, nghia 13 hiéu
d. —d_,, 16n nhat trong s6 cac hiéu trén.

S s+l
Ta c6 nhan xét: Sau mdi tran dau, du két qua thé nao, tong sb diém cua hai doi tham gia thi
dau déu bang 2.

Chia cac doi bong lam hai nhém. Nhém 1 gom cac doi D,,..., D, va nhom 2 gdm cac doi con

lai D D .

s+1r01 M

(

Khi d6 s d6i trong nhom 1 dau véi nhau Lz_l) tran va nhan s(s—1) diém. Ngoai ra cac doi

thudc nhom 1 dau véi cac doi thudc nhdm 2 tat ca (n—s)s tran va nhan khdng quéa 2(n—s)s
diém (vi trong s6 (n—s)s tran ndy co thé co céc tran ma doi thuoc nhom 1 thua). Do dé tong
diém ma s d6i nhém 1 nhan duoc khong quéa s(s—1)+2(n—s)s=(2n—-s—1)s.

(2n—s-1)s
S

Tudosuyra d, < =2n-s-1 1)

Lai cé: Céic doi thude nhom 2 d4u véi nhau ‘S)(g =51 tran va nhan (n-s)(n—s—1) diém.

(n—=s)(n-s-1)
n-—s

Do d6 s6 diém d_, cua doi D,,, s& 16n hon hoic bang =n-s-1, hay

s+1 s+1

d.>n-s-1 (2

s+1
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Toe(l)va(2)suyra: d,-d,, <(2n-s-1)—(n-s-1)=n.
Dau ‘=" xay ra khi doi v6 dich thang tat ca cac doi va duoc 2(n—1) diém, tat ca cac doi con lai

khac déu hoa nhau (va thua doi vo dich), mdi doi nhan n—2 diém. Vay max(d, —d.,)=n.

Bai 32.
Vi mdi tap A 1a tap con ciia S ={1,2,3..2018} théa man dé bai, goi a va b lan luot 1a phan tir
nhé nhat va Ién nhat cia tap A(a,beS,a<b).

Taching minh b<?2a.

2

That viy, gia st b > 2a, theo gia thiét c=——c A

b-a
2 2

\ a a ~ X r hY A o o A 3 A
Ma b>2a=>b-a>a>0=>c =5 <—=a, mau thuan véi a la phan tir nho nhat caa A. Vay
-a a

b<2a.
Goi d la phan tir 16n nhat cua tap B = A\ {b}.

Ta chirng minhb > 2d .

2

That vay, gia sit b < 2d , theo gia thidt thi d <b=>e=—9c A,

b-d

2

Ma b<2d=>0<b-d <d=>e>%=d.

Suyra e A nhung e¢ B
Do dé

2

e=b= =b=>d*=b’-bd =>5d° =4b’ —4bd +d* = (2b-d)?

(mau thuan vi VP 1a s6 chinh phuong, VT khong 1a sé chinh phuong)

Vayb>2d = 2d <b<2a=d<a.Ma a<d(a va d lan luot 1a phan tir nhd nhat va 16n nhat
ciaB)nén a=d =>b=2a.

Do d6 A={a;2a}. Kiém tra lai ta thay A thoa man dé bai.

ViaeS va2ae$S nén 2<2a<2018=1<a<1009
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Vay s6 tap con A thoa méin dé bai 1a 1009 tap.

Bai 33.

Theo qua trinh doi dau ghi trén 6 vudng & dong i cot j duoc dbi dau i+3j+1 lan. Ma
i+3j+1va i+ jhaisdkhong cing tinhchanle (vi (i+3j+1)—(i+j)=2j+11aséle)
Do d6 nhitng 6 vudng ¢ dong i cot jma i+ jl1a s6 1é s& d6i ddu mot s6 chan lan va dau ¢ &
vudng d6 van 1a dau +, con nhiing 6 vudng o dong i cot jma i + jl1a sé chan s& doi dau mot
s6 1 1an va ddu & 6 vudng d6 1a dau —

Ma tir 1dén 2019 c6 1009 sb chan va 1010 sb I¢ nén sé cap (i; j)ma i+ j bang:
1009.1010+1010.1009 = 2038180

Vay s6 cac 6 vudng con lai mang diu +bang 2038180

Bai 34.

Cho tap hop A gdm 41 phan tir 13 cac s6 nghuén khac nhau théa man tong ciia 21 phan tir bat ky 16n

hon tong cta 20 phan tir con lai. Biét cac s6 401 va 402 thudc tap A. Tim tat ca cac phan tir clia tap
hop A.

Gia st A={a;a,;a,;..;a,} V6i a;a,;a,;..;0, €L Va 4, <a, <a,<..<a,
Theo gid thiét ta ¢ a, +a, +a, + ...+ ay, > ay, +ap + ...+ 4y,
Sa,>a,—a,+a,—a,+..+a,—a, (1)

Mit khac véi x;y € Z vanéu y>xthi y>x+1

= a,, —a, >20,a,, —a, >20,...,a, —a, >20 (2)

Nén tur (1) suy ra a, >20+20+20+...4+20 =400

Ma a,nho nhdt va 401 € A= a, =401

Tacé 401> a,, —a, +a,, —a, +...+a,, —a, >400

=a,, —a, +a,,—a,+..+a, —a, =400

Két hop véi (2)

—a,=..=1a

=0y — 0, =0y 3 a0y = 20 (3>
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=20=a,,—a, :(a22 —a2l)+(a2l —a20>+...+(a3 —aZ)ZZO

=0y T Oy =y —lyy = 3 2

Taco a, =401 ma 402 € A = a, =402

Kéthgp (3) va (4) suy ra A ={401;402;403;...;441}

Bai 35.

Pat M, ={x/xeZ,]x|<2n-1}.Ta ching minh ménh d& tong quét :*Trong 2n +1s6 phan

biét tir tgp hop M, 1udn ton tai ba sé phan biét ¢ tong bang 0. Ta chitng mnh bang phuong

phap phan ching. Gia st ton tai s6 nguyén dwong Nnsao cho co thé chon ra 2n +1s6 phan biét

tir tap hop M ma trong d6 khong c6 3 sb phan biét nao c6 téng bang 0. Goi N 1a s6 nho nhit

c6 tinh chat nhu vay. Khi d6 n>1(vi véi n=1thi ménh dé dtng). Vi nla sé nho nhat 1am cho

ménh dé khong dung nén ménh dé dang véi n —1.Néu trong cac sé duoc chon c6 it nhat

2n —1s6 thuoc M, thi do ménh dé dung véi N —1,s& ton tai ba s6 phan biét trong cac sb

duoc chon c6 tong bang 0. Mau thuan. Vay c6 téi da 2n — 26 duogc chon thuoc M __,.Suy ra

trong 4 s6 —2n + 2;-2n+1;—-2n — 2;2n —1c¢6 it nhét 3 sé duoc chon. Suy ra 0 khong duoc

chon

e Néu ca hai s cua cap (—2n+1;2n—1)duoc chon. Chiatap M, \{-2n+1,2n-1,0}
thanh 2n—2 cap (L2n-2),(2;2n-3);.....;(-L-2n+2),.....,(-n+1—n)ta thay tir
mdi cip ta chi chon duoc tdi da 1 s . suy ra chi liy duoc tdi da 2+ 2n—2 = 2nsb.
Mau thuan
o Néu chi c6 mot s6 ciia cap (—2n +1,2n —1)duoc chon thi theo Iy luan & trén, cap

(—2n+2;2n - 2)dugc chon. Khong mat tinh téng quat ta gia st 2n —1dugc chon con
1— 2nkhong dugc chon. Luc nay chia cac phan tir con lai thanh 2n —5cap
(1,2n-3),(2;2n—4),....(n—=2;n), (-2;-2n +3);.....(—n+3;-n 1), mot bo ba s6
(—n+2;—n+1-n)va mot phan tir ¢ cap n—1. Tir mdi cap ta lay duoc téi da mot so,
tu bo ba sd ta cling 1dy duoc tdi da 1 sb. Tir d6 ta ldy duoc tdi da 3+2n—-5+1+1=2n
s6, mau thuan

Vay trong moi truong hop déu din dén mau thuin, tic 1a diéu gia st sai. Ménh dé duoc ching

minh. Ap dung ménh dé cho n=1010ta c6 diéu phai chitng minh
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Bai 36.

Xét diém | (\/5 ;@).Ta chttng minh khoang cach tir I ¢én hai diém nguy@n khac nhau la
khac nhau.

Xét hai diém nguyén M (a;b);M'(a’;b’)

IM=IM'< IM?=1M*

& (a=2) +(b-v3) =(a=2) +(b-+3)
oa’+b’—a?-b?+2(a-a)V2+2(b-b')4/3=0
Nhan xét néu cac s nguyén m,n, p thoa man:

m+nv2 + p/3=0thim=n=p=0
(V2,436 2 Q;m,n, pe @

2mn/2 =3p? —m? - 2n?

{2mp+/3 =2n? —m? - 3p?

2pn/6 =m? —2n% —3p?

m+n 2+ p\/§:0

{mnznpzpmzo
—m=n=p=0

=

m+nv2 + p/3=0
Tact: IM=IM's IM*=1IM*?

a’+b’-a”-b%=0

1 b = b' 1
<42(a'-a)=0 = >M=M
a=a

2(b'-b)=0
Xét tat ca cac khoang céch tir cac diém nguyén dén |, cac khoang cach nay doi mot phan biét.
Goi S la tap hop céc s thuc bang cac khoang céch tir tat ca cac diém nguyén dén 1. Ta co thé
chon dugc 2020 s6 duong nhé nhat thudc S va duoc sap xép theo thir t ting dan, nghia 1a ton
tai CAC SO duong S, S,,....., S, thudc tap S théa mén s, <, néu p <q, céc sb thuge

S V{5, Sprvvres S0} 42U 160 hOM S, 5,....., S000. P R, = +23k+1 k=1,2;3;.....2019. Ta c6

diéu phai chang minh
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Bai 37.

Quy uéc, ta xem su hop tac cua cong ty A vai cong ty B 1a mot lién két mot chiéu tir A vao B.

Va hién nhién, ciing s& c6 lién két mot chiéu nguoc tir B vao A.
Vi mdi cong ty cia huyén KS hop tac it nhat 97 cong ty huyén KV. Khi do, s6 lién két ti

thiéu tir KS vao KV la : 33.97 = 3201 (lién két)

Gia sir: tht ca mdi cong ty huyén KV déu c6 tdi da 32 lién két véi cac cong ty huyén KS. Khi
do, sb lién két téi da tir KV vao KS 1a: 100.32 = 3200 < 3201 (lién két) (mau thuan)
Vay ton tai it nhat mot cong ty huyén KV c6 33 lién két véi cac cong ty huyén KS

Bai 38.

Vi Chi va Danh ngdi canh nhau nén ta gia s Chi va Danh ngdi tén hai canh lién tiép cua hinh
vuéng ABCD

Khi d6 ta c¢6 4 truong hop:

Chi
(nir)

Truong hop 1: hinh 1

Danh (nam)

TDDC

Binh (nam)

Boi 19i

An

(nir)

+Vi van dong vién thé duc dung cu ngdi ddi dién Binh nén Danh 1a van dong vién thé duc

dung cu (TDDC)

+Van dong vién boi 16i ngdi bén trai An nén Binh 1a van dong vién boi 16i

Khi d6 Chi va An 14 hai van dong vién ban nit truege biang hoic ciu 1ong, diéu nay trai voi
ménh dé “Maot phu nir ngdi bén trai van dong vién truot bang”
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Danh (nam)
O O
Chi Binh
(nir) (nam)
TDDC
@ o
An (ntr)

Truong hop 2, hinh 2

+Vi van dong vién thé duc dung cu ngdi déi dién Binh nén Chi Ia van dong vién thé duc dung
cu (TDDC) va Chi ciing 14 van dong vién ngdi bén trai An nén khong thoéa man “Van dong
vién boi 16i ngdi bén trai An”

Truong hop 3, hinh 3

Chi (ni)
O O
2 .
Danh 3 Binh
(ham) 1 (nam)
TDDC 4
O
An (ntr)

Vi véan dong vién thé duc dung cu ngdi ddi dién Binh nén Chi 1a van dong vién thé duc dung
cu (TDDC) nén Danh la van dong vién TDDC va van dong vién bén trai An nén Danh ciling
khong thoa man véi “van dong vién boi 16i ngdi bén trai An”

Truong hop 4. Hinh 4
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Chi (niY)
TDDC .
2 ~
Danh 3 An (nir)
(nam) 1 Cau
Truwot ! 4 | Iong
b3
ns Binh (nam)
Boi 1§i

+Vi van dong vién thé duc dung cu ngdi ddi dién Binh nén Chi 1a van dong vién thé duc dung
cu (TDDC)

+Van dong vién boi 16i ngdi bén trai An nén Binh 12 van dong vién boi 16i

+M06t phu nit ngdi bén trai van dong vién trugt bang nén trong tredng hop nay Danh 12 van
dong vién truot bang. Do d6 An 1a van dong vién cau 16ng

Vay

+An 12 van dong vién cau 1ong

+Binh la van dong vién boi 10i

+Chi la van doéng vién TDDC

+Danh 1a van dong vién trugt bang.

Bai 39.

Baitz:L:l:£+l+i:>1+1:(l+lj(l+lj(l)
X+y+1l z x y Xy 2z X y

V6i mdi tap cac s duong {X;; Xy;......; X, } tly ¥, Xét biéu thirc :

1 1 1
P(xi;xz;....;xn)=[—+1j[—+1] ....... —+1J.
X X X,
< X= 1A J . A A ) A s AL 1A 5 A Xy z A A - A
Tur (1) suy ra moi lan x6a di 2 so bat ky X, y roi viet [én bang so 1 cac so con lai trén
X+Yy+

bang gitr nguyén thi gia tri cua biéu thixc P cua céc s6 trén bang khong doi.
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Goi s6 cudiciing la a= P(a)="P 1;1;1; ...... ;L;L
123 2018 2019
:>1+1= 1+1 : l+1 . i+1 ....... L +11. +1[=2020'=a =
a 1 1 1 1 1 20201-1
2 3 2018 2019
Bai 40.
Gia str ngodi ban An con ¢6 nban va An quen mban, diéu kien m<n;m,ne N*

n(n-1)

S6 céi bat tay 1a +m

Theo bai ra ta c6 phuong trinh:

w+m=420c>n(n—l)+2m=840(1)

Mat khac 2m < 2n,két hop véi (1)tasuy ra n(n—1)+2n>840 < n’+n>840=>n > 29
Va 2m>2, kéthop véi (1)tasuy ra n”” —n—838<0=n<29, tir d6 suy ra N =29

Thay n=29vao (1) tacdé 2m+29.28=840 < m=14

Vay An quen 14 nguoi

Bai 41.Ta ¢ 1994 s nguyén chira toan bo s6 1 1a

111...11
%f_/

1994501
Khi chia cho 1993 thi ¢ 1993 s6 du. Suy ra theo nguyén Iy Dirichlet c6 it nhat 2 s6 ¢6 ciing s6
du.Giasrdola:
a, =1993q +r a; =1993k +r
0<r<1993 a —a, =1993(q - k)
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111...1100......0 =1993(q — k)
%,—/%,—/

i—j1994 sol iso0

111.....11.10' =1993(q - k)

i—j1994s01

Ma’(10’,1993) =1=>111....11:1993(dfcm)

1994 sol
Bai 42.
Xét day sb gom 17 s6 nguyén batky la a,,a,,.....,a,,
Chia cac sb cho 5 ta dugc 17 s6 du nén phai ¢ 5 sé du thudc tap hop {0;1; 2:3; 4}
Néu trong 17 sb trén c6 5 s6 khi chia cho 5 ¢6 cing sé du thi tdng caa ching sé chia hét cho 5.
Néu trong 17 sb trén khong cd sb nao c6 cuing sé du khi chia cho 5 thi ton tai 5 s6 ¢6 sé du
khac nhau nén téng cac s dunay 1a 0+1+2+3+4=10:5
Vay tong caa 5 sé nay chia hét cho 5.
Bai 43.
Xét day s6 a, =1993,a, =19931993;...;
a,,,, =1993......1993

1994 s0 1993
Dem chia cho 1994 thi s& c6 1994 s6 du thugc tap hop {1;2;....;1993} theo nguyén ly Dirichlet
c6 it nhat 2 s6 hang cd cung s6 du
Giasu: a =1993....1993(is01993) a; =1993.....1993 (js01993)
= a —a,;:1994 1<i< j<1994
—1993.....1993.10" 11993

j—i 501993
Bai 44.
Goi d6 dai cac canh cua tir giac laa, b, ¢, d (a, b, ¢, de N"). Gia sir khdng c6 2 canh nao cua ti
giac bang nhau. Khéng mat tinh tong quét, gia st a>b>c>d. (*)
Do tir gidc 16i néna < b + ¢ +d
= a<b+c+d<3a
— 2a<a+b+c+d<4a

Tt gia thiét cua bai todn suy raa + b + ¢ + d chia hét cho cac s a, b, ¢, dnéntacd: a+b+c
+d=3 (1)
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Pit a+tb+c+d=mb vdsimeN" (2)

a+tb+c+d=nc véi neN" (3)
Doa>b>c = n>m>3 =n>5m2>4

Cong (1), (2), (3) duoc

3(@+b+c+d)=3a+mb+nc > 3a+4b +5¢c

= (b—-d) +2(c-d) < 0, miu thuan (*)

— T gi4c ¢6 it nhét 2 canh bang nhau.

Bai 45.

Tir 5 diém c6 4+3+2+1=10 doan thang tao thanh. Do d6 c6 it nhit mot doan thang c6 d6 dai
nho nhat. Gia st 5 diém A, B, C, D, E va hai diém A, B c6 d¢ dai AB nhé nhét. Khi d6 3 diém
C, D, E con lai c6 hai kha nang sau:

TH1: ca ba diém nay nam cuing phia trong nira mit phang bo AB

A B

D

Vi khong ¢6 4 diém nao cling thusc mot dudng tron nén C, D, E nhin AB vai cac goc nhon
khac nhau. Gia st ACB > ADB > AEB khi d6 dudng tron di qua 3 diém A, B, D chura diém C
bén trong va diém E bén ngoai

TH2: ¢6 mot diém khac phia hai diém kac s hai nira mat phang bo AB. Gia sir E khéc phia
hai diém C, D

.O Lién hé tai liéu word todn SDT (zalo): 039.373.2038 35


https://zalo.me/0393732038
https://tailieumontoan.com/tai-lieu-toan-thcs-1

Website: tailieumontoan.com

E

| l
h D
Vi khong ¢6 4 diém nao cuing thudc mot dudng tron nén C, D nhin AB véi cac g6c nhon khac
nhau. Gia stt ACB > ADB, khi d6 duong tron di qua ba diém A, B, D chira diém C bén trong

va diém E bén ngoai
Vay lubn c6 mot duong tron thoa méan didu kién

Bai 46.

Goi A 1a dja diém c6 nhiéu tuyén duong nhat (gom ca dudng xuit phat tir A va di dén A). Céc
dia diém con lai ta chia thanh 3 loai:

Loai 1: Cac duong xuat phat tir A ¢6 n(l) =m tuyén duong

Loai 2: Cac tuyén di dén A c6 n(2)=ntuyén

Loai 3: Khong c6 tuyén di va dén A c6 n(3) = ptuyén

Do m+n+p=17va:

S6 tuyén lién quan dén A c6 m+ntuyén

S6 tuyén khong lién quan dén A khéng vuot qua m+n

Goi S 1a s céch thiét lap di hét 18 dia danh thi:

2
(mtn+p+l) e (Ap dung bét ding

S=m+n+p(m+n)+mn=mn+(p+l)m+n(p+1)<
thac Cosi)

DA4u bang xay ra khi va chi khi m=p=6,n=5
Vay c6 t6i da 108 cach thiét 1ap di hét 18 dia danh trén
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Bai 47.
Gia sir ta c6 thé thap dugc toan thanh phd bang 1 loai bong dén A, va hai loai con lai 12 bong
loai B va C.
Khi d6 sé bong B va C bang 0, tirc 12 hiéu s bong dén giita B va C 12 0.
Néu & cac lan thay trudc ta thay 2 bong A, B thanh 2 bong C thi hiéc sb bong dén giita B va C
la tang hodc giam 3 bong. Tuong ty néu thay 2 bong A, C thanh hai bong dén B thi hiéu s6
bong dén giita B va C 1a ting hodc giam 3 bong. Néu thay hai bong dén B, C thanh hai bong
dén loai A thi hiéu sé van giit nguyén khéng doi.
Vay hiéu so bong giira bong B va C 1a 3k (k e N)
Diéu nay tréi gia thiét vi dén anh sang tring c6 671 bong, dén anh sang vang nhat c6 673 bong,
dén 4anh sang do c6 675 bong tic 12 hiéu sé bong deén giira 2 bong bat ky 1a 2 hoic 4.
Suy ra diéu gia sir 1a sai nén ta khdng thé thap sang toan thanh phé bing cac bong dén cung
mau.
Bai 48.

Gia sir 2018+ n? 1a s6 chinh phuong thi 2018+ n? = m? (m e N*)

Suy ra 2018=m’-n* < 2018 =(m—n)(m+n)

Nhu vay trong hai s6 m—n va m+n phai c6 it nhat mét sé chin (1)

Ma (m-n)+(m+n)=2m nén suy ra hai s6 m-n va m+n cing tinh chén ¢ (2)
Tur (1) va (2) suy ra hai s6 m—n va m+n 1a hai s chin

= (m-n)(m+n) chia hét cho 4

Ma 2018 khong chia hét cho 4 nén diéu gia st 1a sai.

Vay khéng ton tai sb tu nhién n d& 2018+ n? 1a s6 chinh phuwong.

C6 10 doi béng, mdi doi thi ddu ding 9 tran véi 9 doi con lai. Do d6 sé tran thua caa méi doi
tir doi tha nhat dén doi tha 10 lan luot 12 :

Y1 :9_X1’y2 :9_X21---1y10 :9_)(10'

CO tat ca sb tran dau 1a : % =45 tran

Vi khéng c6 tran hoa nén téng s c4c tran thing caa 10 doi la:
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X+ X, +o+ X, =9+8+...+2+1=45

Taco:

Yyt y2 =(9-%) +(9-%,) +..+(9-X,)"

S YL YL ot Vi =10.97 =18(X, + X, et Xy )+ (X + X+ X5 )

SX+X+. X =Y+ Yy +..+ Y5 (dpem)

Bai 49.

Ta xép cac doan thiang c6 d6 dai ting dan a<a,<..<a,. Néu ton tai 3 doan thang
aa.,;a.,thoaman a +a,, >a,,thi 3 doan thang ndy co thé Iap thanh mot tam giac.
Gia stir nguoc lai :

a+a,<a;a,+a,<a,;a,+a,<a,;a, +a,<a,a +a,<a,

Khi d6 theo gia thiét :

a >10a,>10=a,>20=4a,>30=a,>50=a,>80=a, >130

— Mau thuan véi gia thiét cho do dai mdi doan thang nhé hon 100.

Vay ton tai 3 doan thing a,;a, ,;a,,,Ma &, +a,,, > a,,,. Do d6 ton tai 3 doan thiang dé co
thé ghép thanh tam giéc

Bai 50.

Vi n=1:>T1=%

Voi n=2taco: T, =t +1,=1.2.3+23.4=30= 224
Giasirdingdén n=k,taco: T, = k(k +1)(kI 2)(k +3)

Ta ching minh dang dén n=k +1

T=Ta=Ti+T,= k(k+1)(k+2)(k+3) +(k+1)(k+2)(k +3)

4
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(k+1)(k+2)(k+3)(k+4)
4

= 4T, +1=(k +1)(k+2)(k+3)(k+4)+1:(n2 +3n +1)2

La s6 chinh phuong.
DE BAI TU BAI 51 PEN BAI 69
Bai 51. Cho lyuc giac déu ABCDEF c6 dién tich 2022cm?® va 7 diém nam trong luc giac déu
ABCDEF . Chttng minh rang ton tai tam giac ¢6 3 dinh 1a 3 diém trong 7 diém di cho c6 dién
tich khéng I6n hon 337¢cm’
Bai 52.
a) Cho hinh thoi ABCD c6 AB =a.Goi R, R, lan luot 14 ban kinh dudng tron ngoai tiép
ciia cac tam giac ABC va ABD.Chung minh ring R, + R, > a~/2
b) Cho da giac déu c6 2021 dinh, sao cho mdi dinh cta da giac d6 chi duoc td bang mot
trong hai mau xanh hodc d¢o. Chitng minh rang ton tai 3 dinh cua da giac da cho 1a cac
dinh ctia mot tam giac can ma cac dinh do6 duoc t6 cung mot mau.
Bai 53. Cho day gom 1000sé: 7;77;777;7777;......;777....7. Ching minh trong day trén ton
tai it nhat mot sé chia hét cho 2013
Bai 54. Trong mit phing cho 2020 diém ma dién tich cuia moi tam giac véi cac dinh 1a cac
diém da cho khong 16n hon 1. Ching minh rang trong sb cac diém da cho c6 thé tim duoc it

nhat 253 diém nam trong hoac nam trén canh cia mét tam giac co dién tich khéng 1én hon E

: ; 2 ; 3 e ;@.Méi 1an thuc hién, cho
2020 2020 2020 2020

phép xoa di hai s6 &,b bat ky trén bang va thay bang s6 a +b — 2ab. Hoi sau 2019 lan thyc

Bai 55. Trén bang c6 ghi 2020 sé:

hién phép xda, s6 con lai trén bang 1a s6 nao ?

Bai 56. Tat ca cac diém trén mat phang déu duoc to mau, mdi diém duoc td boi mét trong ba
mau xanh, do, tim. Chimg minh khi d6 ludn ton tai it nhat mot tam giac cin c6 3 dinh thudc
cac diém cua mit phang trén ma 3 dinh cua tam giac d6 co cung mot mau hoic déi mot khac
mau
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Bai 57. Trén bang, ngudi ta viét cac sé ty nhién lién tiép tir 1dén 100 sau d6 thuc hién tro choi
nhu sau: Mdi lan xda 2 sé a,b bat ky trén bang va viét mot s6 mai bang a + b — 2 1én bang.
Viéc 1am nay thuc hién lién tuc, hoi sau 99 budce sé cudi ciing con lai trén bang 1a bao nhiéu ?
Tai sao ?
Bai 58. Bay ngudi cau duoc 100 con cd. Biét ring khong c6 hai ngudi ndo cau duoc s6 ca nhu
nhau. Chirng minh rang c6 ba nguoi cau dugc tong cong khong it hon 50 con ca
Bai 59. Cho 7 doan thang c6 do dai Ién hon 10 va nhé hon 100. Ching minh riang ludn tim
duoc 3 doan dé co thé ghép thanh mot tam giéc.
Bai 60. Cho S 1 tap hop gom 3 sé tu nhién ¢ tinh chat :Tong cua hai phan tir tly y caa S 1a
mot s6 chinh phuong. (Vidu S = {5; 20;44} hoac S = {10;5;90} la cac tap hop thoa man diéu
kién trén). Ching minh rang tap hop S c6 khéng qua mot phan tir 12 s6 1é.
Bai 61. Chang minh rang : Néu tat ca cac canh cua mot tam giac nho hon 1thi dién tich tam
giac nho hon ﬁ
4

Bai 62.

1. Cho 69 s6 nguyén duong phan biét khong vuot qua 100. Chirng minh rang c6 thé chon

ra tir 69 s d6 4 s sao cho trong ching c6 1 s6 bang tong cua 3 s con lai

Bai 63. Tim tat ca cac sb tu nhién ma khi gach bo mét chir s6 cua né thi s6 d6 giam di 31 1an
Bai 64. Cho 19 diém trong d6 khéng c6 3 diém nao thang hang nam trong mot hinh luc giac
déu c6 canh bang 1. Chang minh rang luén ton tai mot tam giac c6 it nhat mot goc khdng 16n

L i 3
hon 45° va nam trong duong tron ¢é ban kinh nho hon 5
Bai 65. Cho 5 s6 nguyén duong d6i mot phan biét sao cho mdi s6 trong ching khéng c6 wéc
nguy@n t nao khac 2 va 3. Chang mnh rang trong nim sb d6 ton tai hai sé ma tich cua ching
1& mot s6 chinh phuong.
Bai 66. Trong mat phang cho 2020 diém ma dién tich cia moi tam giac véi cac dinh 1a cac

diém dai cho khong 16n hon 1. Ching minh rang trong s6 cac diém da cho c6 thé tim dwoc it

nhat 253 diém nam trong hoac nam trén canh cia mét tam giac co dién tich khong 1én hon E
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Bai 67. Cho mét hinh chit nhat c6 dién tich bang 1. Nam diém phan biét dugc dat tiy y vao
hinh chit nhat sao cho khong c6 ba diém nao thiang hang (mdi diém trong nam diém do6 c6 thé
duoc dat trén canh hodac dat trong hinh chir nhat)

a) Chirng minh moi tam gi4c tao boi ba diém trong nam diém da cho déu co dién tich
khong vuot qua %

b) Vé&i mdi cach dit nim diém vao hinh chit nhat nhu trén, goi N 12 s tam giac c6 ba
dinh 14 ba diém trong nim diém do va c6 dién tich khong vuot qué % Tim gia tri

nho nhat caa N

Bai 68.
a) Cho hinh thoi ABCD cé AB =a.Goi R,,R, lan lugt 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép
cua cac tam giac ABC, ABD. Chang minh ring iz + % = iz
a
2

b) Cho da giac déu c6 2021 dinh, sao cho mdi dinh cta da giac d6 chi duoc td bang mot
trong hai mau xanh hoic d¢o. Chirng minh rang tén tai 3 dinh cua da giac di cho 1a cac
dinh ctia mot tam giac can ma cac dinh d6 duoc td6 cung mot mau

Bai 69. Cho hinh vudng ABCD c6 dién tich bang 2021.Xét diém M thay dbi trén dudng chéo
AC, goi E,F lan luot 1a chan cac duong vudng goc ké tir M 18n céc canh AB, BC cua hinh
vudéng ABCD. Tim gia tri nho nhat caa dién tich tam giac DEF

DAP AN TU BAI 51 DEN BAI 69

Bai 51.

B dé: Lay 3 diém trong mét hinh binh hanh, khi d6 tam giac tao boi 3 diém d6 co dién tich bé
hon hoc bang nira dién tich hinh binh hanh

Ap dung: Goi O la tam cua luc giac déu, khi d6 lyc giac chia thanh 3 hinh binh hanh la
ABCO,CDEO, EFAO. Theo nguyén ly Dirichlet, ton tai mét hinh binh hanh chira it nhat 3
diém va theo b6 dé 3 diém nay tao thanh tam gi4c cd dién tich nhé hon nira dién tich hinh binh
hanh, hay dién tich khéng I6n hon 337cm?

Bai 52.
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a) Ching minh ring R, + R, > a2

D

Goi M 1a trung diém caa canh AB.Pudng trung truc cua doan AB cit cac duong AC va BD
lan Iuot tai | va J.Khi d6 |,J lan luot 1a tam duong tron ngoai tiép cua cac tam giac

ABD, ABC

MA _ MJ N MA _ MJ

Al JB R, R

MA?2 MJ?  MA? JB?—MB?

Dé thay AMAIK AMJB(g.g9) =

= = = =
RROR R R
MA? R?-MB? MA*> MB? a> a
=>-—= > >—t—=1l2—+—-=1
R; Ry R, R 4R, 4R
2 2 2 2 2 2
Khidol=—r+ 2 »2(2 2 _ 2 _pp>2
4R} 4R 4R’ 4R?  2RR, 2

a.2
Dodé R +R,>2/RR, 22\/;:a\/§

Dau "="xay ra < R, =R, hay ti gidc ABCD Ia hinh vuéng
b)
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A
> B

Da giac da cho 1a da giac déu nén da giac d6 noi tiép duong tron tm O. Do 2021 14 6
I& nén ton tai 2 dinh ké nhau td cing mau. Gia sir hai dinh d6 1a A, B va cing t6 mau do
Ciing do da giac di cho déu va cd sb dinh 1& nén ton tai dinh M cua da gidc ndm trén duong
trung truc doan AB = AMAB cén. Ta xét 2 kha nang xay ra :
+) Kha niang 1: Néu M t6 mau do = dfcm
+)Kha niang 2: néu M td mau xanh
Goi E,F 1a cac dinh ké cna Ava B, c6:
EA= AB =BF = EF //AB = AMEF céan tai M.Khi do,
- Néu E,F mau xanh = AMEF can va thoa mén bai toan
- Néu mét trong hai dinh E, F mau d6, gia st E mau d6 = AEAB théa man yéu cau bai
toan.
Vay lubn ton tai 3 dinh cta da giac déu di cho 14p nén mot tam gidc can co cac dinh cling
mau.
Bai 53.
Tach 2013 =3.11.61trong d6 3,11,61d6i mot nguyén té cling nhau
Str dung diéu kién chia hét cho dong thoi 3 va 11, d6 1a nhitng s6 ¢6 s6 chir s6 12 boi cia 6
D6 1a nhitng s6 777777 (6 chix s6), 777777777777 (12 chix sb ,....,777...77 (996 chit sb)
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S6 s6 hang cua day trén 1a: (996 —6):6+1=166

Khi chia 166 s6 trén cho 61 thi c6 166 s6 du, ma sé du cua cac phép chia nay chi nhan 61 gia
tri tir 0 dén 60, nén theo nguyén ly Dirichlet s& ton tai 2 sé trong day trén c6 cung sé du khi
chia cho 61 => hiéu cua hai s d6 chia hét cho 61.

Hiéu cua hai s6 c6 dang 77...7.10" (c6 ks 7, 6 < k <990)

Ma (10",61) =1suy ra 77...7 chia hét cho 61

Vay trong 10006 da cho ton tai it nhat mot sé chia hét cho 2013.

Bai 54.

Goi A, A 1a hai diém xa nhau nhat trong cac diém thuoc tap hop 2020 diém da cho.

Gia sir A 1a diém cach xa doan thang A A, nhat. Khi d6 tam giac A A, A, 1a tam giac co dién
tich 16n nhat khéng 16n hon 1.

V& céc duong thang di qua cac diem A, A, A lan lugt song song véi céc canh ciia AAA A, .
Ta dugc 4 tam giac nho bang nhau va mét tam giac Ion chaa ca 4 tam giac nho. Tam giéc 16n
c6 dién tich khong qua 4 don vi. Do d6, tam giac 16n chtra tat ca 2020 diém da cho.

Ta c6 2020 chia cho 4 dugc 505 nhu vy c6 it nhat 1 trong 4 tam giac c6 1 tam giac c6 dién
tich nho hon 1 chira it nhat 505 diém trong 2020 diém da cho .

Chia tam giac d6 thanh 2 tam giac c6 dién tich bang nhau. Ta c¢6 505 chia cho 2 dugc 252 du 1
. 1 ,
nén theo nguyén tac Dirichlet suy ra c6 1 tam giac c6 dién tich nho hon > chira 253 diém
trong 2020 diém da cho .
1) Bai 55. Gia str c4c so trén bang dang 1a a,,a,,.....,8, . Ta cho twong (ng bang nay voi
tich (2a, -1)(2a, -1).....(2a, -1)
Sau m&i lan bién doi, tich trén bi mét di hai thira s6 (2a—1)(2b —1) nhung lai duoc thém vao
thira s6 2(a+b—2ab)-1=—(2a-1)(2b-1)

Do d6, tich trén co gia tri tuyét ddi khong thay doi, chi d6i dau
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N . 101 TN C
Vi tich ban dau bang 0 (do c6 chura thira s6 (2% —1) nén s6 cuoi cung S cling phai co tich

bang 0 nghia I4 tich cudi cing bang 2s-1=0&S :%
Bai 56.
Xét ngii giac déu ABCDE, ta nhan thay ba dinh bat ky cua ngii giac ludn tao thanh mot tam
giac can.
Do d6 khi t6 5 dinh bai da 3 loai mau da cho thi ton tai 2 kha ning :
- Néu t6 5 dinh bai du 3 loai mau di cho thi ton tai 3 dinh ¢ mau khac nhau va tao thanh mot
tam giéc can.
- Néu t6 5 dinh boi nhiéu nhat 2 mau thi ¢ it nhit 3 dinh cling mau va tao thanh mot tam giac
can
Vay, ludn tdn tai it nhat mot tam giac can c6 3 dinh thudc cac diém cua mit phang trén ma 3
dinh cua tam giac d6 c6 cuing mot mau hoac do6i mot khac nhau.
Bai 57. Tong tat ca cac sd ban dau trén bang S =1+2+3+....+99+100 =5050
Qua mbi budc ta thay tong giam di 2
Luc dau téng S =5050, sau 99 budc s con lai sé 1a 5050 — 2.99 = 4852
Bai 58. Goi & € N*,i =1,......7 1a s6 con c& mdi nguoi cau duoc
Giasr a <a, <a; <....<aq,
*Truong hop 1: a, <14
Khido a, +a,+a,+a,<14+13+12+11=50= a, + a,+a, =50
* Truong hop 2: @, >14, khido a; +a;+a, 216+17+18=>51
Vay a, + a5 +a, =50
Bai 59.
Ta xép cac doan thang c6 do dai ting dan @, <a, <....<a,. Néu ton tai 3 doan thang
a,;8,.,,;8,,,théa man a, +a,,, > a,,,thi 3 doan thang nay c6 thé lap thanh mot tam giac.
Gia st nguoc lai :

a+a,<a;a,+a,<a,;a,+a,<a,;a,+a,<a;a +a,<a,
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Khi d6 theo gia thiét :

a >10;a,>10=a,>20=4a,>30=4a, >50=4a,>80=a, >130

= Mau thuin vai gia thiét cho d6 dai mdi doan thang nho hon 100.

Vay ton tai 3 doan thang a,;a,.,;8,,,ma &, +a,,, >a,_,. Do d6 ton tai 3 doan thang dé co

thé ghép thanh tam giéc

Bai 60.

Ta da biét s6 chinh phuong hoic chia hét cho 4, hoic chia hét cho 4 du 1

Xéttap S ={a;b;c} thoa yéu cau

*) Néu a,b,clacacso le thi (a+b):4,(b+c):4va (a+c):4

Khidé a+b+b-c—(a+c)=2b:i4,suyrablasé chdn (mau thuin véi b 1¢)
e Néua,blacacsélevacchinthi (a+b)i4,(b+c)—(a+c)4

Khidé a+b+(b+c)—(a+c)=2bi4=blaséchin (mau thudn vsi b I¢)

Bai 61.

A

B JHV C

AH <1

Ké AH L BC.Tacé AB<1, AC<1BC<l= BC 1
BH<—<=
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Ap dung dinh ly Pytago trong tam giac vudng ABH.Ta co:
AH? + BH? = AB?
Ma AB?<1= AH?+BH’<1= AH®<1-BH?

1 3 J3

= AH?’<1-—="= AH <—
4 4 2

V3, V3

27 2

1 1
S,sc =—AH.BC <—.
asc =5 5

Vy tat ca cac canh ciia mot tam giac nho hon 1 thi dién tich tam giac nho hon T
Bai 62.
1) Giasurbo69sddolal<a <a,<a,<....<a,<100.Suyra a <32;a,>3va
a, > 2. Khi d6 suy ra
“d<a +a,<a +a, <...<a +ay<132(1);day nay c6 67 sb hang
Jl<a,—a,<a,—a, <...<ag,—a, <98(2):day ndy c6 67 sb hang
Do d6 day (1) va day (2) c6 134 sb hang nhan cac gia tri tir 1 dén 132 (c6 132 gié tri). Theo
nguyén tac Dirichlet suy ra c6 it nhat 2 s6 hang bang gia tri nhau.
Giasir a,+a,=a,—a,(vsi 3<m,n<69va m,neN*),suyraa +a,+a, =a,
Vay tir 69 s6 nguyén duong phan biét khong vuot quéa 100 ludn chon duoc 4 sb sao cho trong
chiing c6 1 sé bang tong cua 3 s6 con lai.
Bai 63.
e Gia sir 56 gach di 1a chit s6 hang don vi, ta ¢ X¢=31xX(x e N)
< 10x+c=31x< 21x=c
Do 0<c<9.VT=2LVP <9 Vo ly
e Gia st sb gach di 1a chir s6 hang chyc, ta c6 :
xbc = 31xc véi x € N < 210x +3bc =10a
Lap luan twong ty dé chi ra X =0,10a =3bc = bci10,a:3= a € {3;6;9)
Ta c6 céc s6 310;620;930

e Tiép tuc qua trinh trén, ta tim duoc cac s dang :
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31.10%;62.10;93.10“ (k =0;1;2;3;.....)
Bai 64.
1) Chia luc giac déu canh bang 1 thanh 6 tam giac déu c6 canh bang 1, ¢6 19 diém nam
trong luc gidc déu nén theo nguyén Iy Dirichlet c¢é it nhat mot tam giac chira 4 diém
trong 19 diém da cho. D& thay 4 diém nay déu nam trong duong tron ngoai tiép tam

f 3

giac déu canh 1 ¢6 ban kinh R=—< 5

Truong hop 1: Gia st 4 diém d6 1a A, B,C, D tao thanh mét tir giac 16i (hinh 3.1), suy ra
cé it nhat mot géc nho hon hodc bang 90°; gia sir do 1a ZBAD < 90°

= /BAC + ZCAD < 90° = trong hai goc ZBAC, ZCAD c6 it nhat mot géc nhé hon
hoac bang 45°. Gia st Z/BAC < 45°suy ra tam giac ABC théa médn mot géc khong Ion

hon 45°
A A A
B
@D A A
C
C B B D
Hinh 3.1 Hinh 3.2 Hinh 3.3

Truong hop 2: Gia st 4 diém d6 tao thanh cac hinh 3.2 va 3.3

+)Néu ZBDC >90° = ZCBD + ZBCD < 90° thi mét trong hai géc ZCBD, ZBCD ¢6 s
do khong 16n hon 45°. Gia st ZCBD < 45°suy ra tam giac BCD thoa mén cé mot goc khéng
I6n hon 45°

+) Néu ZBCD < 90° = ~/BAD < 90° thi trong hai géc ZBAC, ZCAD c6 mét géc khong lon
hon 45°. Gia st Z/BAC <45°suy ratam giac ABC théa man c6 mét géc khdng Ién hon

45°

Nhu vay tir cac truong hop trén, ta suy ra dfcm

Bai 65.
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Goi c4c s6 da cho 1a a,,a,,a,,a,,a, Vi C4C 6 ndy khong c6 wéc s6 nguyén té nao khac 2 va 3
nén cac s6 nay déu c6 dang &, = 2".3" véi x, y, 1a cac s6 tu nhién

X6t 5 cap s (X Y; )i(X2: Y2 )i(Xa5 Vs )i(Xes Va )i (Xs: ¥s ) » mdi cap s6 ndy nhan gid tri mot trong
bén trudng hop sau: (sé chin; sé chin), (s6 chin; s6 18), (s6 1&; s chan), (sb 1¢; s6 1¢)

Nén theo nguyén ly Dirichlet thi c6 it nhat hai cap sé trén cung mot dang gia tri.

Khéng mat tinh tong quat khi gia st (X;; Y, );(X,; Y, ) ciing nhan gia tri dang (s6 chan; sd 1¢)
Khi d6 X, + X,; Y, + Y, déu la s chan nén aja, = 2%.3".2.3"% = 2472 323 5 chinh
phuong. Do d6 ta c6 diéu phai chiang minh.

Bai 66.

Goi A, Aj 13 hai diém xa nhau nhat trong cac diém thuoc tap hop 2020 diém di cho.

Gia st A la diém cach xa doan thang A A, nhat. Khi d6 tam gidac A A, A 1a tam giac c6 dign
tich 16n nhat khéng 16n hon 1.

V& céc duong thang di qua cac diem A, A, A lan luot song song vai céc canh cia AAA A, .
Ta duoc 4 tam gidc nho bang nhau va mot tam giac Ion chira ca 4 tam giac nho. Tam giac 16n
c6 dién tich khong qua 4 don vi. Do d6, tam giac 16n chta tit ca 2020 diém da cho.

Ta cd 2020 chia cho 4 dugc 505nhu vay c6 it nhat 1 trong 4 tam giac c6 1 tam giac c6 dién
tich nho hon 1 chira it nhat 505 diém trong 2020 diém da cho .

Chia tam giac d6 thanh 2 tam giac c6 dién tich bang nhau. Ta c6 505 chia cho 2 dugc 252 du 1
nén theo nguyén tac Dirichlet suy ra c6 1 tam giac c6 di¢n tich nho hon EChﬁ'a 253 diem

trong 2020 diém d cho .

Bai 67.

(a) Xét tam giac MNK nam trong hinh chir nhat ABCD co6 dién tich bang 1. Qua céc dinh

M, N, K ké cac dudng thang song song vai cac canh cua hinh chit nhat ABCD ta sé tao ra
mot hinh chit nhat A'B'C'D'chtra tam gidc MNK ma S, o.c.p. < S jaep - Pi€u nay c6 nghia 1a
ta chi can xét tinh hudng ba dinh M, N, K nim trén cac canh caa hinh chit nhat ABCD.C6

hai kha nang sau :

Trwong hep 1. Hai trong ba diém M, N, K cuing thudc mét canh, gia sir 1a N, K thuoc CD.
Khi d6 M nam trén mét trong ba canh con lai. Ta thay :
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1 1 1 1
Sk ZEd (M,CD).NK SEBC_CD :ESABCD =2

A M B A B

® ® — —

D°|\| k C D N K C

Truong hep 2. Ba diém M, N, K thudc ba canh khac nhau cia ABCD.Gia st M, N, K
thugdc céc canh tuong tng AB, AD,CD.Khéng mat tong quat, gia st K gan canh BC nhét.

Qua K ké dudng thing song song véi BC cat ABtai E va qua M ké duong thing song song
véi BC cat CD, NK twong ¢ng tai E,Q. Khi d6

1 1 1 1 1

SMNK = SMNQ + SMKQ SESAMED +ESMEKF =ESADKF SESABCD = 5

A M F B A M B
! /1 1 !

N N

|- = ! :

D E K C D C

Tom lai thi trong moi tinh hudng ta déu c6 S, SE

(b)Goi I,J trong tmg 1a trung diém cia AB,CD. Theo nguyén Iy chudng thé thi ton tai mot

trong hai hinh AlJD hoac BIJC chta it nhét 3 trong 5 diém da cho. Khong mat tong quét gia
sa BIJC chta it nhét 3 trong 5 diém da cho.
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Theo cau a) thi dién tich cua tam giac A, tao boi ba diém nay khong vuot qua dién tich cua
N N 1., .. . 1
hinh chir nhat BIJC,ma S, =3 nén di¢n tich tam giac A, khong vuot qua 2

Tuong tu nhu vay, goi K, L 1an luot 13 trung diém cua AD, DC.Ciing theo nguyén 1y chudng
tho thi ton tai mot trong hai hinh AKLB hozc DKLC chia it nhat 3 trong 5 diém da cho.
Khong mét tinh tong quét, gia st hinh DKLC chta it nhét 3 trong 5 diém da cho. Lap luan

. L !
tuong tu nhu trén thi di¢n tich tam giac A, tao béi ba diém nay ciing khong vuot qua —.
Pén day co6 hai kha ning xay ra nhu sau :
Truong hop 1: Hai tam giac A,va A,khac nhau. Khi d6 thi ta dugc N > 2
Truong hop 2: Hai tam giac A, A, trung nhau, gia sir d6 1a tam giac XYZ.Khi d6 tam giac
XYZ phai nam trong hinh chit nhat CJOL (véi O 1a giao diém caa 1J va KL).Goi U, V Ia hai

diém con lai. Néu mot trong hai diém U,V nam trong hinh chit nhat CJOL , gia sir 1a diém U,
thi khi d6 hai tam giac XYZ va UYZ c6 dién tich khéng vuot qua ) Néu mot trong hai diém

: : 3 : 1 1
U,V nam trong hinh chix nhat KOJD, gia str 1a diém U, thi khi d6 ta co Sy, < ESKLCD =7

Nhu vay hai tam giac UXY va XYZ cé dién tich khong vuot qua Z.Ta cting chirng minh

tuong tu cho trudng hop mot trong hai diém U,V nam trong hinh chit nhat BIOL. Ca ba kha

nang trén déu c6 N > 2

Ta xét trudng hop ca hai diém U,V déu nam trong hinh chix nhat AIOK . Xét bao 16i cua 5

diém X,Y,Z,U,V.Do ca 5 diém di cho ndm trong hinh luc gidc AILCJK nén dién tich cua
1

; 1 3
hinh bao 16i nay khong vuot qua S, o =1— 3 8 Z.Ta xét cac kha nang sau :

Kha ning 1. Bao 16i cua 5 diém X,Y,Z,U,V 1a méot ngii giac. Gia str d6 1a ngii giadc XYZUV
(xem hinh vg&). Khi do6

3
SUYZ + SUXY + SXUV = SXYZUV < Z

Do vay, it nhit mot trong ba tam giac UYZ ,UXY, XUV c6 dién tich khong vuot qué %.Tinh

thém ca tam gidc XYZ thitaco N >2
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Kha nang 2: Bao 16i cta 5 diém X,Y,Z,U,V 1a mot tir gidc. Gia str d6 1a to gidc AAAA,
véi diém A nam trong tir gidc AA,AA,, trongds Ae{X,Y,Z,UV},i=1...,5.Khidéta
Co:

3

+Sana = Sanma SZ

SASAiAZ

Do vay, it nhat hai trong bon tam giac S, s Saaa 1 Saaa, » Oana, €O dién tich khong vuot

qua % Nhu vay, N > 2

I
A < B A,
N\
O
K \\QX L 4 A4

Z Y &« A A, 'Ag
D J C As ’

Kha ning 3. Bao 16i cta 5 diém X,Y,Z,U,V 1a mot tam giac. Gia sir d6 1a tam giac AA A,
vé6i hai diém A,, A,ndm trong AAA,A,, trong do Ae{X,Y,Z,UV},i=1...,5. Khidétaco

3

S <—
Al = g

S +S +S

APA APA

Do vay, it nhat mot trong ba tam giac SA&AZAS,S,,“\ZAA,SAiAZ,AS,SABM‘5 co dién tich khong vuot qua

1 . iy - .
Z.Turorng tu it nhat mét trong ba tam giac A/ A A,, A/A A, A/AA c0 dién tich khong vuot qua

1 e Z L 1
Z.Nhur vay, ta s€ c0 it nhat hai tam giac co dién tich khong vuot qué 2

Nhu vay trong moi trudng hop ta déu cé N > 2.Mét vi du dé dau bang xay ra 1a dat 5 diém da

cho nhu hinh v€ dudi day, trong d6 AA, = g AB,BA, = % BC
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A=A, A
? ® : OB
¢
Ay
® ®
D=A, C=As

Bai 68.

D

a) Goi M la trung diém ciia AB. Puong trung truc cia AB cit cac duong AC, BD lan

lwot tai I, J. Khi d6 1,J lan luot 13 tAm duong tron ngoai tiép cua cac tam giac ABD va
ABC
MA  MJ

D3 thdy AMAIX AMJB(g.0) = — = ——
¢ thay (9.9) =B

.O Lién hé tai liéu word toan SDT (zalo): 039.373.2038 53


https://zalo.me/0393732038
https://tailieumontoan.com/tai-lieu-toan-thcs-1

Website: tailieumontoan.com

_MA_MI_ MA® MI? MA®_ JB - MB’

= = = =
R, R R R? R R
MA> R’-MB> MA> MB’

=05 = 2 =>—7+t—=1
R, R; R, R,
a’ a’ 1 1 4

=t Ele Gt =
4R 4R R R’ a

b)

E A

Pa giac da cho 1a da giac déu nén da giac d6 noi tiép duong tron tm O. Do 2021 14 s6
1é nén ton tai 2 dinh ké nhau t6 cing mau. Gia st hai dinh d6 1a A, Bva cung t6 mau d6
Ciing do da giac di cho déu va cd sb dinh 1é nén ton tai dinh M cua da gidc nam trén duong
trung truc doan AB = AMAB cén. Ta xét 2 kha nang xay ra :
+) Kha ning 1: Néu M t6 mau do = dfcm
+)Kha nang 2: néu M t6 mau xanh
Goi E,F 14 cac dinh ké ctia Ava B, co
EA= AB =BF = EF //AB = AMEF can tai M.Khi do,
- Néu E,F mau xanh = AMEF can va théa man bai toan
- Néu mot trong hai dinh E, F mau do, gia st E mau do = AEAB thoa man yéu cau bai
toan.
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Vay lubn ton tai 3 dinh cua da giac déu di cho 14p nén mot tam gidc can co cac dinh cling
mau.
Bai 69.
a)

A D

SDEF = SDEM + SDMF + SMEF

1 1
Spem = Saem (:EAE-EM }SDMF =Surc (ZEFC.FM j

1 1
= Sper = Sagrc = Sasc ~ Sger :ESABCD _EBE-BF

2
Do BE.BF < (@) ,dang thirc xay ra khi BE = BF

2 4

1 1 3 6063
= SDEF 2 ESABCD _gsABCD :§SABCD :T

2 2 2
BE.BF s(@) :(BE - EA) _AB =%SABCD(BF =EM =EA)
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Sper = % <> M 1a trung diém AC

Vay MinS .. =$© M 1a trung diém AC
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