Chuyén dé: tir giac ndi tiép
I) Cac kién thirc cin nhé
1) Khdi niém:
Mot tir giac ¢6 bon dinh nam trén mot duong tron duge goi la t gide nodi tiép dudng tron

(Goi tat 1a tir giac ndt tiép)

2) Dinh li
- Trong mat t& gidc ndi tiép, tong sd do hai goc ddi dién bang 180°
-Néu mét tir gidc co tong sé do hai goc ddi dién bang 180° thi tir giac dé nodi tiép
duong tron.
3) Déu hiéu nhin biét (cdc cdch chirng minh) tir gidc nji tiép
- Tt giac c6 tong s6 do hai goc ddi dién bang 180°.
- Tr gidc c6 gbc ngoai tai mot dinh bang goc trong cua dinh doi dién.
- Tt gidc c6 boén dinh cach déu mot diém(ma ta c6 thé xac dinh duogc). Piem do 1a
tam dudng tron ngoai tiép tir giac.
- Tr gi4c ¢6 hai dinh ké nhau cung nhin canh chira hai dinh con lai dudi mot géc a.
IT) Bai tap
Bai tap 1 o ’
Cho AABC vudng & A. Trén AC lay diém M va v& duong tron duong kinh MC. Ké BM cat
duong tron tai D. Duong thang DA cit Dudng tron tai S. Chimg minh rang:
a) Tir giac ABCD noi tiép.
b) ABD = ACD

¢) CA 1a phan giac cua SCB
Bai tap 2 ) )
Cho tir giac ABCD n0i ti€p nura duong tron duong kinh AD. Hai duong chéo AC va BD cat nhau
tai E. V& EF vuong goc v6i AD. Chung minh:

a) Tir gisc ABEF, tir giac DCEF noi tiép .

b) CA la phan giac cua /BCF.

¢) Goi M 1a trung diém ciia DE. Ching minh tir gidc BCMF ndi tiép
Bai tap 3
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T gidc ABCD ndi tiép duong tron dudng kinh AD . Hai dudng chéo AC , BD cit nhau tai E .
Hinh chiéu vudng géc cia E trén AD 14 F . Duong thang CF cét dudng tron tai diém thir hai la M .
Giao diém cta BD va CF 1a N . Ching minh :

a) CEFD la tir gidc ndi tiép .

b) Tia FA la tia phan gidc cua goc BFM .

c) BE.DN=EN.BD

Bai tap 4
Cho tam giac ABC vudng & A va mot diém D nam giita A va B . Duong tron dudng kinh BD cit

BC tai E . Céac duong thfmg CD, AE lan luot cét duodng tron tai cac diém the hai F, G . Chung
minh :

a) Tam giac ABC ddng dang voi tam gidc EBD .

b) Tir gidc ADEC va AFBC noi tiép duogc trong mot duong tron .

¢) AC song song véi FG .

d) Cac duong thang AC , DE va BF dong quy .

Baitap 5
Cho tam giac vudng ABC (£4=90"; AB > AC) va mot diém M nam trén doan AC (M khong
tring voi A va C). Goi N va D lan luot 1a giao diém thir hai ciia BC va MB véi duong tron dudng
kinh MC; goi S 1a giao diém thir hai giita AD v6i duong tron dwong kinh MC; T la giao diém cia
MN va AB. Chung minh:
a. Bén diém A, M, N va B cung thuéc mot duong tron.
b. CM la phan giac cia géc ZBCS'.
o 14_1C
"TD TB’

Bai tap 6
Cho duodng tron (O) va diém A nim ngoai duong tron. Qua A dung hai tiép tuyén AM va AN véi
dudng tron (M, N 1a cac tiép diém) va mot cat tuyén bat ki cit duong tron tai P, Q. Goi L 1a trung
diém cua PQ.

a/ Chung minh 5 diém: O; L; M; A; N cung thuoc mot duong tron.

b/ Chitng minh LA 1a phan gidc cuaa MLN

¢/ Goi I 1a giao diém cua MN va LA. Chimg minh MA® = AL AL

d/ Goi K 1a giao diém ciia ML v6i (O). Chitng minh rang KN // AQ.

¢/ Chirng minh A KLN can.

Bai tap 7

Cho duodng triin (O; R) tiép xyc v6i duong thang d tai A. Tron d ldy diém H khung tryng véi diém
A va AH <R. Qua H ké duong thang vuung guc voi d, duong thang nay cat duong trin tai hai
diém E va B ( E nam gira B va H)
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1. Ching minh gic ABE bang gic EAH va tam gioc ABH dong dang voi tam gioc EAH.
2. LAy diém C tron d sao cho H 1a trung diém cua doan AC, duong thang CE cat AB tai K.
Chimng minh AHEK 1a tir gioc noi tiép.

3. Xoc dinh vi tr¢ diém H dé AB=RV3.

Bai tap 8
Cho tam giac ABC c6 ba géc nhon néi tiép duong tron (O). Cac dudng cao AD, BE, CF cit nhau
tai H va cat duong tron (O) lan luot tai M,N,P.
Ching minh rang:
1. Céc t giac AEHF, BFHD noi tiép .
2. B6ndiém B, C,E, F cung nam trén mot duong tron.
3. AE.AC=AH.AD; AD.BC =BE.AC.
4. HvaM dbi xting nhau qua BC.
5. Xéc dinh tdm duong tron ndi tiép tam giac DEF

Bai tap 9

Cho AABC khéng can, dudng cao AH, ndi tiép trong duong tron tim O. Goi E, F thir ty 1a hinh
chiéu cia B, C 1én duong kinh AD ciia dudng tron (O) va M, N thit ty 14 trung diém cia BC, AB.
Chung minh:

a) Bondiém A,B, H, E cung nam trén duong tron tim N va HE// CD.
b) M la tam dudng tron ngoai tiép AHEF.

Bai tap 10
Cho duong tron tim O va diém A & bén ngoai dudng tron. V& ces tiép tuyén AB, AC va cét
tuyén ADE v&i dudng tron ( B va C 1a cac tiép diém). Goi Hla trung diém cua DE.
a) CMR: A,B, H, O, C cung thudéc mot duong tron. Xac dinh tdm cia duong tron nay.
b) Ching minh: HA 1a tia phan giac BHC .
¢) Goilla giao diém cia BC va DE. Chimg minh: AB® = AL.AH
d) BH cit (O) tai K. Ching minh: AE // CK.

Bai tap 11
Tir mot diém S & ngoai duong tron (O) v& hai tiép tuyén SA, SB va cat tuyén SCD cia duong
tron do.
a) Goi E 13 trung diém cua day CD. Ching minh 5 diém S, A, E, O, B cung thuéc mot duong
tron
b) Néu SA = AO thi SAOB l4 hinh gi? tai sao?
. AB.CD
¢) Chirmg minh rang: AC.BD = BC. DA = ———
Bai tap 12
Cho nura duong tron (O; R) dudpg kinh AB. K¢ tiép tuyén Bx va lay hai diém C va D thudc nira
duong tron. Céac tia AC va AD cat Bx lan lugt 6 E, F (F ¢ giita B va E).
1. Ching minh AC. AE khong doi.
2. Chimg minh £ ABD = Z DFB.
3. Chung minh rang CEFD la tir gidc ndi ticp.

Bai tap 13
Trén dudng thang d 1dy ba diém A,B,C theo thtr tw d6. Trén nira mat phang bo d ké hai tia Ax,
By cung vudng goc véi dt. Trén tia Ax lay 1. Tia vuong goéc véi CI tai C cat By tai K. Duong
tron duong kinh IC cat IK tai P.
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1) Chimg minh tir gidc CBPK noi tiép duoc dudng tron .

2) Ching minh ALBK = AC.CB
3) Gia st A, B, I c6 dinh hay xac dinh vi tri diém C sao cho dién tich hinh thang vuéng ABKI
16n nhat.

Bai tap 14
Cho AABC vudng tai A. K& dudng cao AH, v& duodng tron duong kinh AH, duong tron nay cét
AB tai E, cat AC tai F.
a) Chung minh AEHEF la hinh chir nhat.
b) Chirng minh:BEFC 1a tir gidc ni tiép .
¢) Chung minh: AB.AE = AC.AF
d) Goi M la 1a giao diém ctua CE va BF. Hiy so sanh dién tich cia tir gidc AEMF va dién
tich cua tam giac BMC.

Bai tap 15

Cho tam giac can ABC (AB = AC), cic duong cao AD, BE, cit nhau tai H. Goi O 1a tim dudng
tron ngoai tiép tam gidc AHE.,

Chimng minh tir giac CEHD ndi tiép .

Bén diém A, E, D, B cung nam trén mot duong tron.

Chung minh ED = ;BC.

Chimg minh DE Ia tiép tuyén ciia duong tron (O).
Tinh d6 dai DE bi¢t DH=2 cm, AH =6 cm.

Al S

Bai tap 16

Tw diém M ngoai dudng triin (O) vé 2 tiép tuyén MA va MB. Tron cung nhd AB lay
1 diém C. V& CDL AB; CE LMA; CF L MB. Goi | la giao diém ctia AC va DE; K 14 giao
diém cta BC va DF. Chirng minh réng:

a) T&r gidc AECD; BFCD noi tiép duoc.

b) CD? = CE.CF

c)IK LCD

Bai tap 17
Cho tam giac d&u ABC noi tiép duong tron (O). M 13 diém di dong trén cung nhé BC. Trén doan
thang MA lay diém D sao cho MD = MC.

a) Chimg minh ADMC déu.

b) Ching minh MB + MC = MA.

¢) Chimg minh tir gisc ADOC noi tiép duoc.

d) Khi M Di d6ng trén cung nhé BC thi D di dong trén duong cb dinh nao ?

Bai tap 18
Cho dudng tron (O; R), tir mot diém A trén (O) ké tiép tuyén d v6i (O). Trén duong thang d lay
diém M bat ki ( M khac A) ké cat tuyén MNP va goi K 1a trung diém cta NP, ké tiép tuyén MB (B
la tiép diém). Ké AC L MB, BD 1L MA, goi H la giao diém cua AC va BD, I 1a giao diém ciia OM
va AB.

1. Chimng minh tir giic AMBO ndi tiép.

2. Chung minh nam diém O, K, A, M, B cung nam trén mot duong tron .

3. Ching minh OLOM = R? OL IM = IA%,

4. Chung minh OAHB la hinh thoi.

bang Ngoc Dwong — THCS Giao Ha - Giao Thuy - Nam Dinh 4



5. Chung minh ba diém O, H, M thang hang,
6. Tim quy tich cua diém H khi M di chuyén trén duong thang d.

Bai tap 19

Cho 3 diém A; B; C cb dinh thang hang theo thir ty. V& dudng tron (O) bat ky di qua B va C
(BC khong la duong kinh cua (0)). K¢ tir cac tiép tuyén AE va AF dén (O) (E; F la cac tiép di€m).
Goi I 1a trung diém ctua BC; K 1a trung diém cua EF, giao di¢m cua FI véi (O) 1a D. Ching minh:

1. AE’= AB.AC
2. T giac AEOF noi tiép
3. Nam diém A; E; O; I; F cung nam trén mot duong tron.
4. ED song song vdi Ac.
5. Khi (O) thay d6i tam duong tron ngoai tiép tam giac OIK ludn thudc mot dudng thang cb
dinh.
Bai tap 20

Cho AABC ¢6 cic goc déu nhon va M= 45° V& duong cao BD va CE cia AABC. Goi H 1a gia
diém cia BD va CE.
a) Ching minh tir gidc ADHE noi tiép.
’ . R DE
b) Tinh ti s BC
¢) Goi O 1a tim dudng tron ngoai tiép AABC. Chirng minh OA | DE

Bai tap 21
Cho tam giac nhon PBC. Goi A 1a chan duong cao ké tir P xudng canh BC. Pudng tron dudng
kinh BC cat PB, PC lan lwot & M va N. N6i N v6i A cét duong tron duong kinh BC ¢ diém th hai
E
a/ Chung minh rfmg: 4 diém A, B, N, P cung nam trén mot duong tron. Hay xac dinh tam
va ban kinh dudng tron ay.
b/ Chirng minh: EM vudng gbéc voi BC
¢/ Goi F 1a diém d6i xirng cua N qua BC. Ching minh rang AM.AF = AN.AE

Bai tap 22
Cho tam giac vuéng ABC (£4=90"); trén doan AC lay diém D (D khong tring v6i cac diém A va
C). Duodng tron dwdng kinh DC cat BC tai cac diém thu hai E; duong thang BD cat duong tron
duong kinh DC tai diém F (F khong tring v6i D). Chimg minh:

a. Tam giac ABC d6ng dang v6i tam giac EDC.

b. Twr gisc ABCF noi tiép duong tron.

c. AC la tia phan gidc cua goc EAF.

Bai tap 23
Cho hinh thang cdn ABCD (AB>CD; AB//CD) ndi tiép trong dudng tron (O). Tiép tuyén voi
duong tron (O) tai A va D cat nhau tai E. Goi I 14 giao diém cia hai dudong chéo AC va BD
a/ Ching minh: Tt giac AEDI noi tiép
b/ Chirng minh AB//EI
¢/ Puong thang EI cit canh bén AD va BC cua hinh thang twong tmg ¢ R va S. Chimg
minh:
* 1 1a trung diém cua RS
1 1 2

*— 4

AB CD RS
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Bai tap 24
Cho duong tron (O; R) ¢6 hai dudng kinh AOB va COD vudng goc voi nhau. Lay diém E bat ki
trén OA, ndi CE cat duong tron tai F. Qua F dung tiép tuyén Fx v6i d]ong tron, qua E dung Ey
vudng goc vi OA. Goi I 1a giao diém cua Fx va Ey

a/ Chung minh I; E; O; F cung nam trén mot duodng tron.

b/ Tt gidc CEIO 1a hinh gi? vi sao?

¢/ Khi E chuyén dong trén AB thi I chuyén dong trén dudng nao?

Bai tap 25
Cho nira duong tron duong kinh BC béan kinh R va diém A trén nira dudng tron (A khac B va C).
Tir A ha AH vudng géc véi BC. Trén nira mit phang bd BC chira diém A v& nia duong tron
duong kinh BH cat AB tai E, nira dudng tron duong kinh HC cat AC tai F.
a. Tt giac AFHE la hinh gi? Tai sao?
b. Ching minh BEFC 1a tir giac noi tiép.
c. Hay xac dinh vi tri cua diém A sao cho tir giac AFHE c¢6 dién tich 16n nhat. Tinh dién
tich 16n nhét d6 theo R.

Bai tap 26
Cho 3 diém M, N, P thing hang theo thi ty d6. Mot duong tron (O) thay dbi di qua hai diém M,
N. Tir P ké céc tiép tuyén PT, PT’ v6i dudng tron (O)
a) Ching minh: PT” = PM.PN. Tir d6 suy ra khi (O) thay d6i van qua M, N thi T, T’ thudc
mot duong tron ¢b dinh.
b) Goi giao diém cua TT’ v6i PO, PM 1a1va J. K 14 trung diém cua MN.
Chirng minh: Cac ti gidc OKTP, OKIJ noi tiép.
¢) Ching minh rang: Khi duong tron (O) thay d6i van di qua M, N thi TT luén di qua
diém c6 dinh.
d) Cho MN = NP = a, Tim vi tri cia tim O dé goéc £ TPT’ = 60°.

Bai tap 27

Cho AABC vudng ¢ A. Trén AC lay diém M (M#£A va C). V& duong tron duong kinh MC.
Goi T la giao diém thi hai ctua canh BC v6i duong tron. Noi BM kéo dai cat duong tron tai diém
thir hai 1a D. Puong thang AD cat duong tron (O) tai diém th hai S. Chirng minh:

a) Ta giac ABTM noi tiép

b) Khi M chuyén dong trén AC thi ADM ¢6 s do khong doi.

c) AB//ST.

Bai tap 28
Cho hai duong tron bang nhau (0) va (O) cit nhau tai A, B. Puong vudng goc v6i AB ké qua B
cat (0) va (0" lan luot tai cac diém C, D. Lay M trén cung nho BC cia duong tron (O). Goi giao
diém the hai cia duong thang MB véi duong tron (O') 1a N va giao diém cia hai duong thang
CM, DN la P.

a. Tam gidc AMN la tam giac gi, tai sao?

b. Chirng minh ACPD noi tiép duoc duong tron.

c. Goi giao diém thir hai cia AP v6i dudng tron (O") 1a Q, chirg minh rang BQ // CP.

Bai tap 29 )
Cho AABC vuung tai A (AB < AC). H bat ky nadm gitka A va C. éuwdng triin (O)
dwdng kédnh HC cat BC tai |. BH cat (O) tai D.
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a) Chirng minh tt giéc ABCD noi tiéQ. .
b) AB cat CD tai M. Chtrng minh 3 diém H; I; M thang hang

c) AD cét (O) tai K. Chirng minh CA 1a tia phdn giéc cla KCB

Bai tap 30

Cho duodng tron (O), duong kinh AB ¢ dinh, diém I nam giita A va O sao cho AI = 2/3 AO. K&
day MN vudng goc véi AB tai I, goi C 1a diém tuy y thudc cung 16n MN sao cho C khong tring
voi M, N va B. Néi Ac cét MN tai E.

Chimg minh ti giac IECB noi tiép .

Chimg minh tam gisic AME dong dang v6i tam giac ACM.

Chimg minh AM” = AE.AC.

Chung minh AE. AC — ALIB = A .

Hay xac dinh vi tri ciia C sao cho khoang cach tir N dén tam duong tron ngoai tiép tam
gidc CME la nho nhat.

SR

Bai tap 31

Cho nira dwong triin (O;R) dudng kénh AB, ddy AC. Goi E 1a diém chénh gitra
cung AC bén kénh OE céat AC tai H, v& CK song song v6i BE cét AE tai K.

a) Chirng minh t& gidc CHEK noi tiép.

b) Chirng minh KHLAB

¢) ChoBC =R. Ténh PK.

Bai tap 32
Cho tam giac can ABC (AB = AC), I 1 tam duong tron ndi tiép, K 14 tam duong tron bang tiép
goc A, O la trung diém cia IK.

1. Chung minh B, C, I, K cung nam trén mot duong tron.

2. Chimg minh AC la tiép tuyén cua duong tron (O).

3. Tinh ban kinh duong tron (O) Biét AB = AC =20 Cm, BC =24 Cm

Bai tap 33
Cho diém A bén ngoai duong tron (O ; R). Tir A v& tiép tuyén AB, AC va cét tuyén ADE
dén duong tron (0). Goi H 14 trung diém cia DE.
a) Chirng minh nam diém: A,B,H, O, C cung nam trén mot duong tron.
b) Chitng minh HA 14 tia phan giac cia BHC.
¢) DE cat BC tai I. Chirng minh : AB> = ALAH .

d) Cho AB=R+/3 va OH=I; Tinh HI theo R.

Bai tap 34
Cho nira duong tron tim O dudng kinh AB va diém M bat ki trén nira dudng tron ( M khac A,B).
Trén nira mat phang bd AB chira nira duong tron ké tiép tuyén Ax. Tia BM cét Ax tai I; tia phan
giac cua goc IAM cat nia duong tron tai E; cat tia BM tai F tia BE cét Ax tai H, cit AM tai K.

a) Ching minh rang: EFMK 1a tir giac noi tiép.

b) Chitng minh rang: AI° = IM . IB.

¢) Chung minh BAF la tam gic can.

d) Chirng minh rang : Tir gidc AKFH 14 hinh thoi.

¢) Xac dinh vi tri cua M dé tir giac AKFI noi tiép dugc mdt dudng tron.

Bai tap 35
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Cho hai dudng triin (O,), (O,) ci bon kénh bang nhau va cat nhau & A va B. V& cot tuyén qua B
khung vuung giic v6i AB, nu cat hai duong triin 6 E va F. (E € (0)); F € (0,)).
1. Ching minh AE = AF.
2. V& cot tuyén CBD vuung gic véi AB ( Ce (0,); D € (05)). Goi P 1a giao diém cua
CE va DF. Chirng minh rang;
a. Coc tir gioc AEPF va ACPD noi tiép duoc duong trin.
b. Goilla trung diém cua EF chimg minh ba diém A, I, P thang hang.
3. Khi EF quay quanh B thd I va P di chuyén tron duong nao?

Bai tap 36
Cho hinh vuéng ABCD. Trén canh BC, CD lan luot léy diém E, F sao cho EAF = 45°. Bidt
BD cat AE, AF theo thir ty tai G, H. Chitng minh:
a) ADFG, GHFE la céc tir giac ndi ticp
b) ACGH va tir gidc GHFE c6 dién tich bang nhau

Bai tap 37
Cho dudng tron tim O ban kinh R, hai diém C va D thudc duong tron, B 14 trung diém cua cung
nho CD. K¢ duong kinh BA; trén tia d6i cua tia AB lay diém S, ndi S véi C cat (O) tai M; MD cat
AB tai K; MB cat AC tai H.

a. Ching minh: ZBMD = /BAC, tir 6 suy ra tir giic AMHK noi tiép.

b. Chiing minh: HK // CD.

c. Chimg minh: OK.OS = R?,

Bai tap 38
Cho duong tron (O), mot dwong kinh AB ¢ dinh, mot diém I nam giita A va O sao cho Al =
%AO. Ké diy MN vudng goc voi AB tai I. Goi C 1a diém tuy y thudc cung 16n MN, sao cho C

khéng tring véi M, N va B. Ni AC cat MN tai E.
a. Chung minh tt giac IECB noi tiép duoc trong mot duong tron.
b. Ching minh | AME dong dang véi U ACM va AM? = AE.AC.
c. Chimg minh AE.AC —ALIB = AI”.
d. Hay xé4c dinh vi tri cia diém C sao cho khoang cach tir N dén tam duong tron ngoai tiép
tam gidc CME 14 nho nhat.

Bai tap 39
Cho ba diém A, B, C trén mot duong thang theo thi ty y va duong thang d vudng goc voi AC tai
A. V& duong tron duong kinh BC va trén d6 lay diém M bat ki. Tia CM cét duong thang d tai D;
Tia AM cét duong tron tai diém tht hai N; Tia DB cat duong tron tai diém tht hai P.

a) Chung minh: Tt giac ABMD ndi tiép duoc.

b) Chung minh: Tich CM. CD khong phu thudc vao vi tri diém M.

c) Tu giac APND la hinh gi? Tai sao?

d) Chimg minh trong tim G ciia tam giac MAB chay trén mot duong tron ¢b dinh.

Bai tap 40
Cho duong tron (O) va diém A nam ngoai duong tron. Céc tiép tuyén véi dudng tron ké tir A
tiép xac voi duong tron ¢ B va C. Goi M 1a diém tuy y trén duong tron (M khac B va C). Goi H;
K; I'lan luwot la chan cédc duong vuong goéc ké tir M xudng BC; CA; AB.
a/ Chirng minh: Tt giac MHBI, MHCK nd1 ticp.
b/ Chitng minh: MHI = MKH .
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¢/ Chitng minh: MH> = ML.MK.

Bai tap 41
Cho duong tron (O) dwong kinh AB = 2R. Duong thang (d) tiép xiic voi dudng tron (O) tai A. M
va Q 12 hai diém trén (d) sao cho M#A, M#Q, Q#A. Cac dudng thang BM va BQ lan luot cét
duong tron (O) tai cac diém thi hai 1a N va P. Chimg minh:

1. Tich BN.BM khéng doi.

2. Tt gidc MNPQ noi tiép.

3. Bét dang thirc: BN + BP + BM + BQ > 8R

Bai tap 42
Cho tir gisc ABCD ndi tiép trong duong tron tim O va P 1a trung diém ciia cung AB khong chira C
va D. Hai diy PC va PD lan lugt cat diy AB tai E va F. Cac day AD va PC kéo dai cat nhau tai I,
cac day BC va PD kéo dai cit nhau tai K. Chirng minh rang:

a. Goc CID bang goc CKD.

b. Tw gisc CDFE noi tiép duge mot duong tron.

c. IK// AB.

Bai tap 43
Trén duong tron (O; R) duwong kinh AB, lay hai diém M, E theo tha ty A, M, E, B (hai diém M, E
khac hai diém A, B). AM cat BE tai C; AE cit BM tai D.
a. Ching minh MCED 1a mét tir giac n6i tiép va CD vudng goc v6i AB.
b. Goi H 14 giao diém ciia CD va AB. Ching minh BE.BC = BH.BA.
c. Chirng minh céc tiép tuyén tai M va E cia dudng tron (O) cat nhau tai mot diém
nam trén duwong thang CD.
d. Cho biét ZBAM = 45° va ZBAE =30°. Tinh dién tich tam giac ABC theo R.

Bai tap 44
Cho dudng tron (O) dudng kinh AB. Mot cat tuyén MN quay xung quanh trung diém H ciia OB.
Gioi I 14 trung diém ciia MN. Tir A ké Ax vudng goc véi MN tai K. Goi C 1a giao diém cua Ax voi
tia BI.
a/ Ching minh rang: BN// MC
b/ Chung minh rang: Tt giac OIKC 14 hinh chi nhat
¢/ Tiép tuyén Bt v6i duong tron (O) cat tia AM & E, cit tia Ax & F. Goi D 14 giao diém thir
hai ciia tia Ax v6i (O). Chirng minh rang: tir gidic DMEF noi tiép

Bai tap 45
Cho A ABC cin (AB = AC) va goc A nho hon 60°; trén tia d6i cia tia AC iy diém D sao cho
AD = AC.
a) Tam giac BCD la tam gidc gi? tai sao?
b) Kéo dai dudng cao CH cita A ABC cat BD tai E. V& duong tron tam E tiép xic véi CD
tai F. Qua C v& tiép tuyén CG ciia duong tron nay. Chimg minh: Bén diém B, E, C, G
thudc mot duong tron.
¢) Céc duong thang AB va CG cit nhau tai M, tr giac AFGM 14 hinh gi? Tai sao?
d) Ching minh: A MBG can.

Bai tap 46
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Cho duong tron (O) ban kinh R, dudng thang d khong qua O va cit duong tron tai hai diém A, B
T mot diém C trén d (C nim ngoai dudng tron), ké hai tiép tuyén CM, CN véi dudng tron (M, N
thudc (0)). Goi H 1a trung diém ciia AB, dudng thang OH cat tia CN tai K.

a. Chung minh bén diém C, O, H, N cung nam trén mot duong tron.

b. Ching minh KN.KC = KH.KO.

c. Doan thiang CO cat duong tron (O) tai I, chimg minh I cach déu CM, CN va MN.

d. Mot duong thang di qua O va song song voi MN cat cac tia CM, CN lan luot tai E va F.

Xac dinh vi tri cia C trén d sao cho dién tich tam giac CEF la nho nhat.

Bai tap 47
Cho BC la day cung ¢ dinh cia duong tron (O; R) (0 < BC < 2R). A 1a mot diém di dong trén
cung 16n BC sao cho A ABC nhon. Cac dudng cao AD; BE; CF cat nhau tai H (DeBC; EcCA;
FeAB)
4. Ching minh: Tt giac BCEF noi tiép. Tir d6 suy ra AE.AC = AF.AB
5. Goi A'la trung diém cua BC. Chirng minh rang: AH = 20A'
6. Ké duong thang d tiép xtc véi dudng tron (O) tai A. Dat S 1a dién tich A ABC, 2p 1a chu
vi ADEF. Chiing minh:
a. d//EF
b. S=p.R

Bai tap 48
Cho hinh thang ABCD c6 day 16n AD va day nho BC ndi tiép trong dudng tron tim O; AB va CD
kéo dai cat nhau tai I. Céc tiép tuyén ciia dudng tron tim O tai B va D cét nhau tai diém K.

a. Chung minh cac tir giac OBID va OBKD la céc tir gidc ndi tiép.

b. Ching minh IK song song vdi BC.

c. Hinh thang ABCD phai thoa mén diéu kién gi dé tr giac AIKD 1a hinh binh hanh.

Bai tap 49
Cho duong tron (O;R) va mét diém A nam trén duong tron. Mot goc xAy = 90° quay quanh A va
luén thoa man Ax, Ay cat dudng tron (O) Goi cac giao diém thtr hai cua Ax, Ay v6i (O) twong
ung 1a B, C. Duong tron duong kinh AO cat AB, AC tai cac diém th hai twong tng 14 M, N. Tia
OM cit dudng tron tai P. Goi H 1a tryc tim tam gidc AOP. Ching minh rang

a) AMON la hinh chir nhat

b) MN//BC

¢) T giac PHOB noi tiép

d) Xac dinh vi tri cia gbc xAy sao cho tam giac AMN c6 dién tich 16n nhat.

Bai tap 50
Cho duodng tron (O) duong kinh AB. diém I nam gitra A va O (I khac A va 0). Ké day MN
vudng goc voi AB tai 1. Goi C 14 diém tuy y thudc cung 16n MN (C khac M, N khac B). N6i AC
cit MN tai E. Chirng minh:
a) Tir gidc IECB noi tiép.
b) AM’ = AE.AC
¢) AE.AC - ALIB = Al

Bai tap 51
Cho nira dudng tron (O) dudng kinh AB va hai diém C, D thudc nira duong tron sao cho cung AC
nho hon 90° va géc COD = 90°. Goi M 1a mét diém trén nira duong tron sao cho C 1a diém chinh
gitra cung AM. Céc day AM, BM cat OC, OD lan luot tai E, F
a) Tu giac OEMF la hinh gi? Tai sao?
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b) Chimg minh: D 1a diém chinh giita cung MB.

c) Mot duong thfmg d tiép xuc voi nra duongtron tai M va cat cac tia OC, OD lan luot tai I,
K. Chimg minh céc tir gidc OBKM va OAIM noi tiép dugc.

d) Gia su tia AM cat tia BD tai S. Hay xéac dinh vi tri cia C va D sao cho 5 diém M, O, B, K,
S cung thudc mot duong tron.

Bai tap 52
Cho duong tron (O) va hai diém A, B phan biét thudc (O) sao cho duong thang AB khong di

qua tam O. Trén tia dbi cua tia AB lay dlem ldy diém M khéc A, tir M ké hai tiép tuyén phan biét
ME, MF v6i duong tron (O) (E, F 1a cac tiép dlem) Goi H 4 trung diém cua day cung AB. Cac
diém K va I theo thu ty 1a glao diém cia duong thang EF v6i cac duong thang OM va OH.

a) Chirng minh 5 diém M, O, H, E, F cung nam trén mot duong tron.

b) Chitng minh: OH.OI = OK. OM

¢) Ching minh: IA, IB 1a cac tiép tuyén cua dudng tron (O)

Bai tap 53
Cho duong tron (O) dwong kinh AC. Trén ban kinh OC lay diém B tuy y (B khac O, C ). Goi M 1a
trung diém cua doan AB. Qua M ké day cung DE vudng goc véi AB. CD cat duong tron dudng
kinh BC tai 1.
1. Chimng minh tir giac BMDI ndi tiép .
Chung minh tr gidc ADBE 1a hinh thoi.
Chung minh BI // AD.
Chimg minh I, B, E thang hang.
Chimg minh MI 14 tiép tuyén ctia duong tron duong kinh BC.

bl

Bai tap 54
Cho duong tron (0) va mot diém A nam ngoai dudng tron. Tir A ké hai tiép tuyén AB, AC va cét
tuyén AMN véi duong tron (B, C, M, N thudc dudng tron va AM < AN). Goi E 1a trung diém cia
day MN, I 1a giao diém thir hai cua duong thang CE v6i dudng tron.

a) Chung minh: Bén diém A, 0, E, C cung thuoc mdt duong tron.

b) Chung minh: gbc AOC bang géc BIC

¢) Chung minh: BI // MN

d) Xac dinh vi tri cat tuyén AMN dé dién tich tam giac AIN 16n nhat.

Bai tap 55
Cho dudng tron (O) ¢ tam O, duong kinh AB. Trén tiép tuyén ciia dudng tron O tai A lay diém M
(M khong trung voi 4). T M ke cat tuyen MCD (C nam giita M va D; tia MC nam gita tia MA va
tia MO) va tiép tuyen thir hai MI (I 14 tiép diém) voi duong tron (O). Puong thang BC va BD cat
duong thang OM lan lugt tai E va F. Ching minh:

a. Bén diém A, M, I va O nam trén mot duodng tron.

b. LIAB=ZAMO.

c. O la trung diém cua FE

Bai tap 56
Cho nira duong tron (0) duwong kinh AB, M thudc cung AB, C thudc OA. Trén nira mit phang bo
AB c6 chira M ké tia Ax,By vudng goc véi AB Duong thang qua M vudng géc voi MC cat Ax,
By tai P va Q .AM cat CP tai E, BM cét CQ tai F.

a/ Ching minh : Tir giac APMC, EMFC noi tiép

b/ Chirng minh : EF//AB

¢/ Tim vi tri cta diém C dé t gisc AEFC 1a hinh binh hanh
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Bai tap 57
Cho duong tron (O) va duong thang xy ngoai duong tron. Duong théng di qua O vudng goc voi xy
tai H cat du:ong tron (O) tai AvaB. M la diém trén (O), du:ong thang AM cit xy tai E, duong
thang BM cat xy tai F, tiép tuyén tai M cat xy tai I, dwong thang AF cit (O) tai K. N6i E véi K.

a) Chung minh: IM = IF

b) Chung minh: 4 diém E, M, K, F cung thugc mot duong tron.

¢) Chumg minh: IK la tiép tuyén cia (O).

d) Tim tap hop tim dudng tron ngoai tiép A AMH khi M di dong trén (O)

Bai tap 58
Cho duong tron (O; R) ¢6 duong kinh AB; diém I nam gitra hai diém A va O. Ké duong thang

vuong goc voi AB tai I, duong thang nay cit duong tron (O; R) tai M va N. Goi S 1a glao diém
BM va AN. Qua S ké dudng thang song song voi MN, duong thang nay cét cac duong thang AB
va AM lan luot & K va H. Hiy ching minh:

1) Tir giac SKAM la tir gidc noi tiép va HS.HK=HA.HM.

2) KM la tiép tuyén cua duong tron (O; R)

3) Badiém H; N; B thang hang

Bai tap 59
Cho dlIO‘ng tron (0; R), mot day CD c6 trung diém M. Tren tia d6i cua tia DC lay diém S, qua S ké
cac tiép tuyén SA, SB v6i dudng tron. Duong thing AB cat cac duong thang SO ; OM tai P va Q.
a) Chung minh tir giac SPMQ, tir gidic ABOM noi tiép.
b) Chung minh SA* = SD. SC.
¢) Chimng minh OM. OQ khéng phy thudc vao vi tri diém S.
d) Khi BC// SA. Ching minh tam giac ABC can tai A
¢) Xac dinh vi diém S trén tia d6i cia tia DC dé C, O, B thang hang va BC // SA.

Bai tap 60
Cho nura dudng tron (0) duong kinh AB, M 1a mét diém chinh giira cung AB. K thudc cung BM (
K khac M va B). AK cit MO tai L.

a) Chung minh : Tir gidc OIKB noi tiép dwoc trong mot duong tron.

b) Goi H 1a hinh chiéu cia M 1én AK. Chirng minh : Tir gidc AMHO noi tiép .

¢) Tam gidc HMK la tam giac gi ?

d) Chung minh : OH la phan gidc cia goc MOK.

¢) Xac dinh vi tri cua diém K dé chu vi tam gidc OPK 16n nhét (P 1a hinh chiéu cua K 1én AB)

Bai tap 61
Cho tam gidc ABC v&i ba goc nhon ndi tiép dudng tron (0). Tla phan giac trong cua goc B, goc C
cat duong tron nay thi ty tai D va E, hai tia phan giac nay cat nhau tai F. Goi I, K theo thir ty 1a
giao diém cua day DE vdi cac canh AB, AC.
a) Chung minh: cac tam giac EBF, DAF can.
b) Chimg minh tir giac DKFC ndi tiép va FK // AB
c¢) Tu giac AIFK la hinh gi ? Tai sao ?
d) Tim diéu kién ciia tam gisc ABC dé tir giac AEFD 1a hinh thoi dong thoi ¢6 dién tich géap
3 lan dién tich tir gidc AIFK.

Bai tap 62 )
Cho duong tron (O), mot duong kinh AB ¢6 dinh, trén doan OA lay diém I sao cho
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Al = i.OA. Ké day MN vudng goc voi AB tai 1. Goi C 1a diém tuy ¥ thudc cung 16n MN ( C

khong tring véi M, N, B). Néi AC cat MN tai E.
a) Chung minh : T{r gidc IECB noi tiép.
b) Chimg minh : Cac tam gisc AME, ACM dong dang va AM”>= AE . AC
¢) Chimg minh : AE .AC — AI .IB = AT”.
d) Hay xéac dinh vi tri ciia diém C sao cho khoang cach tir N dén tam duong tron ngoai tiép
tam gidc CME 14 nho nhat.

Bai tap 63
Cho tir giac ABCD noi tlep duong tron (O;R)(AB < CD). Goi P 1a diém chinh giita ctua cung nho
AB ; DP cat AB tai E va cit CB tai K ; CP cit AB tai F va cit DA tai I,

a) Chimg minh: Tt giac CKID noi tiép duoc

b) Chung minh: IK // AB.

¢) Chung minh: Tt giac CDFE ndi tiép dugc

d) Ching minh: AP’ = PE PD=PF . PC

¢) Chung minh : AP 14 tip tuyén ciia dudng tron ngoai tiép tam gidc AED.

f) Goi R, , R, 1a cic ban kinh duong tron ngoai tiép cac tam giac AED va BED.Chimg minh:

RI + R2 = 41{2 - PAZ

Bai tap 54
Cho hinh vuéng ABCD c¢6 dinh , c6 d6 dai canh 14 a. E 1a diém di chuyén trén doan CD (E khac
D), duong thang AE cat duong thang BC tai F, dudng thang vudng goc véi AE tai A cat dudng
thang CD tai K.

1) Chimg minh AABF = AADK tir 6 suy ra AAFK vudng cén .

2) GoiIla trung diém cua FK, Ching minh I 1a tim duong tron diqua A, C, F, K.

3) Tinh $6 do gbéc AIF, suyra 4 diém A, B,F, 1 cung nam trén mot duong tron .

Bai tap 65
Cho gbc vudng xOy , trén Ox, Oy lan luot ldy hai diém A va B sao cho OA = OB . M 1a mét diém
bat ky trén AB. Dung dudng tron tam O, di qua M va tiép xtic véi Ox tai A, dudng tron tim O,
di qua M va tiép xuc v6i Oy tai B, (O,) cit (O,) tai diém thi hai N .

1) Chimg minh t giac OANB la tir giac noi tiép va ON la phan giac ciia gbc ANB .

2) Chimg minh M nam trén mot cung tron ¢ dinh khi M thay d6i .

3) Xac dinh vi tri cia M dé khoang cach 0,0, 1a ngan nhét .

Bai tap 66
Cho diém A bon ngoai dudng triin (O ; R). Tir A v& tiép tuyén AB, AC va cot tuyén ADE dén
duong triin (O). Goi H 1a trung diém cia DE.

a) Chirng minh nam diém: A, B,H, O, C cung nam tron mot duong trin.

b) Chitng minh HA 14 tia phdn gioc cua BHC.

¢) DE cat BC tai I. Chirng minh : AB*> = ALAH.

Bai tap 67
Cho tam gidc nhon ABC ndi tiép duong tron tim O . Duong phén giac trong ciia goc A , B cat
duong tron tam O tai D va E , goi giao diém hai duong phan gidc 1a I, duong thang DE cit CA,
CB lan lugt tai M, N .

1) Ching minh tam giac AIE va tam gidc BID la tam gidc can .

2) Chimg minh ti giac AEMI la tir gidc ndi tiép va MI// BC .
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3) Tu giac CMIN Ia hinh gi ?

Bai tap 68
Cho tam giagyc ABC cou ba gouc nhoun (AB < AC). euuung troirn utruing kénh BC cadt
AB, AC theo thiry tiu taui E var F. Bieot BF caot CE taui H var AH cadt BC taui D.
a) Chirung minh tiry giagc BEFC nooi ticop vait AH vuodng gouc vuui BC.
b) Chiryng minh AE.AB = AF.AC.
¢) Goui O latr tadm tiruimg trotm ngotai tiedp tam giayc ABC vair K latr trung tiedm cuya
OK
BC. Ténh t6 so6 BC khi tiry giawe BHOC nooi ticop.
d) Cho HF =3cm , HB =4cm , CE = 8cm vait HC > HE. Tinh HC.

Bai tap 69
Cho (O) duwong kinh AB = 2R, C la trung diém ciua OA va day MN vudng goc voi OA tai C.
Goi K 14 diém tuy y trén cung nho BM, H 1a giao diém cia AK va MM .
a) CMR: BCHK la tir gidc noi tiép.
b) Tinh AH.AK theo R.
Xéc dinh vi tri ciia diém K d& (KM+KN+KB) dat gi4 tri 16n nhat va tinh gia tri 16n nhat do

Bai tap 70

Cho hai dudng tron (O,) va (O,) cat nhau tai A va B . Mot dudng thang di qua A cit duong
tron (0,) , (0y) lan luot tai C,D , goil, Jlatrung diém cua AC va AD .

1) Ching minh tr gidc O,1JO, l1a hinh thang vudng .

2) Goi M la giao diém cia CO, va DO, . Chung minh O,,0,,M,B nam trén mot duong

tron
3) E la trung diém cua IJ duong thang CD quay quanh A . Tim tap hop diém E.
4) Xac dinh vi tri ciia diy CD d¢ day CD c6 d6 dai 16n nhat .

Bai tap 71

Cho tam giac ABC , goc B va goc C nhon . Cac dudng tron dudng kinh AB , AC cat nhau
tai D . Mot duong thang qua A cat dwdng tron dwdng kinh AB , AC lan luot tai Eva F .

1) Chimgminh B, C, D thang hang .

2) Chungminh B,C,E ,F nam trén mot duong tron .

3) Xac dinh vi tri ciia duong thang qua A dé EF c6 d6 dai [6n nhat .

Bai tap 72

Cho dudng tron tim O va cat tuyén CAB ( C & ngoai duwdng tron ) . Tir diém chinh giira
cua cung l6n AB ké duong kinh MN cat AB tail , CM cat duong tron tai E , EN cat duong thfmg
AB tai F

1) Chimg minh t giac MEFI 1a tir giac noi tiép .

2) Chimgminh géc CAE bang goc MEB .

3) Chingminh : CE.CM=CF.CI=CA.CB

Bai tap 73
Cho A ABC ¢6 3 géc nhon AC > BC ndi tiép (O) . V& céc tiép tuyén voi (O) tai A va B, cac tiép
tuyén nay cit nhau tai M . Goi H 1a hinh chiéu vuéng goc cta O trén MC. CMR

a/ MAOH la tir giac noi tiép

b/ Tia HM la phan giac cua goc AHB
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¢/ Qua C ké duong thang song song véi AB cit MA, MB lan luot tai E, F. Néi EH ciat AC
tai P, HF cat BC tai Q. Chirng minh rang QP // EF.

Bai tap 74

Cho tam gidc ABC vudng & A va mot diém D nam giita A va B . Pudng tron dudng kinh
BD cat BC tai E . Cac duong thfmg CD, AE lan luot cét duong tron tai cac diém tha hai F, G .
Chung minh :

a) Tam giac ABC ddng dang voi tam giac EBD .

b) Tir gidc ADEC va AFBC noi tiép duoc trong mot duong tron .

¢) AC song song véi FG .

d) Cac duong thang AC , DE va BF dong quy .

Bai tap 75
Cho duong tron tam O. Tir mot diém P & ngoai dwdng tron ké hai tiép tuyén phan biét PA, PC (A,
C 1a tiép diém) voi duong tron (O).
a. Chung minh PAOC la tir giac noi tiép duong tron.
b. Tia AO cat dudng tron (O) tai B; duong thang qua P song song véi AB cét BC tai D. Tt
giac AODP la hinh gi?
c. Goi I 1a giao diém cua OC va PD; J 1a giao diém cia PC va DO; K 14 trung diém ciia AD.
Chimg té rang cac diém I, J, K thang hang.

Bai tap 76
Cho tam gidc ABC noéi tiép dudng tron tam O . M 12 mot diém trén cung AC ( khong chira B ) ké
MH vuéng goc voi AC ; MK vudng goc véi BC .

1) Chirng minh tir gidc MHKC 14 tir giac ndi tiép .

2) Chirng minh AMB = HMK

3) Chirng minh A AMB ddng dang véi A HMK .

Bai tap 77
Cho nta dudng triin dudng kénh AB. K¢ tiép tuyén Bx vé&i nira duong triin. Goi C 1a diém tron
ntra duong triin sao cho cung AC bang cung CB. Tron cung CB ldy diém D khoc C va B. Coc tia
AC, AD cat Bx lan luot tai E va F.

a, Ching minh AABE vuung con

b, Chung minh A ABF ~ A BDF

¢, Chimg minh tir gioc CEFD noi tiép

d, Chung minh AC.AE = AD.AF

Bai tap 78
Cho tir gidc ABCD c6 hai dinh B va C ¢ trén nua duong tron duong kinh AD, tam O. Hai duong

chéo AC va BD cat nhau tai E. Goi H 14 hinh chiéu vuéng géc cua E xubng AD va I 1a trung
diém cua DE. Chirng minh rang:

a) Cac tu giac ABEH, DCEH ndi tiép duoc;
b) E la tdm duodng tron noi ticp tam giac BCH;
¢) Nam diém B, C, I, O, H nam trén mot duong tron

Bai tap 79
T gidc ABCD ndi tiép dudng tron dudng kinh AD . Hai dudng chéo AC , BD cit nhau tai E .
Hinh chiéu vudng géc ciia E trén AD 14 F . Duong thang CF cét dudng tron tai diém thir hai 14 M .
Giao diém cta BD va CF 1a N. Chimng minh :
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a) CEFD la tir giac noi tiép .
b) Tia FA la tia phan giac cua goc BFM .
c) BE.DN=EN.BD

Bai tap 80
Cho tam giac can ABC (AB = AC; /B >45°), mot dudng tron (O) tiép xtc voi AB va AC lan luot
tai B va C. Trén cung nho BC liy mot diém M (M khéng tring véi B va C) r0i ha cac dudng
vudng goc MI, MH, MK xudng céc canh tuong ung BC, CA, AB.

a. Chi ra cach dyng duong tron (O).

b. Ching minh tir giac BIMK noi tiép.

c. Goi P 1a giao diém ctua MB va IK; Q l1a giao diém cia MC va IH. Chimg minh PQ L MI .

Bai tap 81
Cho AABC c6 ba géc nhon ndi tiép trong duong tron tam O, ban kinh R. Ha cac duong cao
AD, BE cua tam giac. Céc tia AD, BE lan lugt cat (O) tai cac di€m thu hai 1la M, N. Ching
minh rang:

1. Bdn diém A,E.D,B nam trén mot duong tron. Tim tam I ciia duong tron do.

2. MN// DE

3. Cho (O) va day AB cb dinh, diém C di chuyén trén cung 16n AB. Ching minh rang d6 dai
béan kinh duong tron ngoai tiép ACDE khéng ddi.

Bai tap 82
Cho diém A & ngoai duong tron tam O . K¢ hai tiép tuyén AB , AC v&i duong tron (B, C 1a
tiép diém ) . M 1a diém bat ky trén cung nhé BC (M #B; M= C). Goi D, E, F tuong ung la
hinh chiéu vudng géc ciia M trén cac duong thang AB , AC , BC ; H 1a giao diém cia MB va DF ;
K la giao diém ciia MC va EF .
1) Chung minh :
a) MECF la tir gidc ndi tiép .
b) MF vuoéng géc voi HK .
2) Tim vi tri ciia M trén cung nho BC dé tich MD . ME 16n nhit .

Bai tap 83
Cho AABC vuung cdn tai A. AD 1a trung tuyén thudc canh BC. Liy M bét k& thuéc doan AD (M
khung tryng A, D). Goi I, K lan luot 12 honh chiéu vuyng guc cua M tron AB, AC. H 1a honh
chiéu vuung gic cua I tron doan DK

a/Twr gioc AIMK 1a honh g&?

b/ A, I, M, H, K thuéc mdt duong trin. Tédm tdm duong trin du.

¢/ B, M, H thang hang,

Bai tap 84

Cho tam gidc ABC (c6 ba géc nhon). Hai duong cao AD va BF gép nhau tai H
a/ Chung minh ti gidc DHFC néi tiép duoc duong tron. Xac dinh tim cia duong tron ngoai
tip tir giac
b/ Goi CK 1a duong cao con lai cia tam giac ABC; KD cat duong tron ngoai tiép tir giac
DHCF tai E. Ching minh rang g6cEFH = goc KBH
¢/ Gia sit CH = AB. Tinh s} do cua goc ACB

Bai tap 85
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Cho tir gidc ABCD (AB // CD) ndi tiép trong duwong tron (O). Tiép tuyén tai A va tiép tuyén tai D
cua duong tron (O) cit nhau tai E. Goi I 1a giao diém ciia AC va BD. Chirng minh:

a. LCAB = %ZAOD.

b. Twr gisc AEDO ndi tiép.

c. E1// AB.

Bai tap 86
Cho duong triin t5m O dudng kénh AC. Tron AC lay diém B , v& dudng trin tdm O’ duong

kénh BC. Goi M la trung diém cia AB. Tir M ké duodng thang vuung gic voi AB cat duong triin
tdm O tai D va E. N6i DC cét duong triin tdm O’ tai I. Chirng minh:

a/ AD // BL.

b/BE // AD; 1, B, E thfmg hang.

¢/ MD = ML

d/ DM? = AM.MC.

e/ Tt gioc DMBI noi tiép.

Bai tap 87
Cho tam gidc ABC vudng tai A. Trén AC lay mét diém D, dung CE vudng goc voi BD.
a. Chung minh tt giac ABCE noi tiép duong tron.
b. Ching minh AD.CD = ED.BD.
c. Tir D ké DK vudng géc v6i BC. Ching minh rang AB, DK, EC dong quy tai mot diém
va /DKE = /ABE .

Bai tap 88
T mot diém A ¢ ngoai dudng tron(0), ta ké cac tiép tuyén AB, AC téi duong tron (O) (B, C la
cac tiép diém). M 1a mot diém trén cung nho BC, (M #B;M #C). Tu M ha cac duong vudng goc
MI, MH, MK tuong tng xuéng BC, AC, AB. Goi P la giao cua MB va IK; Q 1a giao cia MC va
IH.

a. Chung minh céc tir gidc BIMK, CIMH n61 tiép dugc duong tron.

b. Chirng minh rang tia d6i cua tia MI 1a phan gidc cua goc KMH.

¢. Chirtng minh PQ // BC
Bai tap 89
Cho duodng tron tam O, ban kinh R va hai duong kinh vuéng géc AB va CD. Trén AO lay diém E
ma OF = %AO, CE ct (0) & M.

a. Tinh CE theo R.

b. Chitng minh tir gidc MEOD ndi tiép duoc. Xac dinh tdm va ban kinh dudng tron ngoai
tiép tir gidc.

c. Chirng minh hai tam giac CEO va CDM dbdng dang. Tinh d6 dai dudong cao MH cia tam
giac CDM.

Bai tap 90
Cho hai duong tron (Oy) va (O,) cit nhau tai A va B, tiép tuyén chung voi hai duong tron (O;) va
(02) vé phia nira mat phang bo 0,0, chira diém B, c6 tiép diém tht ty 14 E va F. Qua A ké cat
tuyen song song voi EF cat duong tron (O,), (O,) thir ty tai C, D. Puong thang CE va duong thang
DF cit nhau tai L.

a. Chung minh IA vuéng géc voi CD.

b. Chung minh tir gidc IEBF la tir gidc ndi tiép.
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c. Ching minh duong thang AB di qua trung diém ciia EF
Bai tap 91
Cho dudng triin t5m O va cot tuyén CAB (C & ngoai dudng triin). Tir diém chénh giita cia cung
16n AB ké duong kénh MN cat AB tai I, CM cit duong triin tai E, EN cat duong thfmg AB tai F.
1) Chimg minh t gidc MEFI 1 tir gioc noi tiép.
2) Chimgminh gic CAE bang giic MEB.
3) Chung minh: CE.CM = CF.CI = CA.CB

Bai tap 92
Cho tam gidc ABC vudng & A va c6 AB > AC, duong cao AH. Trén nira mat phang bd BC chira
diém A, v& nira duong tron duong kinh BH cat AB tai E, v& nira dwdng tron duong kinh HC cat
ACtai F.

a. Chimg minh ti gidc AEHF 1a hinh chir nhat.

b. Ching minh AE.AB = AF.AC

¢. Chung minh BEFC 1a tir gidc ni tiép.

Bai tap 93
Cho duong tron (O) duong kinh BC. Piém A thudc doan OB (A khéng tring véi O va B), vé
duong tron (O') dudng kinh AC. Puong tron di qua trung diém M cua doan thang AB va vudng
gdc voi AB cat dudng tron (O) tai D va E. Goi F 1a giao diém thi hai ciia CD véi duong tron (O'),
K 1a giao diém thir hai cua CE véi dudng tron (O'"). Chirng minh:

a. Tt giac ADBE Ia hinh thoi.

b. AF // BD.

c. Ba diém E, A, F thang hang,

d. Bén diém M, F, C va E cung thuéc mot duong tron.

¢. Ba duong thang CM, DK, EF dong quy

Bai tap 94
Cho hai duong tron (O) va (O') cit nhau tai A va B. Duong tiép tuyén vé6i (O') v& tir A cit (O) tai
diém M; duong tiép tuyén véi (O) v& tir A cat (O') tai N. Duong tron tdm I ngoai tiép tam gidc
MAN ciét AB kéo dai tai P.

a. Ching minh rang t giac OAO'I 14 hinh binh hanh.

b. Chirng minh rfmg bdn diém O, B, I, O' nam trén mot duong tron.

c. Chting minh rang: BP = BA.

Bai tap 95
Tur diém P nam ngoai duong tron (O), ké hai tiép tuyén PM va PN véi duong tron (O) (M, N la
tiép diém). Puong thang di qua diém P cat duong tron (O) tai hai diém E va F. Duong thang qua O
song song véi PM cét PN tai Q. Goi H 14 trung diém cua doan EF. Chimg minh rang:

a. T giac PMON ndi tiép duong tron.

b. Cac diém P, N, O, H cung nam trén mot duong tron.

c. Tam gidc PQO can.

d. PM? = PE.PF.

€. LPHM = ZPHN .
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