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TÀI LIỆU DÀNH CHO ĐỐI TƯỢNG HỌC SINH KHÁ MỨC 7-8 ĐIỂM 

Dạng 1. Tích phân cơ bản có điều kiện 

1.Định nghĩa: Cho hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) liên tục trên 𝐾; 𝑎, 𝑏 là hai phần tử bất kì thuộc 𝐾, 𝐹(𝑥) là 

một nguyên hàm của 𝑓(𝑥) trên 𝐾. Hiệu số 𝐹(𝑏) − 𝐹(𝑎) gọi là tích phân của của 𝑓(𝑥) từ a đến b 

và được kí hiệu: ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎
= 𝐹(𝑥)| 𝑎

𝑏 = 𝐹(𝑏) − 𝐹(𝑎). 

2. Các tính chất của tích phân: 

+ ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑎

𝑎
= 0 

+ ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑎

𝑏
= −∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝑏

𝑎
 

+ ∫ 𝑘. 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎
= 𝑘. ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝑏

𝑎
 

+ ∫ [𝑓(𝑥) ± 𝑔(𝑥)]𝑑𝑥
𝑏

𝑎
= ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 ± ∫ 𝑔(𝑥)𝑑𝑥

𝑏

𝑎

𝑏

𝑎
 

+ ∫ 𝑓(𝑥)
𝑏

𝑎
𝑑𝑥 = ∫ 𝑓(𝑥)

𝑐

𝑎
𝑑𝑥 + ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝑏

𝑐
 

+ Nếu 𝑓(𝑥) ≥ 𝑔(𝑥) ∀𝑥 ∈ [𝑎; 𝑏] thì ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎
≥ ∫ 𝑔(𝑥)𝑑𝑥

𝑏

𝑎
. 

 Bảng nguyên hàm của một số hàm thường gặp  

∫𝑥𝛼 . 𝑑𝑥 =
𝑥𝛼+1

𝛼 + 1
+ 𝐶 ∫(𝑎𝑥 + 𝑏)𝛼𝑑𝑥 =

1

𝑎
.
(𝑎𝑥 + 𝑏)𝛼+1

𝛼 + 1
+ 𝐶 

∫
1

𝑥
𝑑𝑥 = 𝑙𝑛|𝑥| + 𝐶 ∫

1

𝑎𝑥+𝑏
𝑑𝑥 =

1

𝑎
. 𝑙𝑛|𝑎𝑥 + 𝑏| + 𝐶  

∫
1

𝑥2
𝑑𝑥 = −

1

𝑥
+ 𝐶 

∫
1

(𝑎𝑥+𝑏)2
𝑑𝑥 = −

1

𝑎
.
1

𝑎𝑥+𝑏
+ 𝐶  

∫𝑠𝑖𝑛 𝑥 . 𝑑𝑥 = −𝑐𝑜𝑠 𝑥 + 𝐶 ∫𝑠𝑖𝑛(𝑎𝑥 + 𝑏) . 𝑑𝑥 = −
1

𝑎
. 𝑐𝑜𝑠(𝑎𝑥 + 𝑏) + 𝐶 

∫cos 𝑥 . 𝑑𝑥 = 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝐶 ∫cos(𝑎𝑥 + 𝑏) . 𝑑𝑥 =
1

𝑎
. sin(𝑎𝑥 + 𝑏) + 𝐶 

∫
1

𝑠𝑖𝑛2 𝑥
. 𝑑𝑥 = − 𝑐𝑜𝑡 𝑥 + 𝐶 ∫

1

𝑠𝑖𝑛2(𝑎𝑥 + 𝑏)
. 𝑑𝑥 = −

1

𝑎
. 𝑐𝑜𝑡(𝑎𝑥 + 𝑏) + 𝐶 

∫
1

𝑐𝑜𝑠2 𝑥
. 𝑑𝑥 = 𝑡𝑎𝑛 𝑥 + 𝐶 ∫

1

𝑐𝑜𝑠2(𝑎𝑥+𝑏)
. 𝑑𝑥 =

1

𝑎
. 𝑡𝑎𝑛(𝑎𝑥 + 𝑏) + 𝐶  

∫𝑒𝑥 . 𝑑𝑥 = 𝑒𝑥 + 𝐶 ∫ 𝑒𝑎𝑥+𝑏 . 𝑑𝑥 =
1

𝑎
. 𝑒𝑎𝑥+𝑏 + 𝐶  

∫𝑎𝑥 . 𝑑𝑥 =
𝑎𝑥

𝑙𝑛 𝑎
+ 𝐶 ∫

𝑑𝑥

𝑥2−𝑎2
=

1

2𝑎
𝑙𝑛 |

𝑥−𝑎

𝑥+𝑎
| + 𝐶  

  Nhận xét. Khi thay 𝑥 bằng (𝑎𝑥 + 𝑏) thì lấy nguyên hàm nhân kết quả thêm 
1

𝑎
. 

Câu 1. Cho 𝐹(𝑥) là một nguyên hàm của 𝑓(𝑥) =
2

𝑥+2
. Biết 𝐹(−1) = 0. Tính 𝐹(2) kết quả là. 

A. 𝑙𝑛 8 + 1. B. 4 𝑙𝑛 2 + 1. C. 2 𝑙𝑛 3 + 2. D. 2 𝑙𝑛 4. 

Câu 2. Cho hàm số 𝑓(𝑥). Biết 𝑓(0) = 4 và 𝑓′(𝑥) = 2 𝑠𝑖𝑛2 𝑥 + 1, ∀𝑥 ∈ ℝ, khi đó ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝜋

4
0

 bằng 

A. 
𝜋2+16𝜋−4

16
. B. 

𝜋2−4

16
. C. 

𝜋2+15𝜋

16
. D. 

𝜋2+16𝜋−16

16
. 

Câu 3.  Cho hàm số 𝑓(𝑥). Biết 𝑓(0) = 4 và 𝑓′(𝑥) = 2 𝑠𝑖𝑛2 𝑥 + 3, ∀𝑥 ∈ 𝑅, khi đó ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝜋

4
0  bằng 

A. 
𝜋2−2

8
. B. 

𝜋2+8𝜋−8

8
. C. 

𝜋2+8𝜋−2

8
. D. 

3𝜋2+2𝜋−3

8
. 

Câu 4. Cho hàm số 𝑓(𝑥).Biết 𝑓(0) = 4 và 𝑓′(𝑥) = 2 𝑐𝑜𝑠2 𝑥 + 3, ∀𝑥 ∈ ℝ, khi đó ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝜋

4
0

 bằng? 

A. 
𝜋2+8𝜋+8

8
. B. 

𝜋2+8𝜋+2

8
. C. 

𝜋2+6𝜋+8

8
. D. 

𝜋2+2

8
. 
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Câu 5. Biết rằng hàm số 𝑓(𝑥) = 𝑚𝑥 + 𝑛 thỏa mãn ∫ 𝑓(𝑥)
1

0
𝑑𝑥 = 3, ∫ 𝑓(𝑥)

2

0
𝑑𝑥 = 8. Khẳng định nào 

dưới đây là đúng? 

A. 𝑚+ 𝑛 = 4. B. 𝑚 + 𝑛 = −4. C. 𝑚 + 𝑛 = 2. D. 𝑚 + 𝑛 = −2. 

Câu 6. Biết rằng hàm số 𝑓(𝑥) = 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 thỏa mãn ∫ 𝑓(𝑥)
1

0
𝑑𝑥 = −

7

2
, ∫ 𝑓(𝑥)
2

0
𝑑𝑥 = −2 và 

A. −
3

4
. B. −

4

3
. C. 

4

3
. D. 

3

4
. 

Câu 7.  Có hai giá trị của số thực 𝑎 là 𝑎1, 𝑎2 (0 < 𝑎1 < 𝑎2) thỏa mãn ∫ (2𝑥 − 3)𝑑𝑥
𝑎

1
= 0. Hãy tính 𝑇 =

3𝑎1 + 3𝑎2 + 𝑙𝑜𝑔2 (
𝑎2

𝑎1
). 

A. 𝑻 = 𝟐𝟔. B. 𝑻 = 𝟏𝟐. C. 𝑇 = 13. D. 𝑇 = 28. 

Câu 8. Cho ∫ (3𝑥2 − 2𝑥 + 1)𝑑𝑥
𝑚

0
= 6. Giá trị của tham số 𝑚 thuộc khoảng nào sau đây? 

A. (−1; 2). B. (−∞; 0). C. (0; 4). D. (−3; 1). 

Câu 9.  Cho 𝐼 = ∫ (4𝑥 − 2𝑚2)𝑑𝑥
1

0
. Có bao nhiêu giá trị nguyên của 𝑚để 𝐼 + 6 > 0? 

A. 1. B. 5. C. 2. D. 3. 

Câu 10. Có bao nhiêu giá trị nguyên dương của 𝑎 để ∫ (2𝑥 − 3)𝑑𝑥 ≤ 4
𝑎

0
? 

A. 5. B. 6. C. 4. D. 𝟑. 

Câu 11. Có bao nhiêu số thực 𝑏 thuộc khoảng (𝜋; 3𝜋) sao cho ∫ 4 𝑐𝑜𝑠 2 𝑥𝑑𝑥 = 1
𝑏

𝜋
? 

A. 8. B. 2. C. 4. D. 6. 

Câu 12. Cho hàm số 𝑓(𝑥) xác định trên ℝ\{−2; 2} thỏa mãn 𝑓′(𝑥) =
4

𝑥2−4
, 𝑓(−3) + 𝑓(3) = 𝑓(−1) +

𝑓(1) = 2. Giá trị biểu thức 𝑓(−4) + 𝑓(0) + 𝑓(4) bằng 

A. 4. B. 1. C. 2. D. 3. 

Câu 13. Biết ∫ √
1

4𝑥
+
√𝑥+𝑒𝑥

√𝑥𝑒2𝑥
𝑑𝑥

4

1
= 𝑎 + 𝑒𝑏 − 𝑒𝑐 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số nguyên. Tính 𝑇 = 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 

A. 𝑇 = −3. B. 𝑇 = 3. C. 𝑇 = −4. D. 𝑇 = −5. 

Câu 14. Cho hàm số 𝑓(𝑥) xác định trên ℝ\{0} thỏa mãn 𝑓′(𝑥) =
𝑥+1

𝑥2
, 𝑓(−2) =

3

2
 và 𝑓(2) = 2 𝑙𝑛 2 −

3

2
. 

Giá trị của biểu thức 𝑓(−1) + 𝑓(4) bằng 

A. 
𝟔 𝒍𝒏𝟐−𝟑

𝟒
. B. 

𝟔 𝒍𝒏𝟐+𝟑

𝟒
. C. 

𝟖 𝒍𝒏𝟐+𝟑

𝟒
. D. 

𝟖 𝒍𝒏𝟐−𝟑

𝟒
. 

Câu 15.  Cho hàm số 𝑓(𝑥) có 𝑓(0) = 4 và𝑓′(𝑥) = 2 𝑐𝑜𝑠2 𝑥 + 1, ∀𝑥 ∈ ℝ Khi đó ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝜋

4
0

 bằng. 

A. 
𝜋2+16𝜋+16

16
. B. 

𝜋2+4

16
. C. 

𝜋2+14𝜋

16
. D. 

𝜋2+16𝜋+4

16
. 

Câu 16. Cho hàm số 𝑓(𝑥) có 𝑓(0) = 0 và 𝑓′(𝑥) = 𝑠𝑖𝑛4 𝑥 , ∀𝑥 ∈ ℝ. Tích phân ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝜋

2
0

 bằng 

A. 
𝜋2−6

18
. B. 

𝜋2−3

32
. C. 

3𝜋2−16

64
. D. 

3𝜋2−6

112
. 

Dạng 2. Tích phân hàm số hữu tỷ 

Tính 𝐼 = ∫
𝑃(𝑥)

𝑄(𝑥)
𝑑𝑥

𝑏

𝑎
? với 𝑃(𝑥) và 𝑄(𝑥) là các đa thức không chứa căn. 

 Nếu bậc của tử 𝑃(𝑥) ≥ bậc mẫu ( )Q x
 𝑃𝑃 
→     chia đa thức. 

 Nếu bậc của tử 𝑃(𝑥) < bậc mẫu 𝑄(𝑥) mà mẫu số phân tích được thành tích số 
 𝑃𝑃 
→     đồng nhất 

thức để đưa thành tổng của các phân số. 

Một số trường hợp đồng nhất thức thường gặp: 
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+ 
1

(𝑎𝑥+𝑚)(𝑏𝑥+𝑛)
=

1

𝑎𝑛−𝑏𝑚
(

𝑎

𝑎𝑥+𝑚
−

𝑏

𝑏𝑥+𝑛
) (1) 

+ 
𝑚𝑥+𝑛

(𝑥−𝑎)(𝑥−𝑏)
=

𝐴

𝑥−𝑎
+

𝐵

𝑥−𝑏
=
(𝐴+𝐵)𝑥−(𝐴𝑏+𝐵𝑎)

(𝑥−𝑎)(𝑥−𝑏)
⇒ {
𝐴 + 𝐵 = 𝑚
𝐴𝑏 + 𝐵𝑎 = −𝑛

. 

+ 
1

(𝑥−𝑚)(𝑎𝑥2+𝑏𝑥+𝑐)
=

𝐴

𝑥−𝑚
+

𝐵𝑥+𝐶

(𝑎𝑥2+𝑏𝑥+𝑐)
 với 𝛥 = 𝑏2 − 4𝑎𝑐 < 0. 

+ 
1

(𝑥−𝑎)2(𝑥−𝑏)2
=

𝐴

𝑥−𝑎
+

𝐵

(𝑥−𝑎)2
+

𝐶

𝑥−𝑏
+

𝐷

(𝑥−𝑏)2
. 

 Nếu bậc tử 𝑃(𝑥) < bậc mẫu 𝑄(𝑥) mà mẫu không phân tích được thành tích số, ta xét một số 

trường hợp thường gặp sau: 

+ 𝐼1 = ∫
𝑑𝑥

(𝑥2+𝑎2)𝑛
 , (𝑛 ∈ 𝑁 ∗)

 𝑃𝑃 
→    𝑥 = 𝑎. 𝑡𝑎𝑛 𝑡. 

+ 𝐼2 = ∫
𝑑𝑥

𝑎𝑥2+𝑏𝑥+𝑐
, (𝛥 < 0) = ∫

𝑑𝑥

𝑎[(𝑥+
𝑏

2𝑎
)
2
+(−

𝛥

4𝑎
)]

. Ta sẽ đặt 
  
→  𝑥 +

𝑏

2𝑎
= √−

𝛥

4𝑎
𝑡𝑎𝑛 𝑡. 

+ 𝐼3 = ∫
𝑝𝑥+𝑞

𝑎𝑥2+𝑏𝑥+𝑐
. 𝑑𝑥 với 𝛥 = 𝑏2 − 4𝑎𝑐 < 0. Ta sẽ phân tích: 

𝐼3 =
𝑝

2𝑎
∫
(2𝑎𝑥+𝑏)𝑑𝑥

𝑎𝑥2+𝑏𝑥+𝑐⏟      
𝐴

+ (𝑞 −
𝑏.𝑝

2𝑎
) . ∫

𝑑𝑥

𝑎𝑥2+𝑏𝑥+𝑐⏟      
𝐼2

 và giải A bằng cách đặt 𝑡 = mẫu số. 

Câu 1. Biết ∫
𝑑𝑥

(𝑥+1)(2𝑥+1)
= 𝑎 𝑙𝑛 2 + 𝑏 𝑙𝑛 3 + 𝑐 𝑙𝑛 5

2

1
. Khi đó giá trị 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 bằng 

A. −3. B. 2. C. 1. D. 0. 

Câu 2. Biết ( )
0 2

1

3 5 1 2
ln , ,

2 3

x x
I dx a b a b

x
−

+ −
= = + 

− . Khi đó giá trị của 4a b+ bằng 

A. 𝟓𝟎 B. 𝟔𝟎 C. 𝟓𝟗 D. 𝟒𝟎 

Câu 3. Biết ∫
𝑥2−2

𝑥+1

1

0
𝑑𝑥 =

−1

𝑚
+ 𝑛 𝑙𝑛 2, với 𝑚, 𝑛 là các số nguyên. Tính 𝑚 + 𝑛. 

A. 𝑆 = 1. B. 𝑆 = 4. C. 𝑆 = −5. D. 𝑆 = −1. 

Câu 4.  Tích phân 𝐼 = ∫
(𝑥−1)2

𝑥2+1
𝑑𝑥

1

0
= 𝑎 − 𝑙𝑛 𝑏 trong đó 𝑎, 𝑏 là các số nguyên. Tính giá trị của biểu thức 

𝑎 + 𝑏. 

A. 1. B. 0. C. −1. D. 3. 

Câu 5. Biết ∫
𝑥2+𝑥+1

𝑥+1
𝑑𝑥 = 𝑎 + 𝑙𝑛

𝑏

2

5

3
 với 𝑎, 𝑏 là các số nguyên. Tính 𝑆 = 𝑎 − 2𝑏. 

A. 𝑺 = 𝟐. B. 𝑺 = −𝟐. C. 𝑺 = 𝟓. D. 𝑺 = 𝟏𝟎. 

Câu 6. Cho ∫ (𝑥2 +
𝑥

𝑥+1
)

2

1
𝑑𝑥 =

10

𝑏
+ 𝑙𝑛

𝑎

𝑏
 với 𝑎, 𝑏 ∈ ℚ. Tính 𝑃 = 𝑎 + 𝑏? 

A. 𝑃 = 1. B. 𝑃 = 5. C. 𝑃 = 7. D. 𝑃 = 2. 

Câu 7. Cho ∫
𝑥+3

𝑥2+3𝑥+2
𝑑𝑥

3

1
= 𝑎 𝑙𝑛 2 + 𝑏 𝑙𝑛 3 + 𝑐 𝑙𝑛 5, với a, b, c là các số nguyên. Giá trị của 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 

bằng 

A. 𝟎. B. 𝟐. C. 𝟑. D. 𝟏. 

Câu 8. Cho ∫
5𝑥−8

𝑥2−3𝑥+2
𝑑𝑥

4

3
= 𝑎 𝑙𝑛 3 + 𝑏 𝑙𝑛 2 + 𝑐 𝑙𝑛 5, với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số hữu tỉ. Giá trị của 2𝑎−3𝑏+𝑐 bằng 

A. 𝟏𝟐 B. 𝟔 C. 𝟏 D. 𝟔𝟒 

Câu 9. Biết ∫
𝑥2+𝑥+1

𝑥+1
𝑑𝑥 = 𝑎 + 𝑙𝑛

𝑏

2

5

3
 với 𝑎, 𝑏 là các số nguyên. Tính 𝑆 = 𝑎 − 2𝑏. 

A. 𝑺 = 𝟐. B. 𝑺 = −𝟐. C. 𝑺 = 𝟓. D. 𝑺 = 𝟏𝟎. 

Câu 10. Biết rằng ∫
1

𝑥2+𝑥+1
𝑑

1

0
𝑥 =

𝜋√𝑎

𝑏
 (𝑎, 𝑏 ∈ ℤ, 𝑎 < 10). Khi đó 𝑎 + 𝑏có giá trị bằng 

A. 14. B. 15. C. 13. D. 12. 
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Câu 11. Biết ∫
𝑥2+5𝑥+2

𝑥2+4𝑥+3
𝑑𝑥

2

0
= 𝑎 + 𝑏 𝑙𝑛 3 + 𝑐 𝑙𝑛 5, (𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ ℚ). Giá trị của 𝑎𝑏𝑐 bằng 

A. −𝟖. B. −𝟏𝟎. C. −𝟏𝟐. D. 𝟏𝟔. 

Câu 12. Giả sử rằng ∫
3𝑥2+5𝑥−1

𝑥−2
𝑑𝑥

0

−1
= 𝑎 𝑙𝑛

2

3
+ 𝑏. Khi đó, giá trị của 𝑎 + 2𝑏 là 

A. 30. B. 60. C. 50. D. 40. 

Câu 13. Biết ∫
𝑥3+𝑥2+7𝑥+3

𝑥2−𝑥+3
𝑑𝑥

4

1
=
𝑎

𝑏
+ 𝑐 𝑙𝑛 5 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số nguyên dương và 

𝑎

𝑏
 là phân số tối giản. 

Tính 𝑃 = 𝑎 − 𝑏2 − 𝑐3. 

A. −5. B. −4. C. 5. D. 0. 

Câu 14. Cho ∫
4𝑥2+15𝑥+11

2𝑥2+5𝑥+2
𝑑𝑥

1

0
= 𝑎 + 𝑏 𝑙𝑛 2 + 𝑐 𝑙𝑛 3 với a , b , c  là các số hữu tỷ. Biểu thức 𝑇 = 𝑎. 𝑐 − 𝑏 

bằng 

A. 𝟒. B. 𝟔. C. 
−1

2
. D. 

1

2
. 

Câu 15. Biết ∫
𝑥2−2

𝑥+1

1

0
𝑑𝑥 =

−1

𝑚
+ 𝑛 𝑙𝑛 2, với m , n  là các số nguyên. Tính S m n= + . 

A. 𝑺 = −𝟏. B. 𝑺 = −𝟓. C. 𝑆 = 1. D. 𝑆 = 4. 

Câu 16. Cho ∫
1

𝑥2+3𝑥+2
𝑑𝑥

1

0
= 𝑎 𝑙𝑛 2 + 𝑏 𝑙𝑛 3, với 𝑎, 𝑏 là các số hữu tỷ. Khi đó 𝑎 + 𝑏 bằng 

A. 0. B. 2. C. 1. D. −1. 

Câu 17. Cho ∫
2𝑥2+3𝑥

𝑥2+3𝑥+2

1

0
𝑑𝑥 = 𝑎 + 𝑏 𝑙𝑛 2 + 𝑐 𝑙𝑛 3 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số nguyên. Tổng 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 bằng 

A. 𝟑. B. 𝟐. C. 1. D. −1. 

Câu 18. Cho biết ∫
𝑥−1

𝑥2+4𝑥+3

2

0
𝑑𝑥 = 𝑎 𝑙𝑛 5 + 𝑏 𝑙𝑛 3, với 𝑎, 𝑏 ∈ ℚ. Tính 𝑇 = 𝑎2 + 𝑏2 bằng 

A. 13. B. 10. C. 25. D. 5. 

Câu 19. Biết ∫
𝑥2+5𝑥+2

𝑥2+4𝑥+3

2

0
𝑑𝑥 = 𝑎 + 𝑏ln3 + 𝑐ln5, (𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ ℚ). Giá trị của 𝑎𝑏𝑐 bằng 

A. −𝟖. B. −𝟏𝟎. C. −12. D. 16. 

Câu 20. Biết ∫
𝑥3+𝑥2+7𝑥+3

𝑥2−𝑥+3

4

1
𝑑𝑥 =

𝑎

𝑏
+ 𝑐 𝑙𝑛 5 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số nguyên dương và 

𝑎

𝑏
 
là phân số tối giản. 

Tính giá trị của 𝑃 = 𝑎 − 𝑏2 − 𝑐3. 

A. −5. B. −3. C. 6. D. −4. 

Câu 21. Cho ∫
𝑑𝑥

(𝑥+1)(𝑥+2)

3

2
= 𝑎 𝑙𝑛 2 + 𝑏 𝑙𝑛 3 + 𝑐 𝑙𝑛 5 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số hữu tỉ. Giá trị của 𝑎 + 𝑏2 − 𝑐3 

bằng 

A. 3. B. 6. C. 5. D. 4. 

Câu 22. Cho ∫
2𝑥+3

𝑥2+3𝑥
𝑑𝑥

4

3
= 𝑎 𝑙𝑛 2 + 𝑏 𝑙𝑛 3 + 𝑐 𝑙𝑛 7 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ ℤ. Giá trị của 2𝑎 + 3𝑏 + 7𝑐 bằng 

A. −9. B. 6. C. 15. D. 𝟑. 

Câu 23. Cho ∫
𝑥

(𝑥+1)2
𝑑𝑥 = 𝑎 + 𝑏. 𝑙𝑛 2 + 𝑐. 𝑙𝑛 3

2

1
, với 𝑎, 𝑏, 𝑐là các số hữu tỷ. Giá trị 6𝑎 + 𝑏 + 𝑐 bằng: 

A. −2. B. 1. C. 2. D. −1. 

Câu 24. Biết ∫
5𝑥+12

𝑥2+5𝑥+6

3

2
𝑑𝑥 = 𝑎 𝑙𝑛 2 + 𝑏 𝑙𝑛 5 + 𝑐 𝑙𝑛 6. Tính 𝑆 = 3𝑎 + 2𝑏 + 𝑐. 

A. −𝟏𝟏. B. −𝟏𝟒. C. −𝟐. D. 𝟑. 

Dạng 3. Tích phân đổi biến 

 Tích phân đổi biến: ∫ [𝑓(𝑥)]. 𝑢′(𝑥). 𝑑𝑥
𝑏

𝑎
= 𝐹[𝑢(𝑥)] |

𝑏
𝑎
= 𝐹[𝑢(𝑏)] − 𝐹[𝑢(𝑎)] . 

 

Có sẵn       Tách từ hàm       Nhân 

thêm 
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Các bước tính tích phân đổi biến số 

 Bước 1. Biến đổi để chọn phép đặt 𝑡 = 𝑢(𝑥) ⇒ 𝑑𝑡 = 𝑢′(𝑥). 𝑑𝑥 (quan trọng) 

 Bước 2. Đổi cận: {
𝑥 = 𝑏
𝑥 = 𝑎

⇒ {
𝑡 = 𝑢(𝑏)

𝑡 = 𝑢(𝑎)
 (nhớ: đổi biến phải đổi cận) 

 Bước 3. Đưa về dạng 𝐼 = ∫ 𝑓(𝑡). 𝑑𝑡
𝑢(𝑏)

𝑢(𝑎)
 đơn giản hơn và dễ tính toán. 

Một số phương pháp đổi biến số thường gặp 

Đổi biến dạng 1. 𝐼 = ∫
𝑓(𝑥)

𝑔(𝑥)
. 𝑑𝑥

𝑏

𝑎
= ∫ ℎ(𝑥). 𝑑𝑥

𝑏

𝑎⏟      
𝐼1

+ ∫ 𝑓(𝑔(𝑥)).
𝑔′(𝑥)

𝑔(𝑥)
. 𝑑𝑥

𝑏

𝑎⏟            
𝐼2

 với 

Đổi biến dạng 2. 

Nghĩa là nếu gặp tích phân chứa căn thức thì có khoảng 80% sẽ đặt 𝑡 = căn trừ một số trường 

hợp ngoại lệ sau: 

1/ ( )2 2

1 .        .I f a x x dx= −
  
→   đặt 𝑥 = 𝑎. 𝑠𝑖𝑛 𝑡 hoặc 𝑥 = 𝑎. 𝑐𝑜𝑠 𝑡. 

(xuất phát từ công thức 𝑠𝑖𝑛2 𝑥 + 𝑐𝑜𝑠2 𝑥 = 1 ⇒ [𝑐𝑜𝑠
2 𝑥 = 1 − 𝑠𝑖𝑛2 𝑥

𝑠𝑖𝑛2 𝑥 = 1 − 𝑐𝑜𝑠2 𝑥
) 

2/ ( )2 2

2 .       .I f x a x dx= +
  
→   đặt 𝑥 = 𝑎. 𝑡𝑎𝑛 𝑡 hoặc 𝑥 = 𝑎. 𝑐𝑜𝑡 𝑡. 

(mấu chốt xuất phát từ công thức 𝑡𝑎𝑛2 𝑥 + 1 =
1

𝑐𝑜𝑠2 𝑥
) 

3/ ( )2 2

3 .        .I f x a x dx= −
  
→   đặt 𝑥 =

𝑎

𝑠𝑖𝑛 𝑡
 hoặc 𝑥 =

𝑎

𝑐𝑜𝑠 𝑡
. 

4/ 4

a x
I f dx

a x

 
=   

 


  
→   đặt 𝑥 = 𝑎. 𝑐𝑜𝑠 2 𝑡. 

5/ 
( )

5
nn n

dx
I

a bx a bx
=

+ +


  
→   đặt 𝑥 =

1

𝑡
. 

6/ 1

6 ,......, .kss
I R ax b ax b dx = + +

 
  
→   đặt 𝑡𝑛 = 𝑎𝑥 + 𝑏. 

(trong đó n là bội số chung nhỏ nhất của {𝑠1; 𝑠2; . . . ; 𝑠𝑘}) 

7/ 
( )( )

7

dx
I

ax b cx d
=

+ +


  
→   đặt 𝑡 = √𝑎𝑥 + 𝑏 + √𝑐𝑥 + 𝑑. 

Đổi biến dạng 3. ∫ 𝑓(𝑙𝑛 𝑥).
1

𝑥
. 𝑑𝑥

  
→  𝑡 = 𝑙𝑛 𝑥 ⇒ 𝑑𝑡 =

1

𝑥
. 𝑑𝑥  

Đổi biến dạng 4. ∫𝑓(𝑠𝑖𝑛 𝑥). 𝑐𝑜𝑠 𝑥 . 𝑑𝑥
  
→   𝑡 = 𝑠𝑖𝑛 𝑥 ⇒ 𝑑𝑡 = 𝑐𝑜𝑠 𝑥 . 𝑑𝑥  

Đổi biến dạng 5. ∫𝑓(𝑐𝑜𝑠 𝑥). 𝑠𝑖𝑛 𝑥 . 𝑑𝑥
  
→   𝑡 = 𝑐𝑜𝑠 𝑥 ⇒ 𝑑𝑡 = −𝑠𝑖𝑛 𝑥 . 𝑑𝑥  

chẵn 

chẵn 

chẵn 
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Đổi biến dạng 6. ∫𝑓(𝑡𝑎𝑛 𝑥).
1

𝑐𝑜𝑠2 𝑥
𝑑𝑥

  
→  𝑡 = 𝑡𝑎𝑛 𝑥 ⇒ 𝑑𝑡 =

𝑑𝑥

𝑐𝑜𝑠2 𝑥
 

Đổi biến dạng 7. ∫𝑓(𝑐𝑜𝑡 𝑥).
1

𝑠𝑖𝑛2 𝑥
𝑑𝑥

  
→  𝑡 = 𝑐𝑜𝑡 𝑥 ⇒ 𝑑𝑡 = −

𝑑𝑥

𝑠𝑖𝑛2 𝑥
 

Đổi biến dạng 8. [
∫ 𝑓(𝑠𝑖𝑛 𝑥 + 𝑐𝑜𝑠 𝑥). (𝑠𝑖𝑛 𝑥 − 𝑐𝑜𝑠 𝑥)𝑑𝑥

∫ 𝑓(𝑠𝑖𝑛 𝑥 − 𝑐𝑜𝑠 𝑥). (𝑠𝑖𝑛 𝑥 + 𝑐𝑜𝑠 𝑥)𝑑𝑥

  
→  [

𝑡 = 𝑠𝑖𝑛 𝑥 + 𝑐𝑜𝑠 𝑥
𝑡 = 𝑠𝑖𝑛 𝑥 − 𝑐𝑜𝑠 𝑥

 

Đổi biến dạng 9. [
∫ 𝑓(𝑎𝑥2 + 𝑏)𝑛. 𝑥𝑑𝑥

  
→  𝑡 = 𝑎𝑥2 + 𝑏 ⇒ 𝑑𝑡 = 2𝑎𝑥𝑑𝑥

∫𝑓(𝑎𝑥 + 𝑏)𝑛. 𝑥𝑑𝑥
  
→  𝑡 = 𝑎𝑥 + 𝑏 ⇒ 𝑑𝑡 = 𝑎𝑑𝑥

 

Câu 1. Cho ∫
𝑥𝑑𝑥

(𝑥+2)2

1

0
= 𝑎 + 𝑏 𝑙𝑛 2 + 𝑐 𝑙𝑛 3 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số hữu tỷ. Giá trị của 3𝑎 + 𝑏 + 𝑐 bằng 

A. 𝟐 B. 1 C. −2 D. −1 

Câu 2. Tính 𝐾 = ∫
𝑥

𝑥2−1
𝑑𝑥

3

2
 bằng 

A. 𝐾 = 𝑙𝑛 2. B. 𝐾 =
1

2
𝑙𝑛
8

3
. C. 𝐾 = 2 𝑙𝑛 2. D. 𝐾 = 𝑙𝑛

8

3
. 

Câu 3. Cho tích phân 𝐼 = ∫
𝑥7

(1+𝑥2)5
𝑑𝑥

1

0
, giả sử đặt 𝑡 = 1 + 𝑥2. Tìm mệnh đề đúng. 

A. 𝐼 =
1

2
∫

(𝑡−1)3

𝑡5
𝑑𝑡

2

1
. B. 𝐼 = ∫

(𝑡−1)3

𝑡5
𝑑𝑡

3

1
.  C. 𝐼 =

1

2
∫

(𝑡−1)3

𝑡4
𝑑𝑡

2

1
. D. 𝐼 =

3

2
∫

(𝑡−1)3

𝑡4
𝑑𝑡

4

1
. 

Câu 4. Có bao nhiêu số thực 𝑎 để ∫
𝑥

𝑎+𝑥2
𝑑𝑥

1

0
= 1. 

A. 𝟐 B. 𝟏 C. 𝟎 D. 𝟑 

Câu 5. Cho hàm số 𝑓(𝑥) có 𝑓(1) = 0 và 𝑓′(𝑥) = 2019.2020. 𝑥(𝑥 − 1)2018, ∀𝑥 ∈ ℝ. Khi đó ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
1

0
 

bằng 

A. 
𝟐

𝟐𝟎𝟐𝟏
. B. 

𝟏

𝟏𝟎𝟏𝟏
. C. −

𝟐

𝟐𝟎𝟐𝟏
. D. −

𝟏

𝟏𝟎𝟏𝟏
. 

Câu 6. Cho ∫
𝑥𝑑𝑥

(𝑥+2)2

1

0
= 𝑎 + 𝑏 𝑙𝑛 2 + 𝑐 𝑙𝑛 3 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số hữu tỷ. Giá trị của 3𝑎 + 𝑏 + 𝑐 bằng 

A. −2 B. −1 C. 𝟐 D. 1 

Câu 7. Cho ∫2𝑥(3𝑥 − 2)6𝑑𝑥 = 𝐴(3𝑥 − 2)8 + 𝐵(3𝑥 − 2)7 + 𝐶 với 𝐴, 𝐵, 𝐶 ∈ ℝ. Tính giá trị của biểu 

thức 12𝐴 + 7𝐵. 

A. 
𝟐𝟑

𝟐𝟓𝟐
 B. 

𝟐𝟒𝟏

𝟐𝟓𝟐
 C. 

𝟓𝟐

𝟗
 D. 

𝟕

𝟗
 

Câu 8. Biết ∫
2𝑥2+3𝑥+3

𝑥2+2𝑥+1
dx = 𝑎 − 𝑙𝑛 𝑏

1

0
 với 𝑎, 𝑏 là các số nguyên dương. Tính 𝑃 = 𝑎2 + 𝑏2. 

A. 𝟏𝟑. B. 𝟓. C. 𝟒. D. 𝟏𝟎. 

Câu 9. Cho  với m , p , q  và là các phân số tối giản. Giá trị 𝑚 + 𝑝 + 𝑞 bằng 

A. 10. B. 6. C. 
22

3
. D. 8. 

Câu 10. Biết rằng ∫ 𝑥𝑒𝑥
2+2𝑑𝑥

1

0
=
𝑎

2
(𝑒𝑏 − 𝑒𝑐) với 𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ ℤ. Giá trị của 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 bằng 

A. 4. B. 7. C. 5. D. 6. 

Câu 11. Biết ∫
𝑥+1

𝑥2+𝑥 𝑙𝑛 𝑥
𝑑𝑥 = 𝑙𝑛(𝑎𝑒 + 𝑏)

𝑒

1
với 𝑎, 𝑏 là các số nguyên dương. Tính giá trị của biểu thức 𝑇 =

𝑎2 − 𝑎𝑏 + 𝑏2. 

A. 3. B. 1. C. 0. D. 8. 
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Câu 12. Biết ∫ (𝑥 + 1)2𝑒
𝑥−

1

𝑥𝑑𝑥 = 𝑚𝑒
𝑝

𝑞 − 𝑛
2

1
, trong đó 𝑚, 𝑛, 𝑝, 𝑞 là các số nguyên dương và 

𝑝

𝑞
 là phân số 

tối giản. Tính 𝑇 = 𝑚 + 𝑛 + 𝑝 + 𝑞. 

A. 𝑇 = 11. B. 𝑇 = 10. C. 𝑇 = 7. D. 𝑇 = 8. 

Câu 13. Số điểm cực trị của hàm số 𝑓(𝑥) = ∫
2𝑡𝑑𝑡

1+𝑡2

𝑥2

2𝑥
 là 

A. 0 B. 1 C. 2 D. 3 

Câu 14. Cho hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) có đạo hàm trên ℝ đồng thời thỏa mãn 𝑓(0) = 𝑓(1) = 5. Tính tích phân 

𝐼 = ∫ 𝑓 ′(𝑥)𝑒𝑓(𝑥)𝑑𝑥
1

0
. 

A. 𝐼 = 10 B. 𝐼 = −5 C. 𝐼 = 0 D. 𝐼 = 5 

Câu 15. Cho hàm số 𝑓(𝑥) có 𝑓(3) = 3 và 𝑓′(𝑥) =
𝑥

𝑥+1−√𝑥+1
, ∀𝑥 > 0. Khi đó ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

8

3
 bằng 

A. 7. B. 
197

6
. C. 

29

2
. D. 

181

6
. 

Câu 16. Cho ∫
𝑑𝑥

𝑥√𝑥+4

21

5
= 𝑎 𝑙𝑛 3 + 𝑏 𝑙𝑛 5 + 𝑐 𝑙𝑛 7, với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số hữu tỉ. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. 𝒂 − 𝒃 = −𝟐𝒄 B. 𝒂 + 𝒃 = −𝟐𝒄 C. 𝒂 + 𝒃 = 𝒄 D. 𝒂 − 𝒃 = −𝒄 

Câu 17. Cho ∫
𝑑𝑥

𝑥√𝑥+9

55

16
= 𝑎 𝑙𝑛 2 + 𝑏 𝑙𝑛 5 + 𝑐 𝑙𝑛 1 1, với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số hữu tỉ. Mệnh đề nào dưới đây 

đúng? 

A. 𝑎 + 𝑏 = 3𝑐 B. 𝑎 − 𝑏 = −3𝑐 C. 𝑎 − 𝑏 = −𝑐 D. 𝑎 + 𝑏 = 𝑐 

Câu 18. Tính tích phân 𝐼 = ∫ 2𝑥√𝑥2 − 1𝑑𝑥
2

1
 bằng cách đặt 𝑢 = 𝑥2 − 1, mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 𝐼 = ∫ √𝑢
3

0
𝑑𝑢 B. 𝐼 =

1

2
∫ √𝑢
2

1
𝑑𝑢 C. 𝐼 = 2∫ √𝑢

3

0
𝑑𝑢 D. 𝐼 = ∫ √𝑢

2

1
𝑑𝑢 

Câu 19. Giả sử tích phân 𝐼 = ∫
1

1+√3𝑥+1
𝑑𝑥 = 𝑎 + 𝑏 𝑙𝑛 3 + 𝑐 𝑙𝑛 5

5

1
. Lúc đó 

A. 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 =
5

3
. B. 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 =

4

3
. C. 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 =

7

3
. D. 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 =

8

3
. 

Câu 20. Cho hàm số 𝑓(𝑥) có 𝑓(2) = 0 và 𝑓′(𝑥) =
𝑥+7

√2𝑥−3
, ∀𝑥 ∈ (

3

2
; +∞). Biết rằng ∫ 𝑓 (

𝑥

2
) 𝑑𝑥

7

4
=
𝑎

𝑏
 

(𝑎, 𝑏 ∈ ℤ, 𝑏 > 0,
𝑎

𝑏
 là phân số tối giản). Khi đó 𝑎 + 𝑏 bằng 

A. 250. B. 251. C. 133. D. 221. 

Câu 21. Biết tích phân ∫
𝑒𝑥

1+√𝑒𝑥+3
𝑑𝑥

𝑙𝑛 6

0
= 𝑎 + 𝑏 𝑙𝑛 2 + 𝑐 𝑙𝑛 3, với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số nguyên. Tính 𝑇 = 𝑎 +

𝑏 + 𝑐. 

A. 𝑇 = −1. B. 𝑇 = 0. C. 𝑇 = 2. D. 𝑇 = 1. 

Câu 22. Tích phân ∫
𝑑𝑥

√3𝑥+1

1

0
 bằng 

A. 
4

3
. B. 

3

2
. C. 

1

3
. D. 

2

3
. 

Câu 23. Biết 
2

1 ( 1) 1

dx
dx a b c

x x x x
= − −

+ + +
  với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số nguyên dương. Tính P a b c= + +  

A. 18P =  B. 46P =  C. 24P =  D. 12P =  

Câu 24. Biết ∫
𝑙𝑛 𝑥

𝑥√1+𝑙𝑛𝑥
𝑑𝑥 = 𝑎 + 𝑏√2

𝑒

1
 với 𝑎, 𝑏 là các số hữu tỷ. Tính 𝑆 = 𝑎 + 𝑏. 

A. 𝑺 = 𝟏. B. 𝑺 =
𝟏

𝟐
. C. 𝑺 =

𝟑

𝟒
. D. 𝑺 =

𝟐

𝟑
. 

Câu 25. Cho tích phân 𝐼 = ∫ √16 − 𝑥2𝑑𝑥
2√2

0
 và 𝑥 = 4 𝑠𝑖𝑛 𝑡. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. 𝐼 = 8∫ (1 + 𝑐𝑜𝑠 2 𝑡)𝑑𝑡
𝜋

4
0

. B. 𝐼 = 16 ∫ 𝑠𝑖𝑛2 𝑡 𝑑𝑡
𝜋

4
0

. C. 𝐼 = 8∫ (1 − 𝑐𝑜𝑠 2 𝑡)𝑑𝑡
𝜋

4
0

. D. 𝐼 = −16∫ 𝑐𝑜𝑠2 𝑡 𝑑𝑡
𝜋

4
0

. 
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Câu 26. Biết ∫
1

1+√3𝑥+1

5

1
dx = 𝑎 + 𝑏 𝑙𝑛 3 + 𝑐 𝑙𝑛 5 (𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ 𝑄). Giá trị của 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 bằng 

A. 
𝟕

𝟑
. B. 

𝟓

𝟑
. C. 

𝟖

𝟑
. D. 

𝟒

𝟑
. 

Câu 27. Cho ∫ √
𝑥

𝑥3+1
𝑑𝑥

1
1

2

=
1

𝑎
𝑙𝑛 (

𝑏

𝑐
+ √𝑑), với 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑 là các số nguyên dương và 

𝑏

𝑐
 tối giản. Giá trị của 

𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑑 bằng 

A. 𝟏𝟐 B. 𝟏𝟎 C. 𝟏𝟖 D. 𝟏𝟓 

Câu 28. Cho biết ∫
𝑥3

√1+𝑥2
3 𝑑𝑥

√7

0
=
𝑚

𝑛
 với 

𝑚

𝑛
 là một phân số tối giản. Tính 𝑚 − 7𝑛 

A. 𝟎. B. 𝟏. C. 𝟐. D. 𝟗𝟏. 

Câu 29. Biết rằng ∫
𝑑𝑥

3𝑥+5√3𝑥+1+7
= 𝑎 𝑙𝑛 2 + 𝑏 𝑙𝑛 3 + 𝑐 𝑙𝑛 5

1

0
, với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số hữu tỉ. Giá trị của 𝑎 +

𝑏 + 𝑐 bằng 

A. −
10

3
 B. −

5

3
 C. 

𝟏𝟎

𝟑
 D. 

5

3
 

Câu 30. Biết ∫
𝑙𝑛 𝑥

𝑥√1+𝑙𝑛𝑥
𝑑𝑥 = 𝑎 + 𝑏√2

𝑒

1
 với 𝑎, 𝑏 là các số hữu tỷ. Tính 𝑆 = 𝑎 + 𝑏. 

A. 𝑺 = 𝟏. B. 𝑺 =
𝟏

𝟐
. C. 𝑺 =

𝟑

𝟒
. D. 𝑺 =

𝟐

𝟑
. 

Câu 31. Cho ∫
𝑥

4+2√𝑥+1

3

0
𝑑𝑥 =

𝑎

3
+ 𝑏 𝑙𝑛 2 + 𝑐 𝑙𝑛 3 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số nguyên. Giá trị 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 bằng: 

A. 9 B. 2 C. 1 D. 7 

Câu 32. Cho 𝐼 = ∫
𝑥

4+2√𝑥+1
𝑑𝑥

3

0
=
𝑎

𝑑
+ 𝑏 𝑙𝑛 2 + 𝑐 𝑙𝑛 𝑑, với 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑là các số nguyên và 

𝑎

𝑑
 là phân số tối 

giản. Giá trị của 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑑 bằng 

A. 16. B. 4. C. 28. D. −2. 

Câu 33. Tính 𝐼 = ∫
𝑥3+𝑥

√𝑥2+1
𝑑𝑥

𝑎

0
. 

A. 𝐼 = (𝑎2 + 1)√𝑎2 + 1 − 1. B. 𝐼 =
1

3
[(𝑎2 + 1)√𝑎2 + 1 − 1]. 

C. 𝐼 =
1

3
[(𝑎2 + 1)√𝑎2 + 1 + 1]. D. 𝐼 = (𝑎2 + 1)√𝑎2 + 1 + 1. 

Câu 34. Giá trị của tích phân ∫ √
𝑥

1−𝑥

1

2
0

𝑑𝑥 bằng tích phân nào dưới đây? 

A. ∫ 2 𝑠𝑖𝑛2 𝑦 dy
𝜋

4
0

. B. ∫
𝑠𝑖𝑛2 𝑥

𝑐𝑜𝑠 𝑥
𝑑𝑥

1

2
0

. C. ∫
𝑠𝑖𝑛2 𝑦

𝑐𝑜𝑠𝑦dy

𝜋

4
∫

0
. D. ∫ 2 𝑠𝑖𝑛2 𝑦 dy

𝜋

2
0

. 

Câu 35. Biết ∫
𝑥

√𝑥2+1+𝑥2−1

2√2

√3
𝑑𝑥 =

𝑏

𝑎
𝑙𝑛 5 − 𝑐 𝑙𝑛 2 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số nguyên và phân số 

𝑎

𝑏
 là tối giản. 

Tính 𝑃 = 3𝑎 + 2𝑏 + 𝑐. 

A. 11. B. 12. C. 14. D. 13. 

Câu 36. Cho tích phân∫
√25−𝑥2

𝑥
𝑑𝑥

4

1
= 𝑎 + 𝑏√6 + 𝑐 𝑙𝑛 (

5√6+12

5√6−12
) + 𝑑 𝑙𝑛 2với 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑 là các số hữu tỉ. Tính 

tổng 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑑. 

A. −
1

3
. B. −

3

25
. C. −

3

2
. D. −

3

20
. 

Câu 37. Cho tích phân 𝐼 = ∫
𝑑𝑥

√4−𝑥2

1

0
nếu đổi biến số 𝑥 = 2 𝑠𝑖𝑛 𝑡 , 𝑡 ∈ (−

𝜋

2
;
𝜋

2
) thì ta được. 

A. 𝐼 = ∫ 𝑑𝑡
𝜋

3
0

. B. 𝐼 = ∫ 𝑑𝑡
𝜋

6
0

. C. 𝐼 = ∫ 𝑡𝑑𝑡
𝜋

4
0

. D. 𝐼 = ∫
𝑑𝑡

𝑡

𝜋

6
0

. 

Câu 38. Biết ∫
𝑥3

𝑥+√1+𝑥2

1

0
 𝑑𝑥 =

𝑎√𝑏+𝑐

15
 với 𝑎, 𝑏, 𝑐

 
là các số nguyên và 𝑏 ≥ 0. Tính 𝑃 = 𝑎 + 𝑏2 − 𝑐. 

A. 𝑃 = 3. B. 𝑃 = 7. C. 𝑃 = −7. D. 𝑃 = 5. 
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Câu 39. Cho 𝑛 là số nguyên dương khác 0, hãy tính tích phân 𝐼 = ∫ (1 − 𝑥2)𝑛𝑥𝑑𝑥
1

0
 theo 𝑛. 

A. 𝐼 =
1

2𝑛+2
. B. 𝐼 =

1

2𝑛
. C. 𝐼 =

1

2𝑛−1
. D. 𝐼 =

1

2𝑛+1
. 

Câu 40. Giả sử 𝐼 = ∫
𝑑𝑥

√𝑥+ √𝑥
3 = 𝑎 𝑙𝑛

2

3

64

1
+ 𝑏 với 𝑎, 𝑏là số nguyên. Khi đó giá trị 𝑎 − 𝑏 là 

A. −17. B. 5. C. −5. D. 17. 

Câu 41. Cho hàm số 𝑓(𝑥) có 𝑓(√2) = −2 và 𝑓′(𝑥) =
𝑥

√6−𝑥2
, ∀𝑥 ∈ (−√6; √6). Khi đó ∫ 𝑓(𝑥). 𝑑𝑥

√3

0
 bằng 

A. −
3𝜋

4
. B. 

3𝜋+6

4
. C. 

𝜋+2

4
. D. −

3𝜋+6

4
. 

Câu 42. Biết ∫
𝑥

3𝑥+√9𝑥2−1

2

1
𝑑𝑥 = 𝑎 + 𝑏√2 + 𝑐√35 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số hữu tỷ, tính 𝑃 = 𝑎 + 2𝑏 + 𝑐 − 7. 

A. −
𝟏

𝟗
. B. 

𝟖𝟔

𝟐𝟕
. C. −𝟐. D. 

𝟔𝟕

𝟐𝟕
. 

Câu 43. Biết ∫
𝑑𝑥

𝑥√𝑥+1+(𝑥+1)√𝑥

2

1
= √𝑎 − √𝑏 − √𝑐 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số nguyên dương. Tính 𝑃 = 𝑎 + 𝑏 + 𝑐. 

A. 𝑃 = 44. B. 𝑃 = 42. C. 𝑃 = 46. D. 𝑃 = 48. 

Câu 44. Biết ∫
√2𝑥+1𝑑𝑥

2𝑥+3√2𝑥+1+3

4

0
= 𝑎 + 𝑏 𝑙𝑛 2 + 𝑐 𝑙𝑛

5

3
 (𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ ℤ). Tính 𝑇 = 2𝑎 + 𝑏 + 𝑐. 

A. 𝑇 = 4. B. 𝑇 = 2. C. 𝑇 = 1. D. 𝑇 = 3. 

Câu 45. Cho hàm số 𝑓(𝑥) có 𝑓(0) = 0 và 𝑓′(𝑥) = 𝑐𝑜𝑠 𝑥 𝑐𝑜𝑠2 2 𝑥, ∀∈ 𝑅. Khi đó ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝜋

0
 bằng 

A. 
1042

225
. B. 

208

225
. C. 

242

225
. D. 

149

225
. 

Câu 46. Cho ∫
𝑐𝑜𝑠 𝑥

𝑠𝑖𝑛2 𝑥−5𝑠𝑖𝑛 𝑥+6

𝜋

2
0

𝑑𝑥 = 𝑎 𝑙𝑛
4

𝑏
. Giá trị của 𝑎 + 𝑏 bằng 

A. 0. B. 1. C. 4. D. 3. 

Câu 47.  Tính tích phân
3

0

cos .sin dI x x x



=  . 

A. 
1

4
I = −  B. 41

4
I = −  C. 

4I = −  D. 0I =  

Câu 48.  [2D3-0.0-3] Cho ∫
𝑐𝑜𝑠 𝑥

𝑠𝑖𝑛2 𝑥−5𝑠𝑖𝑛 𝑥+6
𝑑𝑥 = 𝑎 𝑙𝑛

4

𝑐
+ 𝑏,

𝜋

2
0

 tính tổng 𝑆 = 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 

A. 𝑆 = 1. B. 𝑆 = 4. C. 𝑆 = 3. D. 𝑆 = 0. 

Câu 49. Cho tích phân 𝐼 = ∫ √2 + 𝑐𝑜𝑠 𝑥 . 𝑠𝑖𝑛 𝑥 𝑑𝑥
𝜋

2
0

. Nếu đặt 𝑡 = 2 + 𝑐𝑜𝑠 𝑥 thì kết quả nào sau đây đúng? 

A. 𝐼 = ∫ √𝑡𝑑𝑡
2

3
. B. 𝐼 = ∫ √𝑡𝑑𝑡

3

2
. C. 𝐼 = 2∫ √𝑡𝑑𝑡

2

3
. D. 𝐼 = ∫ √𝑡𝑑𝑡

𝜋

2
0

. 

Câu 50. Tính tích phân 𝐼 = ∫
𝑠𝑖𝑛2 𝑥

𝑐𝑜𝑠4 𝑥
𝑑𝑥

𝜋

4
0

 bằng cách đặt 𝑢 = 𝑡𝑎𝑛 𝑥, mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 𝑰 = ∫ 𝒖𝟐𝒅𝒖
𝝅

𝟒
𝟎

. B. 𝑰 = ∫
𝟏

𝒖𝟐
𝒅𝒖

𝟐

𝟎
. C. 𝑰 = −∫ 𝒖𝟐𝒅𝒖

𝟏

𝟎
. D. 𝑰 = ∫ 𝒖𝟐𝒅𝒖

𝟏

𝟎
. 

Câu 51. Tính tích phân 𝐼 = ∫
𝑠𝑖𝑛 𝑥

𝑐𝑜𝑠3 𝑥
𝑑𝑥

𝜋

3
0

. 

A. 𝐼 =
5

2
. B. 𝐼 =

3

2
. C. 𝐼 =

𝜋

3
+

9

20
. D. 𝐼 =

9

4
. 

Câu 52. Cho tích phân ∫
𝑠𝑖𝑛 𝑥

𝑐𝑜𝑠 𝑥+2

𝜋

2
𝜋

3

𝑑𝑥 = 𝑎 𝑙𝑛 5 + 𝑏 𝑙𝑛 2 với 𝑎, 𝑏 ∈ ℤ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 2𝑎 + 𝑏 = 0. B. 𝑎 − 2𝑏 = 0. C. 2𝑎 − 𝑏 = 0. D. 𝑎 + 2𝑏 = 0. 

Câu 53. Có bao nhiêu số 𝑎 ∈ (0; 20𝜋)sao cho ∫ 𝑠𝑖𝑛5 𝑥 𝑠𝑖𝑛 2 𝑥𝑑𝑥
𝑎

0
=
2

7
. 
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A. 10. B. 9. C. 20. D. 19. 

Câu 54. Biết 𝐹(𝑥) nguyên hàm của hàm số 𝑓(𝑥) =
𝑠𝑖𝑛 2𝑥+𝑐𝑜𝑠𝑥

√1+𝑠𝑖𝑛𝑥
 và 𝐹(0) = 2. Tính 𝐹 (

𝜋

2
) 

A. 𝐹 (
𝜋

2
) =

2√2−8

3
 B. 𝐹 (

𝜋

2
) =

2√2+8

3
 C. 𝐹 (

𝜋

2
) =

4√2−8

3
 D. 𝐹 (

𝜋

2
) =

4√2+8

3
 

Câu 55. Biết ∫
𝑑𝑥

1+𝑠𝑖𝑛𝑥

𝜋

6
0

=
𝑎√3+𝑏

𝑐
, với 𝑎, 𝑏 ∈ ℤ, 𝑐 ∈ ℤ+ và 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số nguyên tố cùng nhau. Giá trị của 

tổng 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 bằng 

A. 5. B. 12. C. 7. D. −1. 

Câu 56. Cho tích phân số ∫
𝑠 𝑖𝑛𝑥

𝑐𝑜𝑠 𝑥+2

𝜋

2
𝜋

3

𝑑𝑥 = 𝑎 𝑙𝑛 5 + 𝑏 𝑙𝑛 2 với 𝑎, 𝑏 ∈ ℤ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 2𝑎 + 𝑏 = 0. B. 𝑎 − 2𝑏 = 0. C. 2𝑎 − 𝑏 = 0.. D. 𝑎 + 2𝑏 = 0.. 

Câu 57. Cho ∫
𝑠𝑖𝑛 𝑥

(𝑐𝑜𝑠 𝑥)2−5𝑐𝑜𝑠 𝑥+6
𝑑𝑥

𝜋

2
0

= 𝑎 𝑙𝑛
4

𝑐
+ 𝑏, với 𝑎, 𝑏 là các số hữu tỉ, 𝑐 > 0. Tính tổng 𝑚. 

A. 𝑆 = 3. B. 𝑆 = 0. C. 𝑆 = 1. D. 𝑆 = 4. 

Câu 58. Cho hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) có 𝑓(0) = 1 và 𝑓 ′(𝑥) = 𝑡𝑎𝑛3 𝑥 + 𝑡𝑎𝑛 𝑥 , ∀𝑥 ∈ ℝ. Biết ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 =
𝜋

4
0

𝑎+𝜋

𝑏
; 𝑎, 𝑏 ∈ ℚ, khi đó 𝑏 − 𝑎 bằng 

A. 4. B. 12. C. 0. D. −4. 

Câu 59. Cho hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) có 𝑓(0) = 0 và 𝑓 ′(𝑥) = 𝑠𝑖𝑛8 𝑥 − 𝑐𝑜𝑠8 𝑥 − 4 𝑠𝑖𝑛6 𝑥 , ∀𝑥 ∈ ℝ. Tính 𝐼 =

∫ 16𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝜋

0
. 

A. 𝐼 = 10𝜋2. B. 𝐼 = 160𝜋. C. 𝐼 = 16𝜋2. D. 𝐼 = −10𝜋2. 

Câu 60. Cho 

1

0

d 1
ln

1 2x

x e
a b

e

+
= +

+ , với ,a  b  là các số hữu tỉ. Tính 3 3S a b= + . 

A. 2S = − . B. 0S = . C. 1S = . D. 2S = . 

Câu 61. Cho tích phân 𝐼 = ∫
3 𝑙𝑛 𝑥+1

𝑥
𝑑𝑥

𝑒

1
. Nếu đặt 𝑡 = 𝑙𝑛 𝑥 thì 

A. 𝐼 = ∫
3𝑡+1

𝑒𝑡
𝑑𝑡

1

0
. B. 𝐼 = ∫

3𝑡+1

𝑡
𝑑𝑡

𝑒

1
. C. 𝐼 = ∫ (3𝑡 + 1)𝑑𝑡

𝑒

1
. D. 𝐼 = ∫ (3𝑡 + 1)𝑑𝑡

1

0
. 

Câu 62. Cho 𝐼 = ∫
𝑙𝑛 𝑥

𝑥(𝑙𝑛 𝑥+2)2

𝑒

1
𝑑𝑥 = 𝑎 𝑙𝑛 3 + 𝑏 𝑙𝑛 2 +

𝑐

3
, với 𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ ℤ. Khẳng định nào sau đâu đúng. 

A. 𝑎2 + 𝑏2 + 𝑐2 = 1. B. 𝑎2 + 𝑏2 + 𝑐2 = 11. C. 𝑎2 + 𝑏2 + 𝑐2 = 9. D. 𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 + 𝒄𝟐 = 𝟑. 

Câu 63. Biết 𝐼 = ∫ 𝑥 𝑙𝑛(𝑥2 + 9)
4

0
𝑑𝑥 = 𝑎 𝑙𝑛 5 + 𝑏 𝑙𝑛 3 + 𝑐 trong đó 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số thực. Giá trị của biểu 

thức 𝑇 = 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 là: 

A. 𝑇 = 11. B. 𝑇 = 9. C. 𝑇 = 10. D. 𝑇 = 8. 

Câu 64. Cho 𝑰 = ∫
𝒍𝒏 𝒙

𝒙(𝒍𝒏 𝒙+𝟐)𝟐

𝒆

𝟏
𝒅𝒙 có kết quả dạng 𝑰 = 𝒍𝒏𝒂 + 𝒃 với 𝒂 > 𝟎, 𝒃 ∈ ℝ. Khẳng định nào sau đây 

đúng? 

A. 𝟐𝒂𝒃 = −𝟏. B. 𝟐𝒂𝒃 = 𝟏. C. −𝒃 + 𝒍𝒏
𝟑

𝟐𝒂
= −

𝟏

𝟑
. D. −𝒃 + 𝒍𝒏

𝟑

𝟐𝒂
=
𝟏

𝟑
. 

Câu 65. Cho ∫
2 𝑙𝑛 𝑥+1

𝑥(𝑙𝑛 𝑥+2)2
𝑑𝑥

𝑒

1
= 𝑙𝑛

𝑎

𝑏
−
𝑐

𝑑
 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số nguyên dương, biết 

𝑎

𝑏
;
𝑐

𝑑
 là các phân số tối 

giản. Tính giá trị 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑑? 

A. 𝟏𝟖. B. 𝟏𝟓. C. 𝟏𝟔. D. 𝟏𝟕. 

Câu 66. Biết ∫
𝜋𝑥3+2𝑥+𝑒𝑥3.2𝑥

𝜋+𝑒.2𝑥
𝑑𝑥

1

0
=

1

𝑚
+

1

𝑒 𝑙𝑛 𝑛
𝑙𝑛 (𝑝 +

𝑒

𝑒+𝜋
) với 𝑚, 𝑛, 𝑝 là các số nguyên dương. Tính tổng 

𝑆 = 𝑚 + 𝑛 + 𝑝. 

A. 𝑆 = 6. B. 𝑆 = 5. C. 𝑆 = 7. D. 𝑆 = 8. 
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Câu 67. Cho ∫
(3𝑥3−1) 𝑙𝑛 𝑥+3𝑥2−1

1+𝑥 𝑙𝑛 𝑥

𝑒

1
𝑑𝑥 = 𝑎. 𝑒3 + 𝑏 + 𝑐. 𝑙𝑛(𝑒 + 1) với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số nguyên và 𝑙𝑛 𝑒 =

1. Tính 𝑃 = 𝑎2 + 𝑏2 + 𝑐2. 

A. 𝑃 = 9. B. 𝑃 = 14. C. 𝑃 = 10. D. 𝑃 = 3. 

Câu 68. Biết 𝐼 = ∫
𝑑𝑥

𝑒𝑥+3𝑒−𝑥+4

𝑙𝑛 2

0
=
1

𝑐
(𝑙𝑛 𝑎 − 𝑙𝑛 𝑏 + 𝑙𝑛 𝑐) với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số nguyên dương. 

Tính 𝑃 = 2𝑎 − 𝑏 + 𝑐. 

A. 𝑃 = −3. B. 𝑃 = −1. C. 𝑃 = 4. D. 𝑃 = 3 

Câu 69. Biết ∫
𝑥+1

𝑥2+𝑥 𝑙𝑛 𝑥
𝑑𝑥

2

1
= 𝑙𝑛(𝑙𝑛 𝑎 + 𝑏) với 𝑎, 𝑏 là các số nguyên dương. Tính 𝑃 = 𝑎2 + 𝑏2 + 𝑎𝑏. 

A. 10. B. 8. C. 12. D. 6. 

Câu 70. Cho ∫
(𝑥2+𝑥)𝑒𝑥

𝑥+𝑒−𝑥
𝑑𝑥

1

0
= 𝑎. 𝑒 + 𝑏 𝑙𝑛(𝑒 + 𝑐) với 𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ ℤ. Tính 𝑃 = 𝑎 + 2𝑏 − 𝑐. 

A. 𝑃 = 1. B. 𝑃 = −1. C. 𝑃 = 0. D. 𝑃 = −2. 

Câu 71. Cho hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) biết 𝑓(0) =
1

2
 và 𝑓 ′(𝑥) = 𝑥𝑒𝑥

2
 với mọi 𝑥 ∈ ℝ. Khi đó ∫ 𝑥𝑓(𝑥)𝑑𝑥

1

0
 bằng 

A. 
𝑒+1

4
. B. 

𝑒−1

4
. C. 

𝑒−1

2
. D. 

𝑒+1

2
. 

Câu 72. Biết rằng ∫
2 𝑙𝑛 𝑥+1

𝑥(𝑙𝑛 𝑥+1)2
𝑑𝑥

𝑒

1
= 𝑎 𝑙𝑛 2 −

𝑏

𝑐
 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số nguyên dương và 

𝑏

𝑐
 là phân số tối giản. 

Tính 𝑆 = 𝑎 + 𝑏 + 𝑐. 

A. 𝑆 = 3. B. 𝑆 = 7. C. 𝑆 = 10. D. 𝑆 = 5. 

Dạng 4. Tích phân từng phần 

Nếu 𝑢, 𝑣 có đạo hàm liên tục trên (𝑎; 𝑏) thì 𝐼 = ∫ 𝑢. 𝑑𝑣
𝑏

𝑎
= 𝑢. 𝑣|𝑎

𝑏 − ∫ 𝑣. 𝑑𝑢
𝑏

𝑎
. 

Chọn {𝑢 =. . . . . . . . . . . . . . .
                       
→          𝑑𝑢 =. . . . . . . . . . . 𝑑𝑥

𝑑𝑣 =. . . . . . . . 𝑑𝑥 
                          
→             𝑣 =. . . . . . . . . . . . . . . .

 

Nhận dạng: tích hai hàm khác loại nhân nhau (ví dụ: mũ nhân lượng giác,…) 

Thứ tự ưu tiên chọn u là: "log – đa – lượng – mũ" và dv là phần còn lại. 

Nghĩa là nếu có ln hay 𝑙𝑜𝑔𝑎 𝑥 thì chọn 𝑢 = 𝑙𝑛 hay 𝑢 = 𝑙𝑜𝑔𝑎 𝑥 =
1

𝑙𝑛 𝑎
. 𝑙𝑛 𝑥 và 𝑑𝑣 = còn lại. Nếu 

không có 𝑙𝑛;  𝑙𝑜𝑔 thì chọn 𝑢 = đa thức và 𝑑𝑣 = còn lại,… 

CHÚ Ý:. ∫ (hàm mũ). (lượng giác). dx
b

a
 
  
→   tích phân từng phần luân hồi. 

Nghĩa là sau khi đặt u, dv để tính tích phân từng phần và tiếp tục tính ∫udv sẽ xuất hiện lại tích 

phân ban đầu. Giả sử tích phân được tính ban đầu là I và nếu lập lại, ta sẽ không giải tiếp mà xem 

đây là phương trình bậc nhất ẩn là I 
 giải 
⇒   I. 

Câu 1. Xét ∫ 𝑥𝑒𝑥
2
𝑑𝑥

2

0
, nếu đặt 𝑢 = 𝑥2 thì ∫ 𝑥𝑒𝑥

2
𝑑𝑥

2

0
 bằng 

A. 2∫ 𝑒𝑢𝑑𝑢
2

0
. B. 2∫ 𝑒𝑢𝑑𝑢

4

0
. C. 

1

2
∫ 𝑒𝑢𝑑𝑢
2

0
. D. 

1

2
∫ 𝑒𝑢𝑑𝑢
4

0
. 

Câu 2. Tính tích phân 
1

ln

e

I x xdx=  : 

A. 
2 1

4

e
I

−
=  B. 

1

2
I =  C. 

2 2

2

e
I

−
=  D. 

2 1

4

e
I

+
=  

Câu 3. Cho ∫ (1 + 𝑥 𝑙𝑛 𝑥) 𝑑𝑥
𝑒

1
= 𝑎𝑒2 + 𝑏𝑒 + 𝑐 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số hữu tỷ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 𝑎 + 𝑏 = 𝑐 B. 𝑎 + 𝑏 = −𝑐 C. 𝑎 − 𝑏 = 𝑐 D. 𝑎 − 𝑏 = −𝑐 

Vi phân 

Nguyên hàm 
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Câu 4. Cho ∫ (2 + 𝑥 𝑙𝑛 𝑥)
𝑒

1
𝑑𝑥 = 𝑎𝑒2 + 𝑏𝑒 + 𝑐 với 𝑎, 𝑏, 𝑐là các số hữu tỉ. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. 𝑎 + 𝑏 = 𝑐 B. 𝑎 − 𝑏 = 𝑐 C. 𝑎 − 𝑏 = −𝑐 D. 𝑎 + 𝑏 = −𝑐 

Câu 5. Biết ∫ 𝑥 𝑙𝑛(𝑥2 + 1)
1

0
𝑑𝑥 = 𝑎 𝑙𝑛 2 −

𝑏

𝑐
 (với 𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ ℕ∗ và 

𝑏

𝑐
 là phân số tối giản). Tính 𝑃 = 13𝑎 +

10𝑏 + 84𝑐. 

A. 𝟏𝟗𝟑. B. 𝟏𝟗𝟏. C. 190. D. 𝟏𝟖𝟗. 

Câu 6. Cho 𝑎 là số thực dương. Tính 𝐼 = ∫ 𝑠𝑖𝑛2016 𝑥 . 𝑐𝑜𝑠(2018𝑥) 𝑑𝑥
𝑎

0
 bằng: 

A. 𝐼 =
𝑐𝑜𝑠2017 𝑎.𝑠𝑖𝑛 2017𝑎

2016
. B. 𝐼 =

𝑠𝑖𝑛2017 𝑎.𝑐𝑜𝑠 2017𝑎

2017
. 

C. 𝐼 =
𝑠𝑖𝑛2017 𝑎.𝑐𝑜𝑠 2017𝑎

2016
. D. 𝐼 =

𝑐𝑜𝑠2017 𝑎.𝑐𝑜𝑠 2017𝑎

2017
. 

Câu 7. Cho hàm số𝑓(𝑥) có 𝑓(0) = −1và 𝑓 ′(𝑥) = 𝑥(6 + 12𝑥 + 𝑒−𝑥), ∀𝑥 ∈ ℝ. Khi đó ∫ 𝑓(𝑥)
1

0
𝑑𝑥bằng 

A. 𝟑𝒆. B. 𝟑𝒆−𝟏. C. 𝟒 − 𝟑𝒆−𝟏. D. −𝟑𝒆−𝟏. 

Câu 8. Biết 𝐼 = ∫ 𝑥 𝑙𝑛(𝑥2 + 9)
4

0
𝑑𝑥 = 𝑎 𝑙𝑛 5 + 𝑏 𝑙𝑛 3 + 𝑐 trong đó 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số thực. Tính giá trị của 

biểu thức 𝑇 = 𝑎 + 𝑏 + 𝑐. 

A. 𝑇 = 9. B. 𝑇 = 11. C. 𝑇 = 8. D. 𝑇 = 10. 

Câu 9. Xét hàm số𝑓(𝑥) = 𝑒𝑥 + ∫ 𝑥𝑓(𝑥)𝑑𝑥
1

0
. Giá trị của𝑓(𝑙𝑛( 5620)) bằng 

A. 5622. B. 5620. C. 5618. D. 5621. 

Câu 10. Tích phân ∫ (𝑥 − 2)𝑒2𝑥
1

0
𝑑𝑥 bằng 

A. 
−5−3𝑒2

4
. B. 

5−3𝑒2

4
. C. 

5−3𝑒2

2
. D. 

5+3𝑒2

4
. 

Câu 11. Biết rằng tích phân ∫ (2𝑥 + 1)𝑒𝑥𝑑𝑥
1

0
= 𝑎 + 𝑏. 𝑒, tích 𝑎. 𝑏 bằng 

A. −15. B. −1. C. 1. D. 20. 

Câu 12. Cho tích phân 𝐼 = ∫
𝑙𝑛 𝑥

𝑥2
𝑑𝑥 =

𝑏

𝑐
+ 𝑎 𝑙𝑛 2

2

1
 với 𝑎 là số thực, 𝑏 và 𝑐 là các số dương, đồng thời 

𝑏

𝑐
 là 

phân số tối giản. Tính giá trị của biểu thức 𝑃 = 2𝑎 + 3𝑏 + 𝑐. 

A. 𝑃 = 6. B. 𝑃 = 5. C. 𝑃 = −6. D. 𝑃 = 4. 

Câu 13. Cho tích phân 𝐼 = ∫ (𝑥 − 1) 𝑠𝑖𝑛 2 𝑥𝑑𝑥.
𝜋

4
0

 Tìm đẳng thức đúng? 

A. 𝐼 = −(𝑥 − 1)cos2𝑥 − ∫ cos2𝑥𝑑𝑥
𝜋

4
0

. B. 𝐼 = −
1

2
(𝑥 − 1)cos2𝑥 |

𝜋

4

0

− ∫ cos2𝑥𝑑𝑥
𝜋

4
0

. 

C. 𝐼 = −
1

2
(𝑥 − 1)cos2𝑥 |

𝜋

4

0

+
1

2
∫ cos2𝑥𝑑𝑥
𝜋

4
0

. D. 𝐼 = −(𝑥 − 1)cos2𝑥 |

𝜋

4

0

+ ∫ cos2𝑥𝑑𝑥
𝜋

4
0

. 

Câu 14. Biết rằng tồn tại duy nhất các bộ số nguyên , ,a b c  sao cho ∫ (4𝑥 + 2) 𝑙𝑛 𝑥 𝑑𝑥
3

2
= 𝑎 + 𝑏 𝑙𝑛 2 +

𝑐 𝑙𝑛 3. Giá trị của a b c+ +  bằng 

A. 19 . B. 19− . C. 5 . D. 5− . 

Câu 15. Cho ∫
𝑙𝑛(1+𝑥)

𝑥2
𝑑𝑥

2

1
= 𝑎 𝑙𝑛 2 + 𝑏 𝑙𝑛 3, với 𝑎, 𝑏 là các số hữu tỉ. Tính 𝑃 = 𝑎 + 4𝑏. 

A. 𝑷 = 𝟎 B. 𝑃 = 1 C. 𝑃 = 3 D. 𝑃 = −3 

Câu 16. Tính tích phân 𝐼 = ∫
𝑙𝑛 𝑥

(𝑥+1)2

21000

1
𝑑𝑥, ta được 

A. 𝑰 = −
𝒍𝒏 𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎

𝟏+𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎
+ 𝟏𝟎𝟎𝟏 𝒍𝒏

𝟐

𝟏+𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎
. B. 𝑰 = −

𝟏𝟎𝟎𝟎 𝒍𝒏𝟐

𝟏+𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎
+ 𝒍𝒏

𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎

𝟏+𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎
. 

C. 𝑰 =
𝒍𝒏 𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎

𝟏+𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎
− 𝟏𝟎𝟎𝟏 𝒍𝒏

𝟐

𝟏+𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎
. D. 𝑰 =

𝟏𝟎𝟎𝟎 𝒍𝒏𝟐

𝟏+𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎
− 𝒍𝒏

𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎

𝟏+𝟐𝟏𝟎𝟎𝟎
. 
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Câu 17. Biết ∫ 2𝑥 𝑙𝑛(𝑥 + 1) dx
2

0
= a.lnb, với 𝑎, 𝑏 ∈ ℕ∗, 𝑏 là số nguyên tố. Tính 6𝑎 + 7𝑏. 

A. 6𝑎 + 7𝑏 = 33. B. 6𝑎 + 7𝑏 = 25. C. 6𝑎 + 7𝑏 = 42. D. 6𝑎 + 7𝑏 = 39. 

Câu 18. Biết rằng ∫ 𝑙𝑛 𝑥 𝑑𝑥 = 1 + 2𝑎
𝑎

1
, (𝑎 > 1). Khẳng định nào dưới đây là khẳng định đúng? 

A. 𝑎 ∈ (18; 21). B. 𝑎 ∈ (1; 4). C. 𝑎 ∈ (11; 14). D. 𝑎 ∈ (6; 9). 

Câu 19. Cho tích phân ∫ (𝑥 − 2)𝑒𝑥
1

0
𝑑𝑥 = 𝑎 + 𝑏𝑒, với 𝑎; 𝑏 ∈ ℤ. Tổng 𝑎 + 𝑏 bằng 

A. 1. B. −3. C. 5. D. −1. 

Câu 20. Tính tích phân 

2

1

xI xe dx=  . 

A. 𝐼 = 𝑒2. B. 𝐼 = −𝑒2. C. 𝐼 = 𝑒. D. 𝐼 = 3𝑒2 − 2𝑒. 

Câu 21. Biết rằng ∫ 𝑥 𝑙𝑛 𝑥
3

2
𝑑𝑥 = 𝑚 𝑙𝑛 3 + 𝑛 𝑙𝑛 2 + 𝑝 trong đó 𝑚, 𝑛, 𝑝 ∈ ℚ. Tính 𝑚 + 𝑛 + 2𝑝 

A. 
𝟓

𝟒
. B. 

𝟗

𝟐
. C. 𝟎. D. −

𝟓

𝟒
. 

Câu 22.  Biết ∫ 2𝑥 𝑙𝑛(1 + 𝑥) 𝑑𝑥
2

0
= 𝑎. 𝑙𝑛 𝑏, với 𝑎,  𝑏 ∈ ℕ∗, 𝑏 là số nguyên tố. Tính 3𝑎 + 4𝑏. 

A. 42. B. 21. C. 12. D. 32. 

Câu 23.  Cho tích phân 𝐼 = ∫
𝑙𝑛 𝑥

𝑥2
𝑑𝑥

2

1
=
𝑏

𝑐
+ 𝑎 𝑙𝑛 2 với 𝑎 là số thực, 𝑏 và 𝑐 là các số nguyên dương, đồng 

thời 
𝑏

𝑐
 là phân số tối giản. Tính giá trị của biểu thức 𝑃 = 2𝑎 + 3𝑏 + 𝑐. 

A. 𝑃 = 6 B. 𝑃 = −6 C. 𝑃 = 5 D. 𝑃 = 4 

Câu 24. Biết 𝐼 = ∫
𝑥

𝑐𝑜𝑠2 𝑥
𝑑𝑥 =

√3

𝑎
𝜋 − 𝑙𝑛 𝑏

𝜋

3
0

. Khi đó, giá trị của 𝑎2 + 𝑏 bằng 

A. 11. B. 7. C. 𝟏𝟑. D. 𝟗. 

Câu 25. Cho ∫ 𝑙𝑛(𝑥2 − 𝑥)𝑑𝑥 = 𝐹(𝑥), 𝐹(2) = 2 𝑙𝑛 2 − 4. Khi đó 𝐼 = ∫ [
𝐹(𝑥)+2𝑥+𝑙𝑛(𝑥−1)

𝑥
]

3

2
𝑑𝑥 bằng 

A. 3 𝑙𝑛 3 − 3. B. 3 𝑙𝑛 3 − 2. C. 3 𝑙𝑛 3 − 1. D. 3 𝑙𝑛 3 − 4 

Câu 26. Biết 𝐼 = ∫
𝑥

𝑐𝑜𝑠2 𝑥
𝑑𝑥

𝜋

3
0

=
√3

𝑎
𝜋 − 𝑙𝑛 𝑏, với 𝑎, 𝑏 là các số nguyên dương. Tính giá trị của biểu thức 

𝑇 = 𝑎2 + 𝑏. 

A. 𝑇 = 9. B. 𝑇 = 13. C. 𝑇 = 7. D. 𝑇 = 11. 

Câu 27. Cho 
( )2

2

1

ln 1 2
d ln5 ln3 ln 2

2

x a
x b c

x

+
= + + , với a , b , c  là các số nguyên. Giá trị của ( )2a b c+ +  

là: 

A. 0. B. 9. C. 3. D. 5. 

Câu 28. Cho ∫
𝑙𝑛(1+𝑥)

𝑥2
𝑑𝑥

2

1
= 𝑎 𝑙𝑛 2 + 𝑏 𝑙𝑛 3, với 𝑎, 𝑏 là các số hữu tỉ. Tính 𝑃 = 𝑎𝑏. 

A. 𝑃 =
3

2
. B. 𝑃 = 0. C. 𝑃 =

−9

2
. D. 𝑃 = −3. 

Câu 29. Cho tích phân ∫ (𝑥 − 2)𝑒𝑥
1

0
𝑑𝑥 = 𝑎 + 𝑏𝑒, với 𝑎; 𝑏 ∈ ℤ. Tổng 𝑎 + 𝑏 bằng 

A. 1. B. −3. C. 5. D. −1. 

Câu 30. Cho ∫
𝑙𝑛(𝑠𝑖𝑛 𝑥+2𝑐𝑜𝑠 𝑥)

𝑐𝑜𝑠2 𝑥

𝜋

4
0

𝑑𝑥 = 𝑎 𝑙𝑛 3 + 𝑏 𝑙𝑛 2 + 𝑐𝜋 với 𝑎, 𝑏, 𝑐 là các số hữu tỉ. Giá trị của 𝑎𝑏𝑐 bằng 

A. 
15

8
 B. 

5

8
 C. 

5

4
 D. 

17

8
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Câu 31. Biết ∫ (1 + 𝑥 −
1

𝑥
)

12
1

12

𝑒𝑥+
1

𝑥𝑑𝑥 =
𝑎

𝑏
𝑒
𝑐

𝑑 trong đó 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑là các số nguyên dương và các phân số 
𝑎

𝑏
,
𝑐

𝑑
 

là tối giản. Tính 𝑏𝑐 − 𝑎𝑑. 

A. 12. B. 1. C. 24. D. 64. 

Câu 32. Cho ∫
𝑥+𝑙𝑛(𝑥+1)

(𝑥+2)2
𝑑𝑥

2

0
=
𝑎

𝑏
+
𝑐

𝑑
𝑙𝑛 3 (với 𝑎, 𝑐 ∈ ℤ; 𝑏, 𝑑 ∈ ℕ∗;

𝑎

𝑏

𝑐

𝑑
 là các phân số tối giản). Tính 𝑃 =

(𝑎 + 𝑏)(𝑐 + 𝑑). 

A. 𝟕. B. −𝟕. C. 𝟑. D. −𝟑. 

Câu 33. Cho hàm số 𝑦 = 𝑓(𝑥) có 𝑓(1) =
1

2
 và 𝑓′(𝑥) =

𝑥

(𝑥+1)2
 với 𝑥 > −1. Biết ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

2

1
= 𝑎 𝑙𝑛

𝑏

𝑐
− 𝑑 

với 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑 là các số nguyên dương, 𝑏 ≤ 3 và 
𝑏

𝑐
 tối giản. Khi đó 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑑 bằng 

A. 8. B. 5. C. 6. D. 10. 
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