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TÀI LIỆU DÀNH CHO ĐỐI TƯỢNG HỌC SINH KHÁ – MỨC 7-8 ĐIỂM 

Dạng 1. Xác định phương trình mặt phẳng (không chứa yếu tố đường thẳng) 
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Dạng 2.  Viết phương trình ( )P  qua ( ; ; )A x y z  và ( ) ( ) : 0.P Q ax by cz d+ + + =  
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Dạng 3.  Viết phương trình mặt phẳng trung trực ( )P  của đoạn thẳng .AB  
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Dạng 4.  Viết phương trình mặt phẳng ( )P  qua M  và vuông góc với đường thẳng .d AB  
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Dạng 5.  Viết phương trình mặt phẳng ( )P  qua điểm M  và có cặp véctơ chỉ phương ,  .a b  
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Dạng 6.  Viết phương trình mặt phẳng ( )P  đi qua ba điểm ,  ,  A B C  không thẳng hàng. 
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Dạng 7.  Viết phương trình mặt phẳng ( )P  đi qua ,  A B  và ( ) ( ).P Q⊥  
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Dạng 8.  Viết phương trình mp ( )P  qua M  và vuông góc với hai mặt ( ),  ( ).   
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Dạng 9.   Viết ( )P  đi qua M  và giao tuyến d  của hai mặt phẳng: 

   1 1 1 1( ) : 0Q a x b y c z d+ + + =  và 2 2 2 2( ) : 0.T a x b y c z d+ + + =  

   Phương pháp: Khi đó mọi mặt phẳng chứa d  đều có dạng: 

   
2 2

1 1 1 1 2 2 2 2( ) : ( ) ( ) 0,  0.P m a x b y c z d n a x b y c z d m n+ + + + + + + = +   

   Vì ( )M P   mối liên hệ giữa m  và .n  Từ đó chọn m n  sẽ tìm được ( ).P  

 Dạng 10. Viết phương trình mặt phẳng đoạn chắn  

   Phương pháp:  Nếu mặt phẳng ( )P  cắt ba trục tọa độ lần lượt tại các điểm ( ;0;0),A a  

   (0; ;0),B b  (0;0; )C c  với ( 0)abc   thì ( ) : 1
x y z

P
a b c
+ + =  gọi là mặt phẳng đoạn chắn. 

 Dạng 1.1 Xác định phương trình mặt phẳng khi biết yếu tố vuông góc 

Câu 1. Trong không gian Oxyz, cho hai điểm ( )4;0;1A  và ( )2;2;3 .−B Mặt phẳng trung trực của đoạn 

thẳng AB có phương trình là 
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A. 3 0.− − =x y z  B. 3 6 0.+ + − =x y z  C. 2 6 0.+ + − =x y z  D. 6 2 2 1 0.− − − =x y z  

Câu 2. Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )1;2;0A −  và ( )3;0;2B . Mặt phẳng trung trực của đoạn 

thẳng AB  có phương trình là 

A. 3 0x y z+ + − = . B. 2 2 0x y z− + + = . C. 2 4 0x y z+ + − = . D. 2 2 0x y z− + − = . 

Câu 3. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )4;0;1A  và ( )2;2;3B − . Phương trình nào 

dưới đây là phương trình mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng AB ? 

A. 3 6 0x y z+ + − =  B. 3 0x y z− − =  C. 6 2 2 1 0x y z− − − =  D. 3 1 0x y z− − + =  

Câu 4.  Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )1;3;0A  và ( )5;1; 1B − . Mặt phẳng trung trực của đoạn 

thẳng AB  có phương trình là: 

A. 2 3 0x y z+ + − = . B. 3 2 14 0x y z+ − − = . C. 2 5 0x y z− − + = . D. 2 5 0x y z− − − = . 

Câu 5. Trong không gian Oxyz , cho hai điểm (2;1;2)A  và (6;5; 4)B − . Mặt phẳng trung trực của đoạn 

thẳng AB  có phương trình là 

A. 2 2 3 17 0x y z+ − − = .  B. 4 3 26 0x y z+ − − = . 

C. 2 2 3 17 0x y z+ − + = .  D. 2 2 3 11 0x y z+ + − = . 

Câu 6. Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )1;3; 4A −  và ( )1;2;2B − . Viết phương trình mặt phẳng 

trung trực ( )  của đoạn thẳng AB . 

A. ( ) : 4 2 12 7 0x y z + + + = . B. ( ) : 4 2 12 17 0x y z − + + = . 

C. ( ) : 4 2 12 17 0x y z + − − = . D. ( ) : 4 2 12 7 0x y z − − − = . 

Câu 7. Trong không gian hệ tọa độ Oxyz , cho ( )1;2; 1A − ; ( )1;0;1B −  và mặt phẳng 

( ) : 2 1 0P x y z+ − + = . Viết phương trình mặt phẳng ( )Q  qua ,A B  và vuông góc với ( )P  

A. ( ) :2 3 0Q x y− + =  B. ( ) : 0Q x z+ =  C. ( ) : 0Q x y z− + + =  D. ( ) :3 0Q x y z− + =  

Câu 8. Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )2;4;1 1;1;3A ,B −  và mặt phẳng 

( ) : 3 2 5 0P x y z− + − = . Lập phương trình mặt phẳng ( )Q  đi qua hai điểm A , B  và vuông góc 

với mặt phẳng ( )P . 

A. 2 3 11 0y z+ − = . B. 2 3 11 0x y− − = . C. 3 2 5 0x y z− + − = . D. 3 2 11 0y z+ − = . 

Câu 9. không gian Oxyz , cho hai điểm ( )1; 1;2−A  và ( )3;3;0B . Mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng 

AB  có phương trình là 

A. 2 0+ − − =x y z . B. 2 0+ − + =x y z . C. 2 3 0+ − − =x y z . D. 2 3 0+ − + =x y z . 

Câu 10. Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( )P  đi qua hai điểm ( )0;1;0A , ( )2;3;1B  và vuông góc với 

mặt phẳng ( ) : 2 0+ − =Q x y z  có phương trình là 

A. 4 3 2 3 0x y z− + + = . B. 4 3 2 3 0x y z− − + = . C. 2 3 1 0x y z+ − − = . D. 4 2 1 0x y z+ − − = . 

Câu 11. Cho hai mặt phẳng ( ) ( ):3 2 2 7 0, :5 4 3 1 0x y z x y z − + + = − + + = . Phương trình mặt phẳng đi 

qua gốc tọa độ Ođồng thời vuông góc với cả ( )  và ( )  là: 

A. 2 2 0.x y z− − =  B. 2 2 0.x y z− + =  C. 2 2 0.x y z+ − =  D. 2 2 1 0.x y z+ − + =  
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Câu 12.  Trong không gian với hệ tọa độOxyz , cho điểm ( ) ( )2;4;1 ; 1;1;3A B −  và mặt phẳng 

( ) : 3 2 5 0P x y z− + − = . Một mặt phẳng ( )Q  đi qua hai điểm ,A B  và vuông góc với mặt phẳng 

( )P  có dạng 11 0ax by cz+ + − = . Khẳng định nào sau đây là đúng? 

A. 5a b c+ + = . B. 15a b c+ + = . C. 5a b c+ + = − . D. 15a b c+ + = − . 

Câu 13. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( ) ( )1; 1;2 ; 2;1;1A B−  và mặt phẳng 

( ) : 1 0P x y z+ + + = . Mặt phẳng ( )Q  chứa ,A B  và vuông góc với mặt phẳng ( )P . Mặt phẳng 

( )Q  có phương trình là: 

A. 3 2 3 0x y z− − − = . B. 2 0x y z+ + − = . C. 0x y− + = . D. 3 2 3 0x y z− − + = . 

Câu 14. Trong không gian ,Oxyz  cho hai mặt phẳng ( ) : 3 2 1 0,P x y z− + − = ( ) : 2 0Q x z− + = . Mặt phẳng 

( )  vuông góc với cả ( )P  và ( )Q  đồng thời cắt trục Ox  tại điểm có hoành độ bằng 3.  Phương 

trình của mp ( )  là 

A. 3 0x y z+ + − =  B. 3 0x y z+ + + =  C. 2 6 0x z− + + =  D. 2 6 0x z− + − =  

Câu 15.  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz  cho hai mặt phẳng ( ) : 3 2 2 7 0x y z − + + =
 

và 

( ) : 5 4 3 1 0x y z − + + = . Phương trình mặt phẳng đi qua O  đồng thời vuông góc với cả ( )
 
và 

( )  có phương trình là 

A. 2 2 1 0x y z+ − + = . B. 2 2 0x y z+ − = . C. 2 2 0x y z− − = . D. 2 2 0x y z− + = . 

Câu 16. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 1 0P x y z+ + + =  và hai điểm 

( ) ( )1; 1;2 ; 2;1;1A B− . Mặt phẳng ( )Q  chứa ,A B  và vuông góc với mặt phẳng ( )P , mặt phẳng 

( )Q có phương trình là: 

A. 3 2 3 0x y z− − + = . B. 2 0x y z+ + − = . C. 3 2 3 0x y z− − − = . D. 0x y− + = . 

Câu 17. Trong không gian Oxyz , phương trình mặt phẳng đi qua hai điểm ( ) ( )0;1;0 , 2;0;1A B
 
và vuông 

góc với mặt phẳng ( ) : 1 0P x y− − =  là: 

A. 3 1 0x y z+ − − = . B. 2 2 5 2 0x y z+ − − = .C. 2 6 2 0x y z− − + = . D. 1 0x y z+ − − = . 

Câu 18. Trong không gian Oxyz , cho hai mặt phẳng ( ) : 3 2 2 7 0x y z − + + =  và 

( ) : 5 4 3 1 0.x y z− + + =  Phương trình mặt phẳng qua O , đồng thời vuông góc với cả ( )  và 

( )  có phương trình là 

A. 2 2 0x y z− + = . B. 2 2 1 0x y z− + + = . C. 2 2 0x y z+ − = . D. 2 2 0x y z− − = . 

Câu 19. Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )1; 1;2A − ; ( )2;1;1B  và mặt phẳng ( ) : 1 0P x y z+ + + = . 

Mặt phẳng ( )Q  chứa A , B  và vuông góc với mặt phẳng ( )P . Mặt phẳng ( )Q
 
có phương trình 

là 

A. 3 2 3 0x y z− − − = . B. 0x y− + = . C. 2 0x y z+ + − = . D. 3 2 3 0x y z− − + = . 

Câu 20. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 9 0P ax by cz+ + − =  chứa hai điểm 

( )3;2;1A , ( )3;5;2B −  và vuông góc với mặt phẳng ( ) :3 4 0Q x y z+ + + = . Tính tổng 

S a b c= + + . 

A. 12S = − . B. 2S = . C. 4S = − . D. 2S = − . 
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Câu 21. Trong không gian ,Oxyz  cho ba mặt phẳng ( ) : 1 0,P x y z+ + − =  ( ) : 2 5 0Q y z+ − =  

và ( ) : 2 0.R x y z− + − =  Gọi ( )  là mặt phẳng qua giao tuyến của ( )P  và ( ) ,Q đồng thời vuông 

góc với ( ).R  Phương trình của ( ) là 

A. 2 3 5 5 0.x y z+ − + =  B. 3 2 6 0.x y z+ + − =   C. 3 2 6 0.x y z+ + + =  D. 2 3 5 5 0.x y z+ − − =  

Câu 22. Trong không gian Oxyz , phương trình của mặt phẳng ( )P  đi qua điểm ( )2;1; 3B − , đồng thời 

vuông góc với hai mặt phẳng ( ) : 3 0Q x y z+ + = , ( ) : 2 0R x y z− + =  là 

A. 4 5 3 22 0x y z+ − + = . B. 4 5 3 12 0x y z− − − = . C. 2 3 14 0x y z+ − − = .D. 4 5 3 22 0x y z+ − − = . 

Câu 23. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )2;4;1A , ( )1;1;3B −  và mặt phẳng ( )P : 

3 2 5 0x y z− + − = . Một mặt phẳng ( )Q  đi qua hai điểm A , B  và vuông góc với ( )P  có dạng là 

11 0ax by cz+ + − = . Tính a b c+ + . 

A. 10a b c+ + = . B. 3a b c+ + = . C. 5a b c+ + = . D. 7a b c+ + = − . 

Câu 24. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;1;1A  và hai mặt phẳng 

( ) : 2 3 1 0P x y z− + − = , ( ) : 0Q y = . Viết phương trình mặt phẳng ( )R  chứa A , vuông góc với cả 

hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q . 

A. 3 2 4 0x y z− + − = . B. 3 2 2 0x y z+ − − = . C. 3 2 0x z− = . D. 3 2 1 0x z− − = . 

Câu 25.  Cho hai mặt phẳng ( ) : 3 2 2 7 0x y z− + + =  và ( ) : 5 4 3 1 0x y z− + + = . Phương trình mặt 

phẳng ( )P  đi qua gốc tọa độ đồng thời vuông góc ( )  và ( )  là: 

A. 2 0x y z− − = . B. 2 2 0x y z− + = . C. 2 2 1 0x y z+ − + = . D. 2 2 0x y z+ − = . 

Câu 26. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz  cho hai điểm ( )2;4;1A , ( )1;1;3B - và mặt phẳng 

( ): 3 2 5 0P x y z- + - = . Một mặt phẳng ( )Q  đi qua hai điểm A , B  và vuông góc với ( )P  có 

dạng: 11 0ax by cz+ + - = . Khẳng định nào sau đây là đúng? 

A. a b c+ = . B. 5a b c+ + = . C. ( );a b c . D. a b c+  . 

Câu 27. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho các điểm ( )0;1;2A , ( )2; 2;0B − , ( )2;0;1C − . Mặt 

phẳng ( )P  đi qua A , trực tâm H  của tam giác ABC  và vuông góc với mặt phẳng ( )ABC  có 

phương trình là 

A. 4 2 4 0x y z− − + = . B. 4 2 4 0x y z− + + = . C. 4 2 4 0x y z+ + − = . D. 4 2 4 0x y z+ − + = . 

Dạng 1.2 Xác định phương trình mặt phẳng đoạn chắn 

Câu 28. Trong không gian Oxyz  cho điểm ( )1;2;3M . Viết phương trình mặt phẳng ( )P  đi qua điểm M  

và cắt các trục tọa độ ,  ,  Ox Oy Oz  lần lượt tại A , B , C  sao cho M  là trọng tâm của tam giác 

ABC . 

A. ( ) : 6 3 2 18 0P x y z+ + + = . B. ( ) : 6 3 2 6 0P x y z+ + + = . 

C. ( ) : 6 3 2 18 0P x y z+ + − = . D. ( ) : 6 3 2 6 0P x y z+ + − = . 

Câu 29. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;2;3M . Gọi , ,A B C  lần lượt là hình 

chiếu vuông góc của M  trên các trục , ,Ox Oy Oz . Viết phương trình mặt phẳng ( )ABC . 

A. 1
1 2 3
+ + =

x y z
. B. 1

1 2 3
− + =

x y z
. C. 0

1 2 3
+ + =

x y z
. D. 1

1 2 3
− + + =

x y z
. 
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Câu 30. Trong không gian với hệ trục tọa độ ,Oxyz  cho điểm ( )1;4;3 .G  Mặt phẳng nào sau đây cắt các 

trục , ,Ox Oy Oz  lần lượt tại , ,A B C  sao cho G  là trọng tâm tứ diện ?OABC  

A. 1
3 12 9

x y z
+ + = . B. 12 3 4 48 0x y z+ + − = .C. 0

4 16 12

x y z
+ + = . D. 12 3 4 0x y z+ + = . 

Câu 31. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , viết phương trình mặt phẳng ( )P  đi qua ( )1;1;1A  và 

( )0;2;2B  đồng thời cắt các tia Ox , Oy  lần lượt tại hai điểm ,M N  ( không trùng với gốc tọa độ 

O  ) sao cho 2OM ON=  

A. ( ) :3 2 6 0P x y z+ + − =  B. ( ) : 2 3 4 0P x y z+ − − =  

C. ( ) : 2 4 0P x y z+ + − =  D. ( ) : 2 2 0P x y z+ − − =  

Câu 32. Trong không gian Oxyz , nếu ba điểm , ,A B C  lần lượt là hình chiếu vuông góc của điểm 

( )1;2;3M  lên các trục tọa độ thì phương trình mặt phẳng ( )ABC  là 

A. 
1 2 3

1
x y z
+ + = . B. 1

1 2 3

x y z
+ + = . C. 

1 2 3
0

x y z
+ + = . D. 0

1 2 3

x y z
+ + = . 

Câu 33. Trong không gian ,Oxyz  cho điểm (8; 2;4)M − . Gọi ,  B, CA  lần lượt là hình chiếu của M trên 

các trục ,  ,  Ox Oy Oz . Phương trình mặt phẳng đi qua ba điểm ,  A B  và C  là 

A. 4 2 8 0x y z− + − =  B. 4 2 18 0x y z− + − =  C. 4 2 8 0x y z+ + − =  D. 4 2 8 0x y z+ − − =  

Câu 34. Viết phương trình mặt phẳng ( )  đi qua ( )2;1; 3M − , biết ( )  cắt trục , ,Ox Oy Oz  lần lượt tại 

, ,A B C  sao cho tam giác ABC  nhận M  làm trực tâm 

A. 2 5 6 0.x y z+ + − = B. 2 6 23 0.x y z+ − − = C. 2 3 14 0.x y z+ − − = D. 3 4 3 1 0.x y z+ + − =  

Câu 35. Trong hệ trục tọa độ Oxyz, cho điểm ( )2;1;1H . Gọi các điểm , ,A B C  lần lượt ở trên các trục tọa 

độ , ,Ox Oy Oz  sao cho H  là trực tâm của tam giác ABC . Khi đó hoành độ điểm A  là: 

A. 3− . B. 5− . C. 3. D. 5 

Câu 36. Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( )  đi qua điểm ( )1;2;3M  và cắt các trục ,Ox  ,Oy  Oz  

lần lượt tại ,A  ,B  C  (khác gốc tọa độ O ) sao cho M  là trực tâm tam giác ABC . Mặt phẳng 

( )  có phương trình dạng 14 0ax by cz+ + − = . Tính tổng T a b c= + + . 

A. 8 . B. 14 . C. 6T = . D. 11. 

Câu 37. Cho điểm ( )1;2;5M . Mặt phẳng ( )P  đi qua điểm M  cắt các trục tọa độ , ,Ox Oy Oz  tại ,A ,B  C  

sao cho M  là trực tâm tam giác ABC . Phương trình mặt phẳng ( )P  là 

A. 8 0x y z+ + − = . B. 2 5 30 0x y z+ + − = . C. 0
5 2 1

x y z
+ + = . D. 1

5 2 1

x y z
+ + = . 

Câu 38. Trong không gian Oxyz , cho hai mặt phẳng ( ) : 4 2 6 0P x y z+ − − = , ( ) : 2 4 6 0Q x y z− + − = . 

Mặt phẳng ( )  chứa giao tuyến của ( ) ( ),P Q và cắt các trục tọa độ tại các điểm , ,A B C  sao cho 

hình chóp .O ABC  là hình chóp đều. Phương trình mặt phẳng ( )  là 

A. 6 0x y z+ + − = . B. 6 0x y z+ + + = . C. 3 0x y z+ + − = . D. 6 0x y z+ − − = . 

Câu 39. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho mặt phẳng ( )P  đi qua điểm ( )9;1;1M  cắt các tia 

, ,Ox Oy Oz  tại , ,A B C  ( , ,A B C không trùng với gốc tọa độ ). Thể tích tứ diện OABC  đạt giá trị nhỏ 

nhất là bao nhiêu? 
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A. 
81

2
. B. 

243

2
. C. 

81

6
. D. 243 . 

Câu 40. Trong không gian Oxyz  cho các điểm (2;0;0), (0;4;0), (0;0;6), (2;4;6)A B C D . Gọi ( )P là mặt 

phẳng song song với mặt phẳng ( )ABC , ( )P  cách đều D  và mặt phẳng ( )ABC . Phương trình của 

mặt phẳng ( )P  là 

A. 6 3 2 24 0x y z+ + − = .  B. 6 3 2 12 0x y z+ + − = . C. 6 3 2 0x y z+ + = . D. 6 3 2 36 0x y z+ + − = . 

Câu 41. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( );0;0A a , ( )0; ;0B b , ( )0;0;C c  với a , 

b , c  là ba số thực dương thay đổi, thỏa mãn điều kiện: 
1 1 1

2017
a b c
+ + = . Khi đó, mặt phẳng 

( )ABC  luôn đi qua có một điểm có tọa độ cố định là 

A. 
1 1 1

; ;
3 3 3

 
 
 

. B. ( )1;1;1 .        C. 
1 1 1

; ;
2017 2017 2017

 
 
 

. D. ( )2017;2017;2017 . 

Câu 42. Trong không gian Oxyz cho điểm ( )1;2;3M . Phương trình mặt phẳng ( )P  đi qua M  cắt các trục 

tọa độ Ox ,Oy ,Oz  lần lượt tại A , B ,C  sao cho M  là trọng tâm của tam giác ABC  là 

A. ( ) : 6 3 2 18 0P x y z+ + − = . B. ( ) : 6 3 2 6 0P x y z+ + − = . 

C. ( ) : 6 3 2 18 0P x y z+ + + = . D. ( ) : 6 3 2 6 0P x y z+ + + = . 

Câu 43. Cho điểm ( )1;2;5M . Mặt phẳng ( )P  đi qua M  cắt các trục , ,Ox Oy Oz lần lượt tại , ,A B C  sao 

cho M  là trực tâm tam giác ABC . Phương trình mặt phẳng ( )P  là 

A. 8 0x y z+ + - = . B. 2 5 30 0x y z+ + - = . C. 0
5 2 1

x y z
+ + = . D. 1

5 2 1

x y z
+ + = . 

Câu 44. Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )1;2;5M . Số mặt phẳng ( )  đi qua M  và cắt các trục 

, ,Ox Oy Oz  lần lượt tại , ,A B C  mà 0OA OB OC= =   là 

A. 1.  B. 2.  C. 3.  D. 4.  

Câu 45. Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )1 1 2M ; ; . Hỏi có bao nhiêu mặt phẳng ( )P  đi qua M  và cắt 

các trục x'Ox, y'Oy,z'Oz  lần lượt tại các điểm A,B,C  sao cho 0OA OB OC= =  ? 

A. 3  B. 1  C. 4  D. 8  

Câu 46. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , có bao nhiêu mặt phẳng qua ( )2;1;3M , ( )0;0;4A  và cắt 

hai trục Ox , Oy  lần lượt tại B , C  khác O  thỏa mãn diện tích tam giác OBC  bằng 1? 

A. 0 . B. 3 . C. 2 . D. 4 . 

Câu 47. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho điểm ( )3;2;1M . Mặt phẳng ( )P qua M và cắt các 

trục Ox , Oy , Oz  lần lượt tại A , B , C  sao cho M  là trực tâm tam giác ABC . Phương trình mặt 

phẳng ( )P  là 

A. 6 0x y z+ + − = . B. 0
3 2 1

x y z
+ + = . C. 1

3 2 1

x y z
+ + = . D. 3 2 14 0x y z+ + − = . 

Câu 48. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , viết phương trình mặt phẳng ( )P  chứa điểm ( )1;3; 2M − , 

cắt các tia Ox , Oy , Oz  lần lượt tại A , B , C  sao cho 
1 2 4

OA OB OC
= = . 
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A. 2 1 0x y z− − − = . B. 2 4 1 0x y z+ + + = . C. 4 2 1 0x y z+ + + = . D. 4 2 8 0x y z+ + − = . 

Câu 49. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( )2 2 2: 2 2 3 0S x y z x y z+ + − + + = . Gọi 

, ,A B C  lần lượt là giao điểm (khác gốc tọa độ O ) của mặt cầu ( )S  và các trục Ox , Oy , Oz . 

Phương trình mặt phẳng ( )ABC  là: 

A. 6 3 2 12 0x y z− − + = .  B. 9 3 2 12 0x y z− + − = . 

C. 6 3 2 12 0x y z+ + − = .  D. 6 3 2 12 0x y z− − − = . 

Câu 50. Trong không gian tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )  đi qua ( )1; 3; 8M − và chắn trên Oz  một đoạn 

dài gấp đôi các đoạn chắn trên các tia Ox , Oy . Giả sử ( ) : 0ax by cz d + + + =  ( ,a ,b ,c d  là các 

số nguyên). Tính 
a b c

S
d

+ +
= . 

A. 3 . B. 3− . C. 
5

4
. D. 

5

4
− . 

Dạng 1.3 Phương trình mặt phẳng qua 3 điểm 

Câu 51. Trong không gian Oxyz , gọi M , N , P  lần lượt là hình chiếu vuông góc của ( )2; 3;1A −  lên các 

mặt phẳng tọa độ. Phương trình mặt phẳng ( )MNP  là 

A. 1
2 3 1

x y z
+ + = . B. 3 2 6 6x y z− + = . C. 0

2 3 1

x y z
− + = . D. 3 2 6 12 0x y z− + − = . 

Câu 52. Trong không gian Oxyz , cho các điểm ( ) ( )1;2;1 , 2; 1;4A B− −  và ( )1;1;4C . Đường thẳng nào 

dưới đây vuông góc với mặt phẳng ( )ABC ? 

A. 
1 1 2

x y z
= =

−
. B. 

2 1 1

x y z
= = . C. 

1 1 2

x y z
= = . D. 

2 1 1

x y z
= =

−
. 

Câu 53. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )0;1;2 ,B 2; 2;1 , 2;1;0A C− − . Khi đó, 

phương trình mặt phẳng ( )ABC  là 0ax y z d+ − + = . Hãy xác định a  và d . 

A. 1, 1a d= = . B. 6, 6a d= =− . C. 1, 6a d=− =− . D. 6, 6a d=− = . 

Câu 54. Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )3;5;2A , phương trình nào dưới đây là phương trình mặt 

phẳng đi qua các điểm là hình chiếu của điểm A  trên các mặt phẳng tọa độ? 

A. 3 5 2 60 0x y z+ + − = .  B. 10 6 15 60 0x y z+ + − = . 

C. 10 6 15 90 0x y z+ + − = . D. 1
3 5 2

x y z
+ + = . 

Câu 55. Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( )3; 2; 2A − − , ( )3;2;0B , ( )0;2;1C . Phương trình mặt phẳng 

( )ABC  là 

A. 2 3 6 12 0x y z− + + = . B. 2 3 6 12 0x y z+ − − = .C. 2 3 6 0x y z− + = . D. 2 3 6 12 0x y z+ + + = . 

Câu 56. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , mặt phẳng đi qua 3 điểm ( )1;2;3A , ( )4;5;6B , 

( )1;0;2C  có phương trình là 

A. 2 5 0x y z- + - = . B. 2 3 4 0x y z+ - + = . C. 3 3 0x y z- + = . D. 2 3 0x y z+ - + = . 
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Câu 57. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , mặt phẳng đi qua ba điểm ( )2;  3;  5A , ( )3;  2;  4B  và 

( )4;  1;  2C  có phương trình là 

A. 5 0x y+ + = . B. 5 0x y+ − = . C. 2 0y z− + = . D. 2 7 0x y+ − = . 

Câu 58. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , viết phương trình mặt phẳng đi qua ba điểm ( )1;1;4A , 

( )2;7;9B , ( )0;9;13C . 

A. 2 1 0x y z+ + + = . B. 4 0x y z− + − = . C. 7 2 9 0x y z− + − = . D. 2 2 0x y z+ − − = . 

Câu 59. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho bốn điểm ( )1;6;2S − , ( )0;0;6A , ( )0;3;0B , 

( )2;0;0C − . Gọi H  là chân đường cao vẽ từ S  của tứ diện .S ABC . Phương trình mặt phẳng đi 

qua ba điểm S , B , H  là 

A. 3 0x y z+ − − = . B. 3 0x y z+ − − = . C. 5 7 15 0x y z+ − − = . D. 7 5 4 15 0x y z+ − − = . 

Dạng 2. Một số bài toán liên đến khoảng cách - góc 

Dạng 2.1 Khoảng cách từ điểm đến mặt, khoảng cách giữa hai mặt 

Khoảng cách từ một điểm đến mặt phẳng, khoảng cách giữa hai mặt phẳng song song 

    Khoảng cách từ điểm ( ; ; )M M MM x y z  đến mặt phẳng ( ) : 0P ax by cz d+ + + =  được xác định bởi 

công thức: 
2 2 2

( ;( ))
M M Max by cz d

d M P
a b c

+ + +
= 

+ +
 

   Khoảng cách giữa đường thẳng và mặt phẳng song song là khoảng cách từ một điểm thuộc đường 

thẳng đến mặt phẳng 

    Cho hai mặt phẳng song song ( ) : 0P ax by cz d+ + + =  và ( ) : 0Q ax by cz d + + + =  có cùng véctơ 

pháp tuyến, khoảng cách giữa hai mặt phẳng đó là ( )
2 2 2

( ), ( )
d d

d Q P
a b c

−
= 

+ +
 

Viết phương trình ( ) ( ) : 0P Q ax by cz d+ + + =  và cách ( ; ; )M x y z  khoảng .k  

   Phương pháp: 

     Vì ( ) ( ) : 0 ( ) : 0.P Q ax by cz d P ax by cz d + + + =  + + + =  

     Sử dụng công thức khoảng cách  ,( ) 2 2 2
.

M P

ax by cz d
d k d

a b c

+ + +
= = 

+ +
 

Viết phương trình mặt phẳng ( ) ( ) : 0P Q ax by cz d+ + + =  và ( )P  cách mặt phẳng ( )Q  một khoảng 

k cho trước. 

   Phương pháp: 

     Vì ( ) ( ) : 0 ( ) : 0.P Q ax by cz d P ax by cz d + + + =  + + + =  

     Chọn một điểm ( ; ; ) ( )M x y z Q  và sử dụng công thức: 

        ( );( ) ,( ) 2 2 2
.

Q P M P

ax by cz d
d d k d

a b c

+ + +
= = = 

+ +
 

Viết phương trình mặt phẳng ( )P  vuông góc với hai mặt phẳng ( ),  ( ),   đồng thời ( )P  cách điểm 

( ; ; )M x y z  một khoảng bằng k  cho trước. 

   Phương pháp: 

     Tìm ( ) ( ),  .n n   Từ đó suy ra ( ) ( ) ( ), ( ; ; ).Pn n n a b c 
 = =   

     Khi đó phương trình ( )P  có dạng ( ) : 0,P ax by cz d+ + + =  (cần tìm ).d  

     Ta có:  ;( ) 2 2 2
.

M P

ax by cz d
d k k d

a b c

+ + +
=  = 

+ +
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Câu 1. Trong không gian Oxyz , điểm M  thuộc trục Oy  và cách đều hai mặt phẳng: 

( ) : 1 0P x y z+ − + =  và ( ) : 5 0Q x y z− + − =  có tọa độ là 

A. ( )0; 3;0M − . B. ( )0;3;0M . C. ( )0; 2;0M − . D. ( )0;1;0M . 

Câu 2. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho (1; 2;3)A , ( )3;4;4B . Tìm tất cả các giá trị của 

tham số m  sao cho khoảng cách từ điểm A  đến mặt phẳng 2 1 0+ + − =x y mz  bằng độ dài đoạn 

thẳng AB . 

A. 2=m . B. 2= −m . C. 3= −m . D. 2= m . 

Câu 3. Trong không gian ,Oxyz  cho 3 điểm ( ) ( ) ( )1;0;0 ,  0; 2;3 , 1;1;1A B C− . Gọi ( )P  là mặt phẳng chứa 

,  A B  sao cho khoảng cách từ C  tới mặt phẳng ( )P  bằng 
2

3
. Phương trình mặt phẳng ( )P  là 

A. [
2𝑥 + 3𝑦 + 𝑧 − 1 = 0
3𝑥 + 𝑦 + 7𝑧 + 6 = 0

 B. [
𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 − 1 = 0

−2𝑥 + 3𝑦 + 6𝑧 + 13 = 0
 

C. [
𝑥 + 𝑦 + 2𝑧 − 1 = 0

−2𝑥 + 3𝑦 + 7𝑧 + 23 = 0
 D. [

𝑥 + 𝑦 + 𝑧 − 1 = 0
−23𝑥 + 37𝑦 + 17𝑧 + 23 = 0

 

Câu 4. Trong không gian Oxyz  cho ( ) ( ) ( ) ( )2;0;0 , 0;4;0 , 0;0;6 , 2;4;6A B C D . Gọi ( )P  là mặt phẳng 

song song với ( )mp ABC ,
 
( )P

 
cách đều D  và mặt phẳng ( )ABC . Phương trình của ( )P  là 

A. 6 3 2 24 0x y z+ + − =   B. 6 3 2 12 0x y z+ + − =  

C. 6 3 2 0x y z+ + =   D. 6 3 2 36 0x y z+ + − =  

Câu 5. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )1;2;3A , ( )5; 4; 1B − −  và mặt phẳng 

( )P  qua Ox sao cho ( )( ) ( )( ); 2 ;d B P d A P= , ( )P  cắt AB  tại ( ); ;I a b c  nằm giữa AB . Tính 

a b c+ + . 

A. 12 . B. 6 . C. 4 . D. 8 . 

Câu 6. Trong không gian Oxyz , Khoảng cách giữa hai mặt phẳng ( ) : 2 2 10 0P x y z+ + − =  và 

( ) : 2 2 3 0Q x y z+ + − = bằng: 

A. 
4

3
 B. 

8

3
. C. 

7

3
. D. 3 . 

Câu 7. Trong không gian Oxyz  cho hai mặt phẳng song song ( )P  và ( )Q  lần lượt có phương trình 

2 0x y z− + =  và 2 7 0x y z− + − = . Khoảng cách giữa hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q bằng 

A. 7 . B. 7 6 . C. 6 7 . D. 
7

6
. 

Câu 8. Trong không gian Oxyz , khoảng cách giữa hai mặt phẳng ( ) : 2 2 8 0P x y z+ + − =  

và ( ) : 2 2 4 0Q x y z+ + − =  bằng 

A. 1. B. 
4

3
. C. 2. D. 

7

3
. 

Câu 9. Trong không gian Oxyz , khoảng cách giữa hai mặt phẳng ( ) : 2 2 16 0P x y z+ − − =  và 

( ) : 2 2 1 0Q x y z+ − − =  bằng 
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A. 5. B. 
17

.
3

 C. 6. D. 
5

3
. 

Câu 10. Trong không gian Oxyz khoảng cách giữa hai mặt phẳng ( ) : 2 3 1 0P x y z+ + − =  và 

( ) : 2 3 6 0Q x y z+ + + =  là 

A. 
7

14
 B. 

8

14
 C. 14  D. 

5

14
 

Câu 11. Trong không gian Oxyz , khoảng cách giữa hai mặt phẳng ( ) : 6 3 2 1 0P x y z+ + − =  và 

( )
1 1

: 8 0
2 3

Q x y z+ + + =  bằng 

A. 7 . B. 8 . C. 9 . D. 6 . 

Câu 12. Trong không gian Oxyz  khoảng cách giữa hai mặt phẳng ( ) : 2 3 1 0P x y z+ + − =  và 

( ) : 2 3 6 0Q x y z+ + + =  là: 

A. 
7

14
. B. 

8

14
. C. 14 . D. 

5

14
. 

Câu 13. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , tính khoảng cách giữa hai mặt phẳng song song 

( ): 2 2 4 0x y z − − + =  và ( ): 2 2 7 0x y z − + + − = . 

A. 0 . B. 3 . C. 1− . D. 1 . 

Câu 14. Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 2 2 2 22 0S x y z x y z+ + − − − − =  và 

mặt phẳng ( ) :3 2 6 14 0.P x y z− + + =  Khoảng cách từ tâm I  của mặt cầu ( )S  đến mặt phẳng ( )P  

bằng 

A. 2. B. 4. C. 3. D. 1. 

Câu 15. Trong không gian Oxyz  cho hai mặt phẳng ( ) : 2 2 9 0P x y z− − − =  và ( ) : 4 2 4 6 0.Q x y z− − − =  

Khoảng cách giữa hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q  bằng 

A. 0 . B. 2 . C. 1 . D. 3 . 

Câu 16. Trong không gian Oxyz , cho hai mặt phẳng ( ) : 2 2 6 0P x y z+ − − =  và ( ) : 2 2 3 0Q x y z+ − + = . 

Khoảng cách giữa hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q  bằng 

A. 3 . B. 1 . C. 9 . D. 6 . 

Câu 17. Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) :3 4 12 5 0P x y z+ − + =  và điểm ( )2;4; 1A − . Trên mặt 

phẳng ( )P  lấy điểm M . Gọi B  là điểm sao cho 3.AB AM= . Tính khoảng cách d  từ B  đến mặt 

phẳng ( )P . 

A. 6d = . B. 
30

13
d = . C. 

66

13
d = . D. 9d = . 

Câu 18. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z+ − − = . Mặt phẳng nào sau 

đây song song với ( )P  và cách ( )P  một khoảng bằng 3? 

A. ( ) : 2 2 10 0Q x y z+ − + = . B. ( ) : 2 2 4 0Q x y z+ − + = . 

C. ( ) : 2 2 8 0Q x y z+ − + = . D. ( ) : 2 2 8 0Q x y z+ − − = . 

Câu 19. Tìm trên trục Oz  điểm M  cách đều điểm ( )2;3;4A  và mặt phẳng ( ) : 2 3 17 0P x y z+ + − = . 
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A. ( )0;0; 3M − . B. ( )0;0;3M . C. ( )0;0; 4M − . D. ( )0;0;4M . 

Câu 20. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )1;2;1 , 3;4;0A B , mặt phẳng 

( ) : 46 0P ax by cz+ + + = . Biết rằng khoảng cách từ ,A B  đến mặt phẳng ( )P  lần lượt bằng 6  và 

3 . giá trị của biểu thức T a b c= + +  bằng 

A. 3− . B. 6− . C. 3 . D. 6 . 

Câu 21. Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ): 2 2 10 0P x y z+ + - = . Phương trình mặt phẳng ( )Q  

với ( )Q  song song với ( )P  và khoảng cách giữa hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q  bằng 
7

3
 là. 

A. 2 2 3 0; 2 2 17 0x y z x y z+ + + = + + - =  B. 2 2 3 0; 2 2 17 0x y z x y z+ + - = + + + =  

C. 2 2 3 0; 2 2 17 0x y z x y z+ + + = + + + =  D. 2 2 3 0; 2 2 17 0x y z x y z+ + - = + + - =  

Câu 22. Trong không gian hệ toạ độ Oxyz , lập phương trình các mặt phẳng song song với mặt phẳng 

( ) : 3 0x y z + − + =  và cách ( )  một khoảng bằng 3 . 

A. 6 0x y z+ − + = ; 0x y z+ − = . B. 6 0x y z+ − + = . 

C. 6 0x y z− − + = ; 0x y z− − = . D. 6 0x y z+ + + = ; 0x y z+ + = . 

Câu 23. Trong hệ trục tọa độ Oxyz  cho 3  điểm ( )4;2;1A , ( )0;0;3B , ( )2;0;1C . Viết phương trình mặt 

phẳng chứa OC  và cách đều 2  điểm ,A B . 

A. 2 2 0− − =x y z  hoặc 4 2 0x y z+ − = . B. 2 2 0+ + =x y z  hoặc 4 2 0x y z− − = . 

C. 2 2 0+ − =x y z  hoặc 4 2 0x y z+ − = . D. 2 2 0+ − =x y z  hoặc 4 2 0x y z− − = . 

Câu 24. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC  có (1;0;0), (0; 2;3), (1;1;1).A B C−  

Phương trình mặt phẳng ( )P  chứa ,A B  sao cho khoảng cách từ C  tới ( )P  bằng 
2

3
 là 

A. 1 0x y z+ + − =  hoặc 23 37 17z 23 0x y− + + + = . 

B. 2 1 0x y z+ + − =  hoặc 23 3 7 23 0.x y z− + + + =  

C. 2 1 0x y z+ + − =  hoặc 13 3 6 13 0.x y z− + + + =  

D. 2 3 1 0x y z+ + − =  hoặc 3 7 3 0.x y z+ + − =  

Câu 25. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 5 0P x y z− + − = . Viết phương trình 

mặt phẳng ( )Q  song song với mặt phẳng ( )P , cách ( )P  một khoảng bằng 3 và cắt trục Ox  tại 

điểm có hoành độ dương. 

A. ( ) : 2 2 4 0Q x y z− + + = . B. ( ) : 2 2 14 0Q x y z− + − = . 

C. ( ) : 2 2 19 0Q x y z− + − = . D. ( ) : 2 2 8 0Q x y z− + − = . 

Câu 26. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )Q : 2 2 3 0x y z+ + − = , mặt phẳng 

( )P  không qua O , song song với mặt phẳng ( )Q và ( ) ( )( ), 1d P Q = . Phương trình mặt phẳng 

( )P  là 

A. 2 2 1 0x y z+ + + =  B. 2 2 0x y z+ + =  C. 2 2 6 0x y z+ + − =  D. 2 2 3 0x y z+ + + =  

Câu 27. Trong không gian Oxyz , cho ( )2;0;0A , ( )0;4;0B , ( )0;0;6C , ( )2;4;6D . Gọi ( )P  là mặt phẳng 

song song với ( )mp ABC , ( )P  cách đều D  và mặt phẳng ( )ABC . Phương trình của ( )P  là 

A. 6 3 2 24 0x y z+ + − = . B. 6 3 2 12 0x y z+ + − = .C. 6 3 2 0x y z+ + = . D. 6 3 2 36 0x y z+ + − = . 
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Câu 28. Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( )2;0;0A , ( )0;3;0B , ( )0;0; 1C − . Phương trình của mặt 

phẳng ( )P  qua ( )1;1;1D và song song với mặt phẳng ( )ABC  là 

A. 2 3 6 1 0x y z+ − + = . B. 3 2 6 1 0x y z+ − + = .C. 3 2 5 0x y z+ − = . D. 6 2 3 5 0x y z+ − − = . 

Câu 29. Trong không gian Oxyz , cho ( )1;1;0A , ( )0;2;1B , ( )1;0;2C , ( )1;1;1D . Mặt phẳng ( )  đi qua 

( )1;1;0A , ( )0;2;1B , ( )  song song với đường thẳng CD . Phương trình mặt phẳng ( )  là 

A. 2 3 0x y+ + − = . B. 2 2 0x y z− + − = . C. 2 3 0x y z+ + − = . D. 2 0x y+ − = . 

Dạng 2.2 Góc của 2 mặt phẳng 

 1.  Góc giữa hai véctơ 

  Cho hai véctơ 1 2 3( ; ; )a a a a=  và 
1 2 3( ; ; ).b b b b=  Khi đó góc giữa hai véctơ a  và b  là góc nhợn hoặc 

tù. 

  1 1 2 2 3 3

2 2 2 2 2 2

1 2 3 1 2 3

.
cos( ; )

. .

a b a b a ba b
a b

a b a a a b b b

+ +
= =

+ + + +
 với 0 180 .    

 2.  Góc giữa hai mặt phẳng 

  Cho hai mặt phẳng 1 1 1 1( ) : 0P A x B y C z D+ + + =  và 2 2 2 2( ) : 0.Q A x B y C z D+ + + =  

  ( ) 1 2 1 2 1 2

2 2 2 2 2 2

1 1 1 2 2 2

.
cos ( ), ( ) cos

. .

P Q

P Q

n n A A B B C C
P Q

n n A B C A B C


+ +
= = =

+ + + +
 với 0 90 .    

Câu 30. Trong không gian với hệ trục tọa độOxyz , cho điểm ( )2;1; 2H , H  là hình chiếu vuông góc của 

gốc tọa độ O  xuống mặt phẳng ( )P , số đo góc giữa mặt ( )P  và mặt phẳng ( ) : 11 0Q x y+ − =  

A. 
060  B. 

030  C. 
045  D. 

090  

Câu 31. Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( )P có phương trình 2 2 5 0x y z− + − = . Xét mặt phẳng 

( ) : (2 1) 7 0Q x m z+ − + = , với m là tham số thực. Tìm tất cả giá trị của m  để ( )P  tạo với ( )Q  góc 

4


. 

A. 
1

4

m

m

=


=
. B. 

2

2 2

m

m

=


= −
. C. 

2

4

m

m

=


=
. D. 

4

2

m

m

=


=
. 

Câu 32. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )P  có phương trình: 1 0ax by cz+ + − =  

với 0c   đi qua 2  điểm ( )0;1;0A , ( )1;0;0B  và tạo với ( )Oyz  một góc 60 . Khi đó a b c+ +  

thuộc khoảng nào dưới đây? 

A. ( )5;8 . B. ( )8;11 . C. ( )0;3 . D. ( )3;5 . 

Câu 33. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0,P x y z+ − + =  

( ) : ( 1) 2019 0Q x my m z+ + − + = . Khi hai mặt phẳng ( )P , ( )Q  tạo với nhau một góc nhỏ nhất thì 

mặt phẳng ( )Q  đi qua điểm M  nào sau đây? 

A. (2019; 1;1)M −  B. (0; 2019;0)M −  C. ( 2019;1;1)M −  D. (0;0; 2019)M −  
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Câu 34. Trong không gian Oxyz , cho hai mặt phẳng ( ) : 2 2 5 0P x y z− + + =  và ( ) : 2 0Q x y− + = . Trên 

( )P  có tam giác ABC ; Gọi , ,A B C    lần lượt là hình chiếu của , ,A B C  trên ( )Q . Biết tam giác 

ABC  có diện tích bằng 4 , tính diện tích tam giác A B C   . 

A. 2 . B. 2 2 . C. 2 . D. 4 2 . 

Câu 35. Trong không gian Oxyz , biết hình chiếu của O  lên mặt phẳng ( )P  là ( )2; 1; 2H − − . Số đo góc 

giữa mặt phẳng ( )P  với mặt phẳng ( ) : 5 0Q x y− − =  là 

A. 30 . B. 45 . C. 60 . D. 90 . 

Câu 36. Trong hệ trục toạ độ Oxyz , cho điểm ( )2;  1;  2H . Điểm H  là hình chiếu vuông góc của gốc toạ 

độ O  xuống mặt phẳng ( )P , số đo góc giữa mặt phẳng ( )P  và mặt phẳng ( ) : 11 0Q x y+ − =  là 

A. 90 . B. 30 . C. 60 . D. 45 . 

Câu 37. Trong không gian ,Oxyz  cho hai điểm ( ) ( )3;0;1 , 6; 2;1A B − . Phương trình mặt phẳng ( )P  đi qua 

,  A B  và tạo với mặt phẳng ( )Oyz  một góc   thỏa mãn 
2

cos
7

 =  là 

A. 
2 3 6 12 0

2 3 6 0

x y z

x y z

+ + − =


+ − =
 B. 

2 3 6 12 0

2 3 6 0

x y z

x y z

− + − =


− − =
 

C. 
2 3 6 12 0

2 3 6 1 0

x y z

x y z

− + − =


− − + =
 D. 

2 3 6 12 0

2 3 6 1 0

x y z

x y z

+ + + =


+ − − =
 

Câu 38. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , biết mặt phẳng ( ) : 0P ax by cz d+ + + =  với 0c   đi qua 

hai điểm ( )0;1;0A , ( )1;0;0B  và tạo với mặt phẳng ( )yOz  một góc 60 . Khi đó giá trị a b c+ +  

thuộc khoảng nào dưới đây? 

A. ( )0;3 . B. ( )3;5 . C. ( )5;8 . D. ( )8;11 . 

Dạng 3. Vị trí tương đối 

Dạng 3.1 Vị trí tương đối mặt phẳng với mặt cầu 

 Vị trí tương đối giữa mặt phẳng (P) và mặt cầu (S) 

  Cho mặt cầu ( ; )S I R  và mặt phẳng ( ).P   

  Gọi H  là hình chiếu vuông góc của I  lên ( )P  

  và có d IH=  là khoảng cách từ I đến mặt phẳng ( ).P  Khi đó: 

    Nếu  :d R  Mặt cầu và mặt phẳng không có điểm chung.  

    Nếu  :d R=  Mặt phẳng tiếp xúc mặt cầu.  

   Lúc đó  ( )P  là mặt phẳng tiếp diện của ( )S  và H  là tiếp điểm. 

    Nếu :d R  mặt phẳng ( )P  cắt mặt cầu theo thiết diện  

   là đường tròn có tâm H và bán kính 
2 2 .r R IH= −  

 

Viết phương trình mặt ( ) ( ) : 0P Q ax by cz d+ + + =  và tiếp xúc với mặt cầu ( ).S  

   Phương pháp: 

     Vì ( ) ( ) : 0 ( ) : 0.P Q ax by cz d P ax by cz d + + + =  + + + =  

     Tìm tâm I  và bán kính R  của mặt cầu. 

 

  
H  

I  

A  

R  

r  

d  

P  
 

P

M2

M1

H

IR

R

I

HP
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     Vì ( )P  tiếp xúc ( )S  nên có 
 ;( )

.
I P

d R d =   

Câu 1. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu ( )S  có tâm ( )3;2; 1I −  và đi qua điểm 

( )2;1;2A . Mặt phẳng nào dưới đây tiếp xúc với ( )S  tại A ? 

A. 3 9 0x y z+ + − =  B. 3 3 0x y z+ − + =  C. 3 8 0x y z+ − − =  D. 3 3 0x y z− − + =  

Câu 2. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz  cho mặt phẳng ( )  có phương trình 2 1 0x y z+ − − =  

và mặt cầu ( )S  có phương trình ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 1 2 4x y z− + − + + = . Xác định bán kính r  của đường 

tròn là giao tuyến của mặt phẳng ( )  và mặt cầu ( )S .  

 A. 
2 42

3
r = . B. 

2 3

3
r =  C. 

2 15

3
r = . D. 

2 7

3
r =   

Câu 3. Trong không gian Oxyz , viết phương trình mặt cầu có tâm ( )2;1; 4I −  và tiếp xúc với mặt phẳng 

( ) : 2 2 7 0x y z − + − = . 

A. 
2 2 2 4 2 8 4 0x y z x y z+ + + + − − = . B. 

2 2 2 4 2 8 4 0x y z x y z+ + + − + − = . 

C. 
2 2 2 4 2 8 4 0x y z x y z+ + − − + − = . D. 

2 2 2 4 2 8 4 0x y z x y z+ + − − − − = . 

Câu 4. Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 3 0P x y z+ − + =  và mặt cầu ( )S  có tâm 

( )0; 2;1I − . Biết mặt phẳng ( )P  cắt mặt cầu ( )S  theo giao tuyến là một đường tròn có diện tích 

2 . Mặt cầu ( )S  có phương trình là 

A. ( ) ( )
2 22 2 1 2x y z+ + + + = . B. ( ) ( )

2 22 2 1 3x y z+ + + − = . 

C. ( ) ( )
2 22 2 1 3x y z+ + + + = . D. ( ) ( )

2 22 2 1 1x y z+ + + + = . 

Câu 5. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 2 0P x y z− + − =  và điểm 

( )1;2; 1I − − . Viết phương trình mặt cầu ( )S  có tâm I  và cắt mặt phẳng ( )P  theo giao tuyến là 

đường tròn có bán kính bằng 5 . 

A. ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 1 2 1 25S x y z+ + − + + = . B. ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 1 2 1 16S x y z+ + − + + = . 

C. ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 1 2 1 34S x y z− + + + − = . D. ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 1 2 1 34S x y z+ + − + + = . 

Câu 6. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , mặt cầu ( )S  có tâm ( )1;2;1I −  và tiếp xúc với mặt 

phẳng ( )P : 2 2 2 0x y z− − − =  có phương trình là 

A. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 2 1 3x y z+ + − + − = . B. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 2 1 9x y z− + + + + = . 

C. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 2 1 9x y z+ + − + − = . D. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 2 1 3x y z+ + − + + = . 

Câu 7. Phương trình mặt cầu tâm ( )3; 2;4I −  và tiếp xúc với ( ) : 2 2 4 0P x y z− + + =  là: 

A. ( ) ( ) ( )
2 2 2 20

3 2 4
3

x y z+ + − + + = . B. ( ) ( ) ( )
2 2 2 400

3 2 4
9

x y z+ + − + + = . 

C. ( ) ( ) ( )
2 2 2 20

3 2 4
3

x y z− + + + − = . D. ( ) ( ) ( )
2 2 2 400

3 2 4
9

x y z− + + + − = . 

Câu 8. Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )3;1; 1−I  và mặt phẳng ( ) : 2 2 3 0− − + =P x y z . Phương 

trình mặt cầu ( )S có tâm I và tiếp xúc với mặt phẳng ( )P là 
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A. ( ) ( ) ( )
2 2 2

3 1 1 4− + − + + =x y z . B. ( ) ( ) ( )
2 2 2

3 1 1 16+ + + + − =x y z . 

C. ( ) ( ) ( )
2 2 2

3 1 1 4+ + + + − =x y z . D. ( ) ( ) ( )
2 2 2

3 1 1 16− + − + + =x y z . 

Câu 9. Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S  có tâm ( )1;2;1I  và cắt mặt phẳng 

( ) : 2 2 7 0P x y z− + + =  theo một đường tròn có đường kính bằng 8 . Phương trình mặt cầu ( )S  là 

A. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 2 1 81x y z− + − + − = . B. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 2 1 5x y z− + − + − = . 

C. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 2 1 9x y z+ + + + + = . D. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 2 1 25x y z− + − + − = . 

Câu 10. Cho mặt cầu ( )S  có phương trình ( ) ( ) ( )
2 2 2

3 2 1 100x y z− + + + − =  và mặt phẳng ( )  có 

phương trình 2 2 9 0x y z− − + = . Tính bán kính của đường tròn ( )C  là giao tuyến của mặt phẳng 

( )  và mặt cầu ( )S . 

A. 8 . B. 4 6 . C. 10 . D. 6 . 

Câu 11. Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 4 2 2 10 0S x y z x y z+ + − + + − = , mặt phẳng 

( ) : 2 2 10 0P x y z+ − + = . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. ( )P  tiếp xúc với ( )S . 

B. ( )P  cắt ( )S  theo giao tuyến là đường tròn khác đường tròn lớn. 

C. ( )P  và ( )S  không có điểm chung. 

D. ( )P  cắt ( )S  theo giao tuyến là đường tròn lớn. 

Câu 12. Trong không gian với hệ tọa độOxyz , cho mặt cầu ( ) 2 2 2 1:S x y z+ + =  và mặt phẳng 

( ) 2 2 1 0:P x y z+ − + = . Tìm bán kính r đường tròn giao tuyến của ( )S  và ( )P . 

A. 
1

3
r = . B. 

2 2

3
r = . C. 

1

2
.r =  D. 

2

2
r = . 

Câu 13. Trong không gian với hệ trục toạ độ Oxyz , phương trình nào dưới đây là phương trình của mặt 

cầu có tâm ( )3;1;0I  và tiếp xúc với mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z+ − + = ? 

A. ( ) ( )
2 2 23 1 3x y z+ + + + = . B. ( ) ( )

2 2 23 1 9x y z+ + + + = . 

C. ( ) ( )
2 2 23 1 3x y z− + − + = . D. ( ) ( )

2 2 23 1 9x y z− + − + = . 

Câu 14. Trong không gian Oxyz  cho mặt cầu ( ) 2 2 2

: 2 4 6 0S x y z x y z+ + − − − = . Đường tròn giao tuyến 

của ( )S  với mặt phẳng ( )Oxy  có bán kính là 

A. 3=r . B. 5=r . C. 6=r . D. 14=r . 

Câu 15. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu ( )S  có tâm ( )2;1;1I  và mặt 

phẳng ( ) : 2 2 2 0P x y z+ + + = . Biết mặt phẳng ( )P  cắt mặt cầu ( )S  theo giao tuyến là một đường 

tròn có bán kính bằng 1. Viết phương trình của mặt cầu ( )S  

A. ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 2 1 1 8S x y z+ + + + + =  B. ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 2 1 1 10S x y z+ + + + + =  

C. ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 2 1 1 8S x y z− + − + − =  D. ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 2 1 1 10S x y z− + − + − =  
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Câu 16. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , phương trình nào dưới đây là phương trình mặt cầu đi 

qua ba điểm ( )2;3;3M , ( )2; 1; 1N − − , ( )2; 1;3P − −  và có tâm thuộc mặt phẳng 

( ) : 2 3 2 0x y z + − + = . 

A. 2 2 2 4 2 6 2 0x y z x y z+ + + − + + =  B. 2 2 2 2 2 2 2 0x y z x y z+ + − + − − =  

C. 2 2 2 2 2 2 10 0x y z x y z+ + − + − − =  D. 2 2 2 4 2 6 2 0x y z x y z+ + − + − − =  

Câu 17. Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  xét các điểm ( )0;0;1A , ( );0;0B m , ( )0; ;0C n , ( )1;1;1D  

với 0;  0m n   và 1.+ =m n  Biết rằng khi m , n  thay đổi, tồn tại một mặt cầu cố định tiếp xúc 

với mặt phẳng ( )ABC  và đi qua D . Tính bán kính R  của mặt cầu đó? 

A. 1=R . B. 
2

2
=R . C. 

3

2
=R . D. 

3

2
=R . 

Câu 18. Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S : ( ) ( ) ( )
2 2 2

2 4 1 4x y z− + − + − =  và mặt phẳng ( )P : 

3 1 0x my z m+ + − − = . Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để mặt phẳng ( )P  cắt mặt cầu 

( )S  theo giao tuyến là đường tròn có đường kính bằng 2 . 

 

A. 1m= . B. 1m= −  hoặc 2m = − .  C. 1m=  hoặc 2m= .  D. 1m= −  

Câu 19. Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S
 
tâm ( ; ; )I a b c  bán kính bằng 1 , tiếp xúc mặt phẳng 

( ).Oxz  Khẳng định nào sau đây luôn đúng? 

A. 1a = . B. 1a b c+ + = . C. 1b = . D. 1c = . 

Câu 20. Trong không gian Oxyz  cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 2 4 6 5 0S x y z x y z+ + + − − + = . Mặt phẳng tiếp xúc 

với ( )S  và song song với mặt phẳng ( ) : 2 2 11 0P x y z− + − =  có phương trình là: 

A. 2 2 7 0x y z− + − = . B. 2 2 9 0x y z− + + = .C. 2 2 7 0x y z− + + = . D. 2 2 9 0x y z− + − = . 

Câu 21. Trong không gian Oxyz cho hai mặt phẳng ( ) : 2 2 0P x y z− + − =  và ( ) : 2 1 0Q x y z− + + = . Số 

mặt cầu đi qua ( )1; 2;1A − và tiếp xúc với hai mặt phẳng ( ) ( ),P Q là 

A. 0 . B. 1 . C. Vô số. D. 2 . 

Câu 22. Trong không gian tọa độ Oxyz , cho mặt cầu ( )S  có đường kính AB  với ( )6;2; 5A − , 

( )4;0;7B − . Viết phương trình mặt phẳng ( )P  tiếp xúc với mặt cầu ( )S  tại A . 

A. ( ) :5 6 62 0P x y z+ − + = . B. ( ) :5 6 62 0P x y z+ − − = . 

C. ( ) :5 6 62 0P x y z− − − = . D. ( ) :5 6 62 0P x y z+ + + = . 
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Câu 23. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng 2( ) : 2 x 2 y z m 3 0P m+ + − − =  và mặt 

cầu ( ) ( ) ( )
2 2 2

( ) : 1 1 1 9S x y z− + + + − = . Tìm tất cả các giá trị của m  để ( )P  tiếp xúc với ( )S . 

A. 
2

5

m

m

= −


=
. B. 

2

5

m

m

=


= −
. C. 2m= . D. 5m = − . 

Câu 24. Trong không gian với hệ trục tọa độ 0xyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 1 1 1 25S x y z− + − + − = có 

tâm I và mặt phẳng ( ) : 2 2 7 0P x y z+ + + = . Thể tích của khối nón đỉnh I và đường tròn đáy là 

giao tuyến của mặt cầu ( )S và mặt phẳng ( )P bằng 

A. 12  B. 48  C. 36  D. 24  

Câu 25. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho hai mặt cầu ( ) ( )1 2,S S  lần lượt có phương trình là 

2 2 2 2 2 2 22 0x y z x y z+ + − − − − = , 2 2 2 6 4 2 5 0x y z x y z+ + − + + + = . Xét các mặt phẳng ( )P  

thay đổi nhưng luôn tiếp xúc cả hai mặt cầu đã cho. Gọi ( ); ;A a b c  là điểm mà tất cả các mặt 

phẳng ( )P  đi qua. Tính tổng S a b c= + + . 

A. 
5

.
2

S =  B. 
5

.
2

S = −  C. 
9

.
2

S =  D. 
9

.
2

S = −  

Câu 26. Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 1 2 1 45S x y z− + − + + =  và mặt phẳng 

( ) : 13 0P x y z+ − − = . Mặt cầu ( )S  cắt mặt phẳng ( )P  theo giao tuyến là đường tròn có tâm 

( ); ;I a b c  thì giá trị của a b c+ +  bằng 

A. 11− . B. 5 . C. 2 . D. 1 . 

Câu 27. Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 7 0P x y z− + + =  và mặt cầu 

( ) 2 2 2: 2 4 10 0S x y z x z+ + − + − = . Gọi ( )Q  là mặt phẳng song song với mặt phẳng ( )P  và cắt 

mặt cầu ( )S  theo một giao tuyến là đường tròn có chu vi bằng 6 . Hỏi ( )Q  đi qua điểm nào 

trong số các điểm sau? 

A. ( )6;0;1 . B. ( )3;1;4− . C. ( )2; 1;5− − . D. ( )4; 1; 2− − . 

Câu 28. Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 2 4 6 2 0S x y z x y z+ + − − − − =  và mặt phẳng 

( ) : 4 3 12 10 0x y z + − + = . Lập phương trình mặt phẳng ( )  thỏa mãn đồng thời các điều kiện: 

tiếp xúc với ( )S ; song song với ( ) và cắt trục Oz  ở điểm có cao độ dương. 

A. 4 3 12 78 0x y z+ − − = . B. 4 3 12 26 0x y z+ − − = . 

C. 4 3 12 78 0x y z+ − + = . D. 4 3 12 26 0x y z+ − + = . 

Câu 29. Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) :2 2 1 0P x y z− − − =  và điểm ( )1; 2;0M − . Mặt cầu 

tâm M , bán kính bằng 3  cắt phẳng ( )P  theo giao tuyến là đường tròn có bán kính bằng bao 

nhiêu? 

A. 2 . B. 2 . C. 2 2 . D. 3 1− . 

Câu 30. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho mặt phẳng ( ) : 2 5 0Q x y z− + − =  và mặt cầu 

( ) ( ) ( )
2 22: 1 2 15S x y z− + + + = . Mặt phẳng ( )P  song song với mặt phẳng ( )Q  và cắt mặt cầu ( )S  theo 

giao tuyến là một đường tròn có chu vi bằng 6  đi qua điểm nào sau đây? 
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A. ( )2; 2;1− . B. ( )1; 2;0− . C. ( )0; 1; 5− − . D. ( )2;2; 1− − . 

Câu 31. Cho mặt cầu 2 2 2( ) : ( 1) ( 2) ( 4) 9S x y z− + − + + = . Phương trình mặt phẳng ( )  tiếp xúc với mặt 

cầu ( )S  tại điểm (0;4; 2)M −  là 

A. 6 6 37 0x y z+ − + =  B. 2 2 4 0x y z− − − =  C. 2 2 4 0x y z− − + =  D. 6 6 37 0x y z+ − − =  

Câu 32. Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S : ( ) ( ) ( )
2 2 2

2 1 2 4x y z− + + + + =  và mặt phẳng ( )P : 

4 3 0x y m− − = . Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để mặt phẳng ( )P  và mặt cầu ( )S  có 

đúng 1  điểm chung. 

A. 1m= .  B. 1m= −  hoặc 21m = − . 

C. 1m=  hoặc 21m= .  D. 9m = −  hoặc 31m = . 

Câu 33. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz, cho mặt phẳng ( )P : mx 2y z 1 0+ − + =  ( m  là tham 

số). Mặt phẳng ( )P  cắt mặt cầu ( ) ( ) ( )
2 2 2S : x 2 y 1 z 9− + − + =  theo một đường tròn có bán kính 

bằng 2 . Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m ? 

A. m 1=  . B. m 2 5=  + . C. m 4=  . D. m 6 2 5=  . 

Câu 34. Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 2 4 2 3 0S x y z x y z+ + − + + − = . Viết phương trình 

mặt phẳng ( )Q  chứa trục Ox  và cắt ( )S  theo một đường tròn bán kính bằng 3 . 

A. ( ) : 3 0Q y z+ = . B. ( ) : 2 0Q x y z+ − = . C. ( ) : 0Q y z− = . D. ( ) : 2 0Q y z− = . 

Câu 35. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho điểm 1;( )2;1I −  và mặt phẳng ( )P  có phương trình 

2 2 8 0x y z+ − + = . Viết phương trình mặt cầu tâm I  và tiếp xúc với mặt phẳng ( )P : 

A. 
2 2 2( 1) ( 2) ( 1) 9x y z− + + + + =  B. 

2 2 2( ) ( ) (1 2 1 3)x y z+ + − + − =  

C. 
2 2 2( ) ( ) (1 2 1 4)x y z+ + − + − =  D. 

2 2 2( ) ( ) (1 2 1 9)x y z+ + − + − =  

Câu 36. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , phương trình nào dưới đây là phương trình của mặt cầu có 

tâm ( )0;1;3I  và tiếp xúc với mặt phẳng ( ) :2 2 2 0?P x y z− − − =  

A. ( ) ( )
2 22 1 3 9x y z+ − + − = . B. ( ) ( )

2 22 1 3 9x y z+ + + + = . 

C. ( ) ( )
2 22 1 3 3x y z+ − + − = . D. ( ) ( )

2 22 1 3 3x y z+ + + + = . 

Câu 37. Trong không gian Oxyz , phương trình mặt cầu ( )S  tâm ( )1;2;5I −  và tiếp xúc với mặt phẳng 

( ) : 2 2 4 0P x y z− + + =  là 

A. ( ) 2 2 2: 2 4 10 21 0S x y z x y z+ + + − − + = . B. ( ) 2 2 2: 2 4 10 21 0S x y z x y z+ + − + + + = . 

C. ( ) 2 2 2: 2 4 10 21 0S x y z x y z+ + + − − − = . D. ( ) 2 2 2: 2 5 21 0S x y z x y z+ + + − − − = . 

Câu 38. Trong không gian Oxyz  cho điểm ( )1; 2;3I −  và mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z− + − = . Mặt cầu ( )S  

tâm I  tiếp xúc với ( )P  có phương trình là: 

A. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 2 3 9.− + + + − =x y z  B. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 2 3 3.+ + − + + =x y z
 

C. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 2 3 3.− + + + − =x y z  D. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 2 3 9.+ + − + + =x y z  
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Câu 39. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm ( 3;0;1)I − . Mặt cầu ( )S có tâm I và cắt mặt 

phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z− − − =  theo một thiết diện là một hình tròn. Diện tích của hình tròn này 

bằng  . Phương trình mặt cầu ( )S  là 

A. 2 2 2( 3) ( 1) 4.x y z+ + + − =  B. 2 2 2( 3) ( 1) 25.x y z+ + + − =  

C. 2 2 2( 3) ( 1) 5.x y z+ + + − =  D. 2 2 2( 3) ( 1) 2.x y z+ + + − =  

Câu 40. Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz  cho mặt phẳng ( ) : 2 2 2 0− + − =P x y z  và 

điểm ( )1; 2; 1I − − . Viết phương trình mặt cầu ( )S  có tâm I  và cắt mặt phẳng ( )P  theo giao 

tuyến là đường tròn có bán kính bằng 5.  

A. ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 1 2 1 25.+ + − + + =S x y z  B. ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 1 2 1 16.+ + − + + =S x y z  

C. ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 1 2 1 34.− + + + − =S x y z  D. ( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 1 2 1 34.+ + − + + =S x y z  

Câu 41. Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 2 2 0S x y z z+ + + − =  và điểm ( )2;2;0K . Viết 

phương trình mặt phẳng chứa tất cả các tiếp điểm của các tiếp tuyến vẽ từ K  đến mặt cầu ( )S . 

A. 2 2 4 0x y z+ + − = . B. 6 6 3 8 0x y z+ + − = .C. 2 2 2 0x y z+ + + =  D. 6 6 3 3 0x y z+ + − = . 

Câu 42. Trong không gian với hệ trục toạ độ Oxyz , cho mặt cầu có phương trình 

( ) 2 2 2: 2 4 6 3 0S x y z x y z m+ + + − − + − = . Tìm số thực của tham số m  để mặt phẳng 

( ) : 2 2 8 0x y z − + − =  cắt ( )S  theo một đường tròn có chu vi bằng 8 . 

A. 3m = − . B. 1m= − . C. 2m = − . D. 4m = − . 

Câu 43. Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 2 6 4 2 0S x y z x y z+ + − + − − =  và mặt phẳng 

( ) : 4 -11 0x y z + + = . Viết phương trình mặt phẳng ( )P , biết ( )P  song song với giá của vectơ 

( )1;6;2v = , vuông góc với ( )  và tiếp xúc với ( )S . 

A. 
2 3 0

2 21 0

x y z

x y z

− + + =


− + − =
 B. 

3 4 1 0

3 4 2 0

x y z

x y z

+ + + =


+ + − =
.C. 

4 3 5 0

4 3 27 0

x y z

x y z

− − + =


− − − =
.D. 

2 2 3 0

2 2 21 0

x y z

x y z

− + + =


− + − =
. 

Câu 44.  Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )P  có phương trình 

2 2 5 0x y z− − − =  và mặt cầu ( )S  có phương trình ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 2 3 4x y z− + + + + = . Tìm phương 

trình mặt phẳng song song với mặt phẳng ( )P  và đồng thời tiếp xúc với mặt cầu ( )S . 

A. 2 2 1 0x y z− − + = . B. 2 2 5 0x y z− + + + = .C. 2 2 23 0x y z− − − = .D. 2 2 17 0x y z− + + + = . 

Câu 45. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz  cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 2 6 4 2 0S x y z x y z+ + − + − − = , 

mặt phẳng ( ) : 4 11 0x y z + + − = . Gọi ( )P  là mặt phẳng vuông góc với ( ) ( ), P  song song với 

giá của vecto ( )1;6;2v =  và ( )P  tiếp xúc với ( )S . Lập phương trình mặt phẳng ( )P . 

A. 2 2 2 0x y z− + − =  và 2 21 0x y z− + − = . B. 2 2 3 0x y z− + + =  và 2 21 0x y z− + − = . 

C. 2 2 3 0x y z− + + =  và 2 2 21 0x y z− + − = . D. 2 2 5 0x y z− + + =  và 2 2 2 0x y z− + − = . 

Câu 46. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )1;0;0A , ( )0;0;2B  và mặt cầu 

( ) 2 2 2: 2 2 1 0S x y z x y+ + − − + = . Số mặt phẳng chứa hai điểm A , B  và tiếp xúc với mặt cầu 

( )S  là 

A. 1  mặt phẳng. B. 2  mặt phẳng. C. 0  mặt phẳng. D. Vô số mặt phẳng. 
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Câu 47. Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( )Q song với mặt phẳng ( ) : 2 2 7 0P x y z− + − = . Biết 

( )mp Q  cắt mặt cầu ( ) ( ) ( )
2 22: 2 1 25S x y z+ − + + =  theo một đường tròn có bán kính 3r = . Khi 

đó mặt phẳng ( )Q  có phương trình là: 

A. 2 7 0x y z− + − = . B. 2 2 7 0x y z− + − = .C. 2 2 17 0x y z− + − = . D. 2 2 17 0x y z− + + = . 

Dạng 3.2 Vị trí tương đối hai mặt 

 Vị trí tương đối giữa hai mặt phẳng (P) và (Q) 

  Cho hai mặt phẳng 1 1 1 1( ) : 0P A x B y C z D+ + + =  và 2 2 2 2( ) : 0.Q A x B y C z D+ + + =  

    ( )P  cắt 1 1 1 1

2 2 2 2

( )
A B C D

Q
A B C D

 =     1 1 1 1

2 2 2 2

  ( ) ( )
A B C D

P Q
A B C D

 = =    

  1 1 1 1

2 2 2 2

  ( ) ( )
A B C D

P Q
A B C D

  = = =   1 2 1 2 1 2  ( ) ( ) 0.P Q A A B B C C⊥  + + =  

Câu 48. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng ( ) : 2 3 5 0P x my z+ + − =  

và ( ) : 8 6 2 0Q nx y z− − + = , với ,m n . Xác định m, n để ( )P song song với ( )Q . 

A. 4m n= = − . B. 4; 4m n= = − . C. 4; 4m n= − = . D. 4m n= = . 

Câu 49. Trong không gian ,Oxyz  cho hai mặt phẳng ( ) : – 2 2 –3 0P x y z+ =  và ( ) : – 2 1 0Q mx y z+ + = . 

Với giá trị nào của m thì hai mặt phẳng đó vuông góc với nhau? 

A. 1m=  B. 1m= −  C. 6m = −  D. 6m =  

Câu 50. Trong không gian Oxyz , tìm tập hợp các điểm cách đều cặp mặt phẳng sau đây: 

4 2 3 0x y z− − − = , 4 2 5 0x y z− − − = . 

A. 4 2 6 0x y z− − − = . B. 4 2 4 0x y z− − − = . C. 4 2 1 0x y z− − − = . D. 4 2 2 0x y z− − − = . 

Câu 51. Trong không gian Oxyz , cho hai mặt phẳng ( ): 2 3 0P x y z− − + = ; ( ): 2 1 0Q x y z+ + − = . Mặt 

phẳng ( )R  đi qua điểm ( )1;1;1M  chứa giao tuyến của ( )P  và ( )Q ; phương trình của 

( ) ( ) ( ): 2 3 2 1 0R m x y z x y z− − + + + + − = . Khi đó giá trị của m  là 

A. 3 . B. 
1

3
. C. 

1

3
− . D. 3− . 

Câu 52. Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( ) : 2 2 0P x y z+ + − =  vuông góc với mặt phẳng nào dưới 

đây? 

A. 2 2 0x y z− − − = . B. 2 0x y z− − − = . C. 2 0x y z+ + − = . D. 2 2 0x y z+ + − = . 

Câu 53. Trong không gian Oxyz, cho 3 điểm ( ) ( ) ( )1;0;0 ,  0; ;0 ,  0;0;A B b C c  trong đó . 0bc   và mặt 

phẳng ( ) : 1 0P y z− + = . Mối liên hệ giữa ,b c  để mặt phẳng ( )ABC  vuông góc với mặt phẳng 

( )P  là 

A. 2b c= . B. 2b c= . C. b c= . D.  3 .b c=  

Câu 54. Trong không gian Oxyz , cho ( ) : 2 5 0P x y z+ − + =  và ( ) ( ): 4 2 3 0Q x m y mz+ − + − = , m  là 

tham số thực. Tìm tham số m  sao cho mặt phẳng ( )Q  vuông góc với mặt phẳng ( )P . 

A. 3m = − . B. 2m = − . C. 3m = . D. 2m= . 
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Câu 55. Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 0ax y z b − + + =  đi qua giao tuyến của hai mặt 

phẳng ( ) : 1 0P x y z− − + =  và ( ) : 2 1 0Q x y z+ + − = . Tính 4a b+ . 

A. 16− . B. 8− . C. 0 . D. 8 . 

Câu 56. Trong không gian Oxyz  cho hai mặt phẳng ( ) : 2 1 0x y z + − − =  và ( ) : 2 4 2 0.x y mz + − − =  

Tìm m  để hai mặt phẳng ( )  và ( )  song song với nhau. 

A. 1m= . B. Không tồn tại m . C. 2m = − . D. 2m= . 

Câu 57. Trong không gian toạ độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 2 1 0P x y z+ − − = , mặt phẳng nào dưới đây 

song song với ( )P  và cách ( )P một khoảng bằng 3 . 

A. ( ) : 2 2 8 0Q x y z+ − + = . B. ( ) : 2 2 5 0Q x y z+ − + = . 

C. ( ) : 2 2 1 0Q x y z+ − + = . D. ( ) : 2 2 2 0Q x y z+ − + = . 

Câu 58. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz  có bao nhiêu mặt phẳng song song với mặt phẳng 

( ) : 3 0Q x y z+ + + = , cách điểm ( )3;2;1M  một khoảng bằng 3 3  biết rằng tồn tại một điểm 

( ); ;X a b c  trên mặt phẳng đó thỏa mãn 2a b c+ +  − ? 

A. 1 . B. Vô số. C. 2 . D. 0 . 

Câu 59. Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng ( )1 :3 4 2 0Q x y z− + + =  và 

( )2 :3 4 8 0Q x y z− + + = . Phương trình mặt phẳng ( )P  song song và cách đều hai mặt phẳng 

( )1Q  và ( )2Q  là: 

A. ( ) :3 4 10 0P x y z− + + = . B. ( ) :3 4 5 0P x y z− + + = . 

C. ( ) :3 4 10 0P x y z− + − = . D. ( ) :3 4 5 0P x y z− + − = . 

Câu 60. Gọi m,n  là hai giá trị thực thỏa mãn giao tuyến của hai mặt phẳng ( ) : 2 1 0+ + + =mP mx y nz  và 

( ) : 2 0− + + =mQ x my nz  vuông góc với mặt phẳng ( ) : 4 6 3 0 − − + =x y z . Tính +m n . 

A. 0+ =m n . B. 2+ =m n . C. 1+ =m n . D. 3+ =m n . 

Câu 61. Biết rằng trong không gian với hệ tọa độ Oxyz  có hai mặt phẳng ( )P  và ( )Q  cùng thỏa mãn các 

điều kiện sau: đi qua hai điểm ( )1;1;1A  và ( )0; 2;2B − , đồng thời cắt các trục tọa độ ,Ox Oy  tại 

hai điểm cách đều O . Giả sử ( )P  có phương trình 1 1 1 0x b y c z d+ + + =  và ( )Q  có phương trình 

2 2 2 0x b y c z d+ + + = . Tính giá trị biểu thức 1 2 1 2bb c c+ . 

A. 7. B. -9. C. -7. D. 9. 

Câu 62. Trong không gian với hệ tọa độ ,Oxyz cho điểm ( )3;2;1M . Mặt phẳng ( )P  đi qua M  và cắt các 

trục tọa độ Ox , Oy , Oz  lần lượt tại các điểm A , B , C  không trùng với gốc tọa độ sao cho M  

là trực tâm tam giác ABC . Trong các mặt phẳng sau, tìm mặt phẳng song song với mặt phẳng 

( )P . 

A. 3 2 14 0x y z+ + + = . B. 2 3 9 0x y z+ + + = . C. 3 2 14 0x y z+ + − = . D. 2 9 0x y z+ + − = . 
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