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A ar il A~ ~ 4 e
MOT SO YEU TO THONG KE
VA XAC SUAT
Trong chuong nay, chiing ta sé tim hiéu nhitng ndi dung sau: mé ta va biéu dién di liéu
trén cac bang, biéu dé; tan sé, tan sé tuong ddi; tan sé ghép nhém, tan sé tuong ddi

ghép nhém; phép thir ngau nhién va khéng gian mau, xac suat cta bién cé trong mot s
trd choi don gian.

s1. MO TA VA BIEU DIEN DU LIEU
TREN CAC BANG, BIEU DO

O cic 16p duéi, chiing ta da 1am quen vdi viée biéu dién, phén tich va xi If dit liéu thu dugc
d dang bang, biéu d6 thong ké.

29

Lam thé nao dé md td va biéu dién dit li¢u trén *

- + . A
cdc bdng, biéu do? —//
\\—-___

—e AN .

. BIEU DIEN DU LIEU TREN BANG THONG KE, BIEU PO TRANH

Mot tridng trung hoc cd sd cho hoc sinh khéi 16p 9 ding ki tham gia cdc
cdu lac bd: Thé thao; Nghé thuit; Tin hoc. Thong ké s6 lugng hoc sinh ctia tiing 16p diing ki
tham gia cdc céu lac bo dé dugc cho trong bang sau:

Ciu lac bo ’
. The thao Nghé thuat Tin hoc
So hoc sinh lop
9A 15 10 15
9B 20 5 15
9C 15 15 10
9D 20 10 10
Bdng 1
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Quan sit Bang 1 va cho biét:

a) Bdng 1 c6 bao nhiéu dong va bao nhiéu cét;

b) Cot diu tién, dong diu tién 1in lugt cho biét nhitng dit liéu thong ké ndo;

¢) Cédc cdt con lai lidn 1ugt cho biét nhilng dit liéu thong ké nao.

(T —————

N

#” DE biéu dién di liéu trén bang thdng ké, ta c6 thé lam nhu sau:

Budc 1. Cacdéitugngthéngké lan lugt dugcbiéudién &cdtdautién, trong khicéc
tiéu chi théng ké lan lugt duoc biéu dién & ddng dau tién hodc ngugc lai
Buéc 2. Céc so lieu théng ké theo tiéu chi cia mai d6i tugng théng ké lan luot

dugc biéu dién & dong (hodc cét) tuong Ung.

Vidu 1) Tri gid xuit khiu hai san (ddn vi: nghin d6 la My) ctia Viét Nam sang Cong ddng
céic nudc chiu Au (EU) trong cdc thing 9, 10, 11, 12 clha nim 2022 lan lugt nhu sau:

90 154; 89 412; 72 134; 81 904. (Nguon: https:/iwww.gso.gov.vn)

L4p bang thong ké biéu dién cdc s6 lidu dé.
Gidi
Bing thong ké biéu dién céc s liéu dé nhu sau (Bdng 2):

e THE o 10 11 12
Tri gia

Tri gid xudt khilu hii sin
(don vi: 90 154 | 89412 | 72 134 |81 904
nghin d6 la My)

Bdng 2

Vidu 2/ Bing 3 thong ké khéi lugng thanh long bén dudc
trong céc thang 6, 7, 8,9 niim 2022 ctia mot hé lhﬁng siéu thi.

'ji? Tri gid xuft khiu diu
thoé (don vi: triéu d6 la
My¥) ctua Viét Nam sang
Nhit Ban, Australia,
Singapore, Théi Lan nim
2021 lin lugt nhu sau:
158,08; 263,00; 272,69,
577,66.

(Nguodn: Bdo cdo ciia B4 Cong
Thutemg vé xudt nhdp khéu ciia
Viét Nam ndam 2021)

Lip bang thdng ké biéu
dién cic s6 liéu dé.

Thing 6 7 8 9

Thiing 6 i

Khéi lugng thanh long

bén dude (ddn vi: ta) 10 1y a0 i} =0 i<

Théng 7 i * i

Bding 3
V& biéu d6 tranh biéu dién cdc s6 liéu dé.
Gidi
Biéu d6 tranh biéu dién cic sd liéu & Bdng 3 duge cho
trong Hinh 1.

O
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Q PéE biéu dién dit liéu trén biéu dé tranh, ta cé thé lam nhu sau:

Buidc 1. Cac déi tugng théng ké dugc biéu dién & cot dau tién chia bang théng ké
Budc 2. Chon biéu tugng dé biéu dién sé liéu théng ké. Cac biéu tuong dé duoc
trinh bay & dong cuéi cling trong bang théng ké

Budc 3. 56 liéu thdng ké theo tiéu chi clia mébi déi tugng théng ké duogc biéu dién
béng céac biéu tugng & dong tuang ung trong bang théng ké.

,

Il. BIEU DIEN DU LIEU TREN BIEU PO COT, BIEU DO COT KEP

G Biéu db & Hinh 2 bidu didn 1y e

3
lugng mua tai tram khi tugng Hué (mm)
trong sdu thdang cudi ndm duong lich. 3% 795.6
a) Néu cic doi tugng thdng ké va cho 700 =
biét cidc doi tugng nay 14n lugt duge 600 T — “ins
biéu dién & truc nio. ol -
=1 2974
b) Néu tiéu chi thong ké va cho biét 300 t e
- » - . .a ) 2
tiéu chi d6 dugc biéu dién & truc ndo. I?}g 95.3 1040
c) S6 liéu thong ké theo tiéu chi cia 0

7 8§ 9 10 11 12 Thdng
(Nguén: Dia If 8, NXB Gido duc Viét Nam, 2016)
Hinh 2

mdi doi tugng thong ké ldn lugt
dugc biéu dién d diu?
d) Lap bing thdng ké biéu dién cic dit
liéu thdng ké néu trong biéu do cdt
3 Hinh 2.
T -
Q DE biéu dién d liéu trén biéu dé cot, ta ¢ thé lam nhu sau:
Budc 1. Vé hai truc vudng goéc véi nhau
—Trén truc ndm ngang: biéu dién cac déi tuong théng ké
-Trén truc thang ding: xéc dinh dé dai don vi dé biéu dién sé liéu
thong ké va can chon dd dai don vi thich hgp véi s6 liéu
Budc 2. Tai vi tri cac déi tugng thong ké trén truc ndm ngang, vé nhitng cét hinh
chit nhat: cich déu nhau; c6 cuing chiéu réng; c6 chiéu cao thé hién sé liéu
théng ké theo tiéu chi cia mai déi tugng théng ké
Budic 3. Hoan thién biéu dé: ghi tén céc truc va ghi sé liéu tuong (ng trén méoi cot
(néu can).

&
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Vidu 3/ Dua theo Bdo cdo ctia TG chidc Y & Thé gidi, ban An thong ké tudi tho
trung binh cla ngudi din & Indonesia, Myanmar, Thdi Lan, Viét Nam lin Iugt la:
71,3 niim; 69,1 niim; 932,4 thing; 75,4 nim.

a) N€u vé biu do cot biéu dién cdc s liéu do thi s6 liéu nio dudc viét chua hgp 1i?

b) Viét lai day sO liéu thffng ké dé roi lip bang thﬁ'ng ké va vé biéu dd cot biéu dién céc
sO liéu do.

Giai

a) D& vé biéu dd cot bidu dién cdc so liéu, cdc s6 lidu dé can duge tinh theo cling mot
don vi. Néu cdc s6 liéu dé dudc tinh theo don vi niim thi s& liéu 932,4 thing dugc viét
chua hgp li.

b) Tudi tho trung binh (don vi: nim) clia ngudi din & Indonesia, Myanmar, Théi Lan,
Viét Nam lan lugt 1a: 71,3; 69,1; 77,7; 75,4

Béng thong ké biéu dién cdc 8 li¢u d6 nhu sau (Bdng 4):

Nudc
. L Indonesia Myanmar Thii Lan Viét Nam
Tubi tho trung binh
Tudi tho trung binh
(don vi: nim) 71,3 69,1 71,7 75,4
Bdng 4

Biéu dd cot biéu dién cic dif liéu d6 nhu sau (Hinh 3):

A Tuéi the ‘Q

trung binh (nim) 77 E% Theo Bdo céo tong diéu

80 4 - 75,4 =
o) 713 69.1 : tra din s ndm 2019, mat
601 dd din s8 (ngudi/km?) &
504 D(?ng bing song Hong,
40 Bic Trung BJ va Duyén hai
30 4 mién Trung, Pdng bing
20 song Citu Long l4n lugt 1a:
10 + 1 060; 211; 423. Lip bang
0 . thong ké va vé biéu dd cit

Indonesia Myanmar Thdi Lan Viét Nam Nuic

biéu dién cdc sb liéu do6.
Hinh 3

ESJED Biéu a3 cot kép & Hinh 4 théng ké tdng sin phdm trong nuée (GDP) theo gid
hién hanh cta Viét Nam va Singapore trong cdc nim 2016, 2017, 2018, 2019.

©
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Sa'tién mViét Nam m Singapore

(ti d6 la M)
400 + 373. an
3419 73,2 3721
300 1 261.9
2237 245.2 ;
200 }
100 4
0
2016 2017 2018 2019 Ndm
(Nguén: Nién gidm thong ké 2020, NXB Théng ké, 2021)
Hinh 4
a) Néu cdc d6i tugng thong ké va cho biét cdc doi tugng nay 14n lugt duge biéu dién §

truc nao.

b) Néu tiéu chi théng ké va cho biét tidu chi d6 dude biéu dién & truc ndo.
¢) S6 lidu thong ké theo tiéu chi ctia mdi ddi tugng thdng ké lan lugt duge biéu dién & dau?
d) Lap bang thong ké biéu dién cdc dil li¢u thong ké néu trong biéu dd cdt kép & Hinh 4.
Nhén xét

Céch vé bi€u dob cdt kép tiong ty nhu céch vé biéu do cot. Nhung tai vi tri ghi méi doi
tugng trén truc ngang, ta vé hai cdt sit nhau thé hién hai loai s6 liéu ctia ddi tugng dé. Céc
c6t thé hién s8 liéu theo cling mdt tiéu chi thdng ké clia cdc d6i tugng thudng dudce to cling
mau dé thuin tién cho viéc doc biéu dd.

Vidu4)/ J Viét Nam, twéi tho trung binh (don vi: nim) ctia nam va nd trong cic nim 2017,

2018, 2019, 2020 I4n lugt 1a: 70,9 va 76,6; 70,9 va 76,2; 71 va 76,3; 71 va 76 4.
(Ngudn: Tong cuc Thong ké)

a) Lap bang thong ké biéu dién cdc s6 lidu dé.

b) V& biéu db cot kép biéu dién céc s6 ligu do.

Gidi
a) Bing thdng ké bi€u dién céc s6 liéu d6 nhu sau (Bdng 5):

Tudi the trung bish Nam 2017 2018 2019 2020
Tubi tho trung binh (don vi: ndim) cia nam 70,9 70,9 71 71
Tubi tho trung binh (don vi: ndm) ciia nir 76,6 76,2 76,3 76,4

Bing 5

@
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b) Biéu db cot kép biéu dién cac sb liéu do nhwr sau (Hinh 5):

A Tudi thy sNam mNU t' -

trung binh (nim) r‘fi 'Kim ngach xuit khau va
80) - 763 76.4 nhip khiu ctia Viét Nam
70 4 71 71 véi cdc nude Pong Nam A
60 + (don vi: ti d6 la My) trong
50 | cdc niim 2018, 2019, 2020,
10 4 2021 lin lugt la: 31,8 va
30 24.9; 32,2 va 25,3; 30,5 va

20 1 23,2;41,1 va 28,9.
10 - (Ngudn: Tong cuc Thong ké)
0 Lap bang thong ké va vé
2017 2018 2019 2020  Nam biéu dd cot kép biéu dién

Hinh 5 cic s6 liéu dé.

Nhdn xét

* Khi s6 lugng ddi tugng thng ké ft, ta c6 thé diing bing thdng ké hoiic biéu dd cot dé bidu
dién dit liéu. Biéu dd cot 1a cdch biéu dién trdc quan céc s8 ligu thong ké, vi thé bidu dd
cdt thudin 1gi hon bang thong ké trong viée nhén biét diic diém ciia cdc s0 liéu thong ké.
Tuy nhién, khi s6 lugng d6i tugng thdng ké nhiéu, ta nén ding bang thdng ké dé biéu
dién dit liéu.

* Néu mdi ddi tugng thdng ké déu c6 hai s6 li¢u thdng ké theo hai tiéu chi khic nhau thi
ta nén ding biéu dd cdt kép dé biéu dién dit liéu. Ngoai ra, khi mudn so sanh hai tip dit
liéu v6i nhau, ta ciing dung biéu dd cot kép.

IIl. BIEU DIEN DU LIEU TREN BIEU DO DOAN THANG

62X Biéu db doan thing & Hinh 6 | Litomg mta
biéu dién lugng mua trung binh sdu %55 L 342
thing cudi nim 2019 tai Thanh phd 295
H& Chi Minh. ol Tl
R . i " .. 250+ | 5
a) Néu ciac doi tugng thong ké va
cho biét cdc d6i tugng nay duge 2T
biéu dién & truc nio. 150+
b) Néu tidu chi thdng ké vachobigt ticu '
chi dé dudgc biéu dién & truc nao. 501 | ¢t
c)S6 ligu théng k& theo tieu chi ° 5 %5 o 10 11 1 Thing
ctia mbi déi tugng théng ké dudc (Nguon: https://kenhthoitiet.vn)
bi€u dién § diu? Hinh 6

d) V& biéu dd cot biéu dién cdc dit liéu thong ké néu trong biéu db doan thing & Hinh 6.
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N
Q Pé biéu dién dit liéu trén biéu dé doan thang, ta ¢ thé lam nhu sau:
Budc 1. Vé hai truc vudng goc vdi nhau tai diém O
— Trén truc ndm ngang: méi déi tugng théng ké duoc danh dau bang mét
diém va cac diém nay thudng dugc vé cach déu nhau
—Trén truc thdng dung: xac dinh dé dai don vi dé biéu dién sé liéu théng
ké va can chon do dai don vi thich hop véi sé liéu, danh dau diém theo
tiéu chi cla déi tugng théng ké tuong (ing
Budc 2. VGi mdi d6i tugng théng ké, ta tiép tuc:
— Xéac dinh diém A danh dau sé liéu théng ké trén truc thdng dimng cua déi
tuong théng ké do
— Ké béng nét dit mot doan thang c6 do dai bang OA, vudng géc vdi truc
nam ngang va di qua diém danh dau déi tugng thdng ké do trén truc
nam ngang. Dau mut trén ctia doan thang dé la diém mdc clia déi tuong
théng ké
Budc 3. Vé duding gdp khiic gém céc doan thang néi lién lién tiép cac diém méc
Budc 4. Hoan thién biéu dé: ghi tén cac truc va ghi sé liéu tuong Ung trén méi diém
moc (néu can).

Nhu viy, mdi diém moc dude xdc dinh bdi hai “toa do”, trong d6 “hoanh do” la diém ddnh
diu d6i tugng thong ké, “tung do” 12 sd liéu thong ké theo tiéu chi ctia d6i tigng do.

Vidu 5/ Bang 6 théng ké s6 lwong xi ming ban dugc (don vi: tin) cia mot cira hang

kinh doanh vit liéu xdy dung trong bon thang diu nim:

[ S8
L]
P =N

Thing 1

S6 lugng xi miing bén duge (don vi: tin) 140 100 150 160

Bdng 6
a) Vé biéu do cot biéu dién céc dit liéu thdng ké dé.
b) V& biéu db doan thiing biéu dién cdc dif liéu thong ké dé.
¢) Mot ngudi dua ra nhén dinh: SO xi miing bdn duge trong thdng 4 nhiéu hon 30% s&
xi miing bdn dugc trong ca bon thdng. Hoi nhin dinh ca ngudi dé 12 ding hay sai?
Gidi
a) Biéu dd cot & Hinh 7 biéu dién cdc di liéu thong ké & Bdng 6.

O,
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1 szhrqmg xi mdng bdn dwge

160 ] @ 150 160
wol 120
120 +
ool 100

80 +

60 +

40

20+

0 >

I 2 3 4 Thang
Hinh 7

b) Bi€u d6 doan thing & Hinh 8 biéu dién cdc dit liéu thdng ké & Bdng 6.

S8 hitgmg xi mang bén ditgc
e
g 150 g
140 . $

160
140 +
120+
00 : :
o | a |

| |
40 + ; : :
O

1 3 4 Thang

3%

Hinh 8

c) Ti s6 phin trim cta s xi ming ban dugc trong
thdng 4 va s8 xi miing bdn dugc trong ca bon thing l‘/4 S6 Iugng gao xufit khiu dude

160 . lm s " L) ~
L = %=29,1% < 30%. {0y vi:_t86)Cliac ek Tl
550 nghiép trong cdc thing 9, 10,
Do d6 s8 xi miing ban dugc trong thing 4 ithon30% 11, 12 1an lugt la: 180; 240; 195;
’ . 210. V& biéu do doan thang biéu
s0 xi ming bédn dudc trong ci bon théing. dién cic s6 liéu d6.

Vay nhin dinh cia ngudi d6 1a sai.

~

Nhén xét: D€ biéu dién sy thay ddi s6 liéu ctia cdc dbi tigng thdng ké theo thdi gian, ta
thudng diing bidu dd doan thing.
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IV. BIEU DIEN DU LIEU TREN BIEU PO HINH QUAT TRON

Biéu db hinh quat tron & Hinh 9 biéu
dién két qua thong ké (tinh theo ti s6 phén trim)
chon mén thé thao wa thich nhit trong bén mén:
Ciu léng, Bong ban, Béng chuyén, Bong da
ctia 300 hoc sinh khéi 16p 9 & mot tnromg trung hoc
co s&. Mi hoc sinh chi duge chon mot mon thé
thao khi duoc héi v kién.

a) Néu cdc doi tugng thong ké va cho biét céc dsi .
tugng nay duge biéu dién & diu. Hinh 9

b) 86 liéu théng ké theo tiéu chi ciia mdi dbi tuong thong ké lan Iuot dirgce biéu dién & dau?

Q Dé vé biéu db hinh quat tron biéu dién cac s6 liéu théng ké tinh theo ti s6 phan tram,
ta c6 thé lam nhu sau:

Budc 1. Vé dudng tron tdm O ban kinh R

Budc 2. Chuyén déi sé liéu clia mét déi tugng théng ké (tinh theo ti s6 phan trdm)
vé s6 do cung tuong ung véi déi tuong théng ké dé (tinh theo dd) duatrén
nguyén tac sau: x% tuong ting véi x% . 360°

Céc s6 do cung tuong ing véi cac déi tugng théng ké dugc cho & bang sau:

Doi twong théng ké 1 2 k
86 do cung twong img
(don vi: d§) i "4 "k
Bing 7

Chii y: n +n,+ ... +n,_=360°

Butc 3. - Ve tia g6c OA theo phuong thdng diing

- Can clr vao Bdng 7, st dung thudc thing va thuéc do do, vé theo chiéu
quay cta kim déng hé céc cung AALAA, .. A A, lénlugtcosédo
lan,n, ...,n _ .Khidécung A _Acésédola:

360°—(n +n,+ ... +n,_)=n,
Budc 4. Hoan thién biéu dé: ghi tén déi tugng théng ké vao hinh quat tuong ng;
ghi sé liéu tuong ting trén méi hinh quat; cac hinh quat dugc té mau khac

nhau (néu can) va xo4 di nhimg théng tin khéng can thiét trong biéu dé.

Chii y: Bdn kinh R ctia dudng tron (O; R) dudc v& & Budc I nén chon phix hop véi tinh thim

mi cua biéu dd.

Boc ban méi nhat tréen hoc10.vn Ban mau gép y



Poc ban mai nhét trén hoc10.vn

Vidu 6/ Bdng 8 cho biét ti 1¢ mdi loai qué bdn dugc clia mjt clia hang.

Loai qua Lé Tio Nhiin Nho
Ti 1€ ban dudc (ddn vi: %) 20 30 40 10
Bdng 8

Vé biéu dd hinh quat tron biéu dién béng thong ké trén.

Gidi

Tit cdc s6 liéu thong ké tinh theo ti s6 phin triim & Bdng 8, ta c6 céc s do cung tudng dng
vdi cic doi tugng thong ké & bang sau:

Loai qua Lé Tao | Nhin | Nho
S6 do
. gm 72 108 144 36
(don vi: do)

Bidng 9

Cin cii vao Bdng 9, biéu d hinh quat trdn biéu dién
ciic dit liéu thong ké duge cho & Hinh 10.

Hinlt 10
Vidu 7/ Biéu db cot & Hinh 11 biéu dién két qua phong van 1 000 ngudi vé sd 14n di du
lich trong mdt nim.

S& ngueri |
5004 0
400 | 350
300} |
200 | 150 |
100+ I
0 . >
0 lin 1 hoiic Trén S0 ldn
2 lan 214n i du lich
Hinh 11 Hinh 12

a) Ban Ngin di vé biéu dd hinh quat tron & Hinh 12 d€ biéu dién nhilng di liéu thong ké
trong biéu dd cot & Hinh 11. Hiy gii thich vi sao nhiing s& liéu ma ban Ngin néu ra
trong biéu dd hinh quat tron d6 1a chua chinh xic.

b) V& biéu dd hinh quat tron bi€u dién nhiing dit liéu théng ké trong biéu dd cdt &
Hinh 11.

@
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Gidi

a) Trong biéu dd hinh quat trdn & Hinh 12, ta cé:
35% + 50% + 10% = 95% < 100%.

Vi viy, nhilng s8 liéu ma ban Ngén néu ra trong biéu dd d6 la chua chinh xdc.

b) Tir biéu db cot & Hinh 11, ta c¢6 bing thong ké két qua phong vin 1 000 ngudi vé s6 1dn
di du lich trong mét niim nhu sau:

$6 1in di du lich 0 1-2 Trén 2
S6 nguai 350 500 150
Bdng 10

Chuyén ddi s liéu thong ké & Bdng 10 vé sO liéu
th&ng ké tinh theo ti s6 phin trim, ta ¢6 Bdng 11 sau:

So6 lan di du lich 0 1-2 Trén 2
Ti 1& (don vi: %) 35 50 15
Bing 11

Tit cdc s0 liéu thong ké tinh theo ti s6 phan trim
Bdng 11, ta c6 cic s do cung tudng iing véi cic doi
tugng thong ké & bang sau:

S6 lan di du lich 0 1-2 Trén 2
S6 do (don vi: do) 126 180 54
Beng 12

Can cir vao Bang 12,ta c6 biéu db hinh quat tron biéu

dién bang thong ké dwoc cho & Hinh 13

Nhan xét

Hinh 13

w/5 Pé chuin bi dua ra thi
trudng miu sin phim méi,
mot hing sin xudt dd ndi thit
tién hanh thim dd mau son ma
ngudi mua yéu thich. Hing
sin xufit d6 da hoi y kién cia
500 ngudi mua hang va nhin
dugc két qua la: 140 ngudi thich
mau nau, 160 ngudi thich mau
cam, 200 ngudi thich mau xanh.
VE biéu dd hinh quat tron biéu
dién céc s6 liéu dé.

* Bi€u do hinh quat tron cho phép nhin biét nhanh chéng méi déi tugng thong ké chiém
bao nhiéu phén trim trong tdng thé thdng keé.

* Bing thong ké hoiic biéu db cot cho phép nhin biét nhanh chéng sé lidu thong ké (theo
tiéu chi) ciia mdi ddi tugng thong ké v so sdnh cic sb liéu d6.

* P& vé biéu dd hinh quat tron tif bing thdng ké (hoic tit biéu dd cdt), trude hét tit cdc s6
liu & bang d6 (hoiic & biéu dd cot d6) cin x4c dinh cdc s6 do cung tuong ng véi cic doi

tugng thdng ké.

Poc ban mai nhéat trén hoc10.vn
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BAI TAP

1. Kim ngach xuit khau (don vi: nghin do la My) cia Viét Nam trong sau thang
cudi niim 2022 lan lwot 1a: 31309 161; 35 257 448; 29 748 102; 30 597 155; 29 250 026;
29 110 462. (Nguon: htips://www.gso.gov.vn)

Hay lap bang théng ké biéu dién cac s6 liéu do.

2. Khéi lugng thit Ign bén dugc trong cdc thang 8, 9, 10, 11, 12 nim 2022 ciia mdt hé
thong siéu thi 1an lugt 1a: 10 ta; 10 ta; 25 ta; 20 ta; 35 ta.
a) Hiy 1dp bing théng ké biéu dién cdc sd lidu d6.
b) V& biéu dd tranh biéu dién céc sd liéu dé.

3. Bang 13 biéu dién s6 lwong cac loai gao (don vi: kildgam) da ban trong thang 01/2023
cua mét dai li kinh doanh gao:

Loaigao [ pa. Thom | Tim xoan Ham Nin
3 g p—
54 Huong | Thai Hai Hau . Chiu Xuin 1A
o lugng gao
S6 hrong gao ban duge
(dom vi: kg) 393 185 158 109 170 197 98
Bdng 13

V& biéu dd cdt bidu dién cdc s licu dé.

4. Bdng 14 thdng ké chiéu cao trung binh (don vi: centimét) cho tré em tit 7 dén 10 i
theo tiéu chuin ctia T8 chic Y t&€ Thé gidi (WHO):

r
Tuoi 7 8 9 10
Chiéu cao
Chié don vi:
1éu cao (don vi: cm) 121,7 127.3 132.6 137.8
cua bé trai
Chicu cao (don vi: cm) 120.8 126.6 132.5 138.6
cua bé gai

(Nguon: hups:/utrihome.vn)
Bdng 14

VE biéu dd cot kép biéu dién cic s6 liéu dé.
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5. Dua theo ngudn https://www.worldometers.info, ban Binh thong ké din sb Viét Nam
(dom vi: nguot) qua cacnam 1921, 1960, 1980, 1990, 2000 va 2020 lan lrot la: 16 triéu;
33 triéu; 540 trim nghin; 68 triéu; 80 triéu; 97 tnéu.
a) Néu v& biéu db doan thz:ing biéu dién cac s liéu do thi sb liéu nao dwge viét chua
hop 1i?

b) Viét lai day s6 lidu théng ké trén va vé biéu dd doan lhi:ing biéu dién cac sb liéu do.

6. Bang 15 théng ké dan s6 thé gidi (don vi: triéu ngudi) phan theo cac chau luc tinh dén

thang 7/2021:
Chiu luc Chéu Au Chiu A | ChiuM§ | Chéu Phi Chiu
' ] Dai duong
Dén s6
(don vi: tridangudi)| & 4651 1027 1373 43

(Nguon: World population data sheet 2021. www.prb.org)
Bdng 15

V& biéu dd hinh quat tron thé hién co ciu déin s6 thé gidi theo Bdng 15.

7. Bdng 16 thong ké sd ngudi tham gia bdo hiém y t& (BHYT) ctia Viét Nam & mot s§
niim trong giai doan tif niim 2010 dén nim 2019.

Nim 2010 2013 2016 2019

S& ngudi tham gia BHYT

(ddn vi: nghin ngudi) 52407,1 | 617643 | 759152 | 857454

(Nguon: Tong cuc Thong ké)
Bdng 16

a) V& bi€u dd cot biéu dién céc dit liéu théng ké dé.
b) V& biéu db doan thing biéu dién cic dif liéu thdng ké dé.

c) Mot ngudi dua ra nhan dinh: Tif nim 2010 dén niim 2019, s6 ngudi tham gia bao
hiém y t& ctia nudc ta di ting 1én 65%. Hoi nhén dinh ctia ngudi d6 1a ding hay sai?

@)
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§2. TAN SO. TAN SO TUONG POl

Bdng 17 biéu dién s6 lugng vé xudt ra trong mdt
ngiy cia mdt dai Ii ban vé tham quan cdc di tich
ctia thanh phé Hué.

Cung | Pan | Dién

Vé Dai . a
tham quan | Né6i An Nflm Ho,n Cong
) Dinh | Giao | Chén
Tansé | 150 | 80 | 120 | 50 | 400 © (Anh: Huy Thoai)
Bing 17 Ngo Mon — cong chinh ciia Hoang thanh Hué
‘? 2

' Bdng thong ké trén
\_ lalogqi bmrg thong ké nhut thé nao? _

\_-__‘_'-..______--_.__,_,.

I. TAN S6. BANG TAN s6. BIEU PO TAN SO

1. TAn s6 va bang tn s§

G2 Sau khi didu tra 60 ho gia dinh & mot ving dan cu v& s nhan khdu ciia mdi hd
gia dinh, ngudi ta dugce diy s6 liéu thdng ké (hay con goi 1a méu s8 liéu thong ké) nhu sau:
6 6 6 7 55 4 5 6 4 4 8 6 6 6 6 5 5 5 4

6 6 7 7 5 5 5 5 6 4 4 6 6 6 6 6 5 5 5 4
8 6 6 5 5 5 5 6 6 4 5 6 7 6 8 6 5 5 6 5

a) Trong 60 s lidu thong ké & trén, c¢6 bao nhiéu gid tri khdc nhau?
b) Méi gid tri d6 xudt hién bao nhiéu lan?
Nhdn xét

* Mot tip gom hitu han céc dit liéu thong ké dugc goi 13 mdt miu. S& phin tf ctia mot miu
dugc goi 1a kich thuéc mau (hay cd méiu). Chfmg han, méu s liéu thong ké & trén c6 kich
thudc miu 1a 60.

* Trong miu s6 liéu thdng ké & trén, ¢6 5 gid tri khdc nhau 1a: x, = 4; x,=5; x;=6; x,=7;
X5= 8.

* Gid tri x,=4 xut hién 8 lin, ta goi n, = 8 12 tan 54 cha gia tri x;. Tudng W, n, = 21;
ny=24; n,=4; ng=3 lin lugt 12 tin s cla gid tri xy; X35 x5 X5

* Ta c6 thé 1ap bdng tdn s6 cia mAiu s6 liéu thong ké trén & dang bang ngang (Bdng 18)
hoidc & dang bang doc (Bdng 19).
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$6 nhan khiu cia moi hd gia dinh (x) 4 5 | 6 7 8 Cong

Tén s6 () 8 | 21 | 4 3 | N=60
Beng 18
N R ——— =
\Q S6 lan xuat hién cia mét gia tri trong mau dir liéu So _".h;‘“,,!"l:‘?“ Tin sé (
théng ké dugc goi 12 tdn s6 clia gié tri d6. e s e "
Ta ¢6 thé trinh bdy gon gang miu dit liéu thdng ké trong 4 2
bdng tan so.
—_— 5 21
\Q Dé lap bang tin sé & dang bang ngang ta cé thé lam 6 2
nhu sau:
Budrc 1. Xac dinh cac gia tri khac nhau ctia mau dir 7 4
liéu va tim tén sé clia moi gia tri do g 3
Budc 2. Lap bdng gém 2 dong va mét s6 cot
Theo thit tu tir trén xudng dudi, ta lan luot ghi: Cong N =60
- Cot dau tién: Tén cac gia tri (v), Tan s6 (n); Bdng 19

- Cac cot tiép theo lan lugt ghi gia tri va tan sé
cua gia tri do;

- Cot cudi cung: Cong, N=...
Chii ¥: Bing tin s8 & dang bang doc dugc 1ap bing cich tdng tf nhuf trén.,
Vidu 1 / Thong ké diém kiém tra mon Todn ciia 40 hoc sinh 16p 9C nhu sau:
5 55 7 78 8 8 5 8 8 8 6 6 6 6 8 9 5 7
6 6 7 7 6 8 9 9 7 8 8 5 7 7 7 717 6 8 8
a) Trong 40 s liéu thong ké & trén, ¢6 bao nhiéu gia tri khic nhau?
b) Tim tin s6 clia mbi gid tri do.
c) Lip bang tan s6 ctia miu sd liéu thong ké trén.
Gidi ¥y ,
s . - j‘ Thong ké tham nién céng tac
a) Trong 40 so liéu thong ké & trén, ¢6 5 gia tri khic (don vi: nim) cia 33 nhin vién

nhau la: x,=5;x,=6; x3=7; x,=8; x5=9. ¢ mdt cong s& nhur sau:
b) Tén s& cta cdc gid tri x5 x,; x,; x,; x, lan lugt [a: 725974381044
m=6,n,=8;n;=10;n,=12; ns=4. 24456775 418
c) Bang tin s6 cia miu s3 liéu thong ké trén nhu sau: 9428557314838
Dim@) | 5 | 6 | 7 | 8 | 9 | Céng Lip bang tan s6 & dang bang doc

ctia mau so liéu thong ké do.

Tinso(m) | 6 8 10 | 12 4 | N=40

Bcing 20 @
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Nhén xét: D6i véi mot mau dir liéu thdng ké, tin sé ciia mot gia tri phan anh sb lan lap
di 13p lai gia tri do trong méu dit liéu théng ké di cho.

2. Biéu do tan so

Dé trinh bay mau dir liéu mdt cach true quan Tdn s6'(n) |
. - T L od A A g g l=. o e

sinh dong, fie n‘hq va gly an trong, nguoi ta TH!

str dung biéu do tan so. Ig -

B Xeét miu s6 lidu théng ké & Vi du 1 .

véi bang tan s 1a Bang 20. V& biéu db doan

thing biéu dién cac s liéu thong ké do.

Nhén xét: Biéu db doan thin g 0 Hinh 14 goi | i |
1a biéu dé tdan sé & dang biéu dd doan thing S 6 7 8 9 Diém
ctia mau sé liéu thé-ng ké da cho. Hinh 14

S=Rwkno®
—t — $

\Q Nguéi ta thudng vé biéu dé tan sé & dang biéu dé cot hoac biéu dé doan thang va
¢6 thé thuc hién céc budc nhu sau:
Budc 1. Lap bang tan s6 clia mau s6 liéu théng ké dé
Budc 2. Ve biéu dé cét hoac biéu dé doan thang biéu dién sé liéu théng ké trong
bang tan sé nhan dugc & Budc 1.
Vidu 2 ] Théng ké lwong hang ton kho (don vi: san phim) ciia 30 mit hang & mét cira
hang kinh doanh nhu sau:
4 4 3 5 3 3 3 4 4 5 3 3 5 5 5
2 2 3 4 2 2 3 3 3 5 5 5 4 3 2

a) Lip bing tin s6 clia miu sd liéu thdng ké dé.

b) V& biéu d6 tin s6 & dang biéu db cot ctia miu

s6 liéu thong ké do. Tdn 56 (n) A
12 1
s U I —
Giai 10.
a) Bang tin s6 clia mau s liéu théng ké dé nhu T

sau (Bdng 21):

Sésinphim(x) | 2 | 3 | 4 | 5 | Cong
Tan s6 (1) 5|11 6| 8 | N=30

O oD fs U O ~] 00D
e L L L L
e ——

13
: H
!
{
{
y

Bdng 21
b) Bi€u dd tin s (d dang biéu db cot) clia miu 3 4 5 S&sdn phdm
s0 liéu thong ké dé dugc cho trong Hinh 15. Hinh 15
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Chii y: Ta ciing c6 thé vé biéu dd tin s& ciia miu s4 liéu thong ké trong Vi du 2 & dang sau:

Tién s6 (n) A
12
TR
10 +

./2 V& bidu dé tin sé & dang biéu
dﬁ' doan thing cua mau so liéu
thong ké & Luyén tdp 1.

S=tNWiUne 2O
+— —r—rt

-

2 3 4 S S&sdn ph(?';r

I. TAN SO TUONG POl. BANG TAN SO TUONG POl BIEU PO TAN SO
TUONG POI

1. Tén s6 tuong déi va bang tin s6 tudng doi
ERJD Xét miu 6 liu thdng ké & V7 du 1 v6i bang tn 6 1a Bing 20:

Diém (x) 5 6 7 8 | 9 | Cong

Tinsé(m) | 6 8 10 12 | 4 | N=40

Tinh ti s phan triim cua tan sb n, =6va s6 hoc sinh ciia lap 9C.

Nhin xét

6.100

» Ti s6 phén triim ctia tan s8 n, = 6 va s8 hoc sinh ctia 16p 9C 1a % = 15%.

Ti s8 phin triim d6 dudc goi 12 rdn s6 neong déi cia gia tri x,, ki hidu 1a f, = 15%.

Tuong ty, cdc gid tri x,=6; x;=7; x,;=8; x;=9 lan lugt c6 cic tan sb tudng dai la:
_8.100 10.100

£ % =20%; fi= % =25%;
fi= 12.IOO%=30%; f5=4'100%=10%.
« Ta c6 thé 1ap bdng tan sé tong ddi chia mau s8 liéu thdng ké trén nhur sau (Bang 22):
Diém (x) 5 6 7 | 8 9 Céng
Tén sé twong déi (%) 15 20 25 30 | 10 100
Beng 22
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r:;

Q Tan sé tuong doi f; clia gia tri x;la ti s6 gilta tan sé n, cia gia tri d6 va sé lugng N cac
ﬂ
N
Ta thudng viét tan sé tuong doi dudi dang phan tram.

\
Y

dif liéu trong mau dit liéu théng ké: f; =

Ta c6 thé trinh biy gon ging miu dit lidu thdng ké trong bdng tdn s teomg doi cia miu
dil liéu thong ké dé.
e, S
Q Pé lap bang tan sé tuong déi & dang bang ngang, ta c6 thé lam nhu sau:
Budc 1. Xac dinh cac gid tri khdc nhau ctia mau dit liéu va tim tan sé tuong déi clia
moi gid tri dé
Budc 2. Lap bang gém 2 ddng va mét sé cot
Theo thit tu tir trén xudng dudi, ta lan lugt ghi:
- Cot dau tién: Tén cac gia tri (x), Tan s6 tuong déi (%);
- Cac cot tiép theo lan lugt ghi gia tri va tan so tuong déi clta gia tri dé;
- Cét cudi cing: Cong, 100.

Chii y: Bang tan s6 twong dbi & dang bang doc dugc lap bing cach tuong ty nhur trén.

Vidu 3 ] Trong tac phim “Truyén Kiéu” bit hi cia nha tho Nguyén Du c6 hai cau tho:
“Dudi trang quyén da goi hé
Dau twong hia e ldp loé dam bong”.
Mau dir liéu thdn gkécacchrcai G; L: N; T 14n Irot xuét hién trong hai cau tho trén la:
TNGNGTNG GV LTLTULTLNSG
Lap bang tin sb twong déi cia miu dit liéu thong ké do.
Giai
Mau dir liéu théong ké do co 14 dir liu (V= 14) va c6 4 gia tri khacnhau la: G; L: N T.
Cacgiatr: G;L;N; T lan luot co tan sd, tan sd tuong déi la:

n, = 4 112=4; n,= 4: n,= 2:

_ 4 .100 %~2851%: f,= 4;100

7, %~2851%: 4

‘/3 Lap bang tin so tuong doi

ctia mau s liéu thong ké trong

4.100 2.100
Si= = BB fy= =%~ 1429%.  Hogt djng I.
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Bang tan sb trong di ciia méu di liéu théng ké do nhu sau (Bang 23):

Chir cai (v) G L N T Cong
Tén s6 twong dbi (%) 28,57 28,57 28,57 14,29 100
Bdng 23

Nhdn xét: Dbi véi mot mau dix lidu thdng ké, tin sé twong dbi ciia mot gia tri phan anh gia
trj d chiém bao nhiéu phén trim trong tong thé thong ké.

2. Lap biéu d6 tan s6 tuong doi & dang biéu db ¢t hoiic biéu @6 hinh quat tron

CREED Xét mau sb ligu théng ké & Vi du 1 v6i bang tan sb twong dbi 1a Bang 22:

Diém (x) 5 6

7

8

9

Cong

Tan s6 twong dbi (%) 15 20

25

30

a) V& biéu db cot biéu dién cac sb lidu théng ké do.

b) V& biéu db hinh quat tron biéu dién cac sb liéu théng ké do.

Nhdn xét
* Biéu dd ot & Hinh 16 goi la biéu do tan sé
tiomg doi & dang biéu db cot clia mau s6 lidu
théng ké di cho.
r—1
Q Pé vé biéu dé tan s6 tuong déi & dang
biéu dé cot ciia mot mau dir liéu théng
ké, ta cé thé thuc hién cac buéc sau:

Budrc 1. Lap bang tan sé tuong ddi cia
mau di liéu théng ké dé

Budc 2. Vé biéu db cot biéu dién sé liéu
théng ké trong bidng tin sé
tuong déi nhan dugc & Budc 1.

* Biéu dd hinh quat tron & Hinh 17 goi 12 biéu do

tdn s6 ntong doi & dang biéu dd hinh quat tron
ciia miu s6 liéu thong ké di cho.

Poc ban mai nhéat trén hoc10.vn

30
25 |
20 |
15 +
10 4

6

10

100

d Tan sé teomg doi (%)
30

7
Hinh 16

9 Diém

Piém 8 || Pifm6
30% 20%

Hinh 17
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7 —
\.Q Dé vé biéu dé tan sé tuong déi & dang biéu d6 hinh quat trdn clia mét mau dir
liéu thdng ké, ta cé thé thuc hién cac budc sau:
Budc 1. Lap bang tan sé tuong d6i clia mau dit liéu théng ké dé
Budc 2. Vé biéu dé hinh quat trén biéu dién sé liéu théng ké trong bang tan s
tuong déi nhan dugc & Budc 1.

Vidu 4/ Mt doanh nghiép thu thip mic d3 yéu thich clia ngudi tiéu ding vé mot loai
san phim theo cdc muc: 1, 2, 3, 4, 5. Miu s0 liéu thong ké sau phan 4nh y kién cia
50 ngudi tiéu diing nhu sau:

4 4 1 4 5 2 2 5 5 5 2 4 3 4
3 3 4 4 4 5 1 5 4 4 4 2 4 4 2 5 5
1 1 1 4 4 4 3 2 4 3 3 3 4 4

a) Lap bang tan s6 tuong ddi cia miu sd lidu thong ké do.

b) V& biéu d6 tin sb tuong dbi ¢ dang biéu dd cdt clia miu sé liéu thdng ké do.

Giai

a) Miu s6 liéu thong ké d6 c6 50 sO lidu (N = 50) vd c6 5 gid tri khdc nhau la:
x,=Lhy=21x=3x=4x=35.

Céc gid tri x, = 1; x, = 2; x; = 3; x, =4; x; = 5 lan lugt ¢6 tan s, tan s6 tuong doi la:

5.100 6.100
nl=5;nz=6;n3=7;n4=22;.'15=10;f|= % = 10%:; f,= s % = 12%:;
f= 7'100%=14%;f4= 22'100%=44%;f5= 10.100%=20%‘
Bang tin s6 tuong ddi clia miu sd liéu thong ké d6 nhu sau (Bdng 24):
Mire dd yéu thich (x) 1 2 3 4 5 Coéng
Tin so twong doi (%) 10 12 14 44 20 100
Bidng 24

b) Bi€u do tan s6 tuong ddi (6 dang biéu dd cot) clia miu so liéu théng ké d6 dude cho &
Hinh 18.

@
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g

Tan sé ntong doi (%) 4
45} 44

40 h]_' - A A d

351 "4 V& biéu dd tin s wong
304 ddi & dang biéu dd hinh
254 quat tron ctia miu sd liéu
’)[’} 1 2[) e -~

2 ” thong ké trong Vi du 4.
154

104 10 =)

51
0

BAI TAP 4

1. Théng ké diém sau 46 14n bdn bia ctia mét xa thii nhu sau:
8§ 910 9 9 8 7 7 81010 710 9 8 9 9 8 8 9 9 9 8
10 8 9 8 710 7 7 9 9 7 9 810 8 710 8 8 910 8 9

1 2 3 4 5 Mitc do yéu thich
Hinh 18

a) Lap bing tin s ctia mau s0 liéu thdng ké do.
b) V& biéu dd tin s & dang biéu dd doan thing va biéu dd cot ctia miu sd lidu thong
ké do.
2. Gieo mét xic xic 32 I4n lién tiép, ghi lai s6 chim trén mijit xudt hién cla xdc xic, ta
dugc miu s6 lidu thong ké nhu sau:
1 6 4 4 6 6 5 5 4 2 2 3 1 1 4 4
5 1 2 3 3 2 4 4 5 2 3 4 2 6 2 2
a) Lap bang tin s& tuong ddi ctia miu s lidu thong ké do.

b) V& biéu db tin s& tuong ddi & dang biéu dd cot va biéu dd hinh quat trdn ctia miu s
liéu thong ké do.

kS Krit qua danh gid Rchat lugng bang Diéme | 7|8 | 9 | 10| Cong
diém cua 40 san pham dugc cho trong =
Ba’ng 25. Tén sb (n) 6 14 16 4 |N=40

a) Lap bang tan s tuong d6i cha mau Bing 25

56 liéu théng ké d6.

b) V& biéu dd tAn s8 tuong di & dang biéu dd cot va biéu d6 hinh quat trdn clia mau s§
liéu thong ké dé. @
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§3. TAN SO GHEP NHOM.
TAN SO TUONG POl GHEP NHOM

Bdng 26 thong ké mit dd dan s§ (don vi: ngudi/km?)
ctia 37 tinh, thanh phd thudc cic ving Bic Trung Bo
vd Duyén hdi mién Trung, Tiy Nguyén, Péng Nam B9,

Pdng biing song Citu Long (khong ké Thanh phd

HO Chi Minh) & niim 2021.

Bang 26 la logi bmig rhong ké

nhi thé nao?
SN

I. MAU SO LIEU GHEP NHOM

Nhom ghe:r:::::‘ (n)
[100 ; 280) 20
[280 ; 460) :

[460 ; 640) 6

[640 ; 820) g

820 ; 1 000) 3
Cong N=37

(Ngudn: Nién gidm Thong ké 2021,
NXB Théng ké, 2022)

Bdng 26

Nha may Hung Thinh tiing do phong cho 40 hoc sinh cua I16p 9A. Nha may do
chiéu cao (don vi: centimét) ctia ca 16p dé quyét dinh chon céc ¢ 4o khi may, két qua

nhu sau:
161 159 168 153 150 157
169 153 164 167 172 174
161 152 165 169 160 152
159 168 164 169 156 172

a) Miu s6 liéu trén c6 bao nhiéu gid trj khédc nhau?

172
163
165
167

165
156
163
158

161
166
174
161

158
166
168
160

b) C6 nén diing bing tn s& (hay bang tin sd tuong ddi) dé bi€u dién miu s8 liéu thong ké

6 khong?

Nhén xét: Vi miu sd liéu trén c6 nhiéu gid tri khdc nhau nén néu ta lip bang tin s&
(hay bang t4n s& tiong d6i) thi bang sé rit dai, gy khé khiin trong viéc phan tich, xit If
sO lidu thu thip dudc. DE khiic phuc trd ngai d6, ta c6 thé ghép cic s lidu trén thanh cic
nhém, vi du c6 thé ghép céc s6 lidu trén thanh nim nhém ng véi nim nita khodng c6 do

dai biing nhau.

Nhom 1:[150 ; 155) gdm cic s6 do chiéu cao 16n hon hoiic bing 150 va nho hon 155;
Nhém 2: [155 ; 160) gdm céc s6 do chiéu cao 16n hon hoiic biing 155 va nhd hon 160;

@)
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Nhom 3: [160 ; 165) gdm céc s& do chiéu cao 16n hon hoiic biing 160 va nhé hon 165;
Nhom 4: [165 ; 170) gdm céc s6 do chiu cao 16n hon hoiic biing 165 va nho hon 170;
Nhém 5: [170 ; 175) gdm céc s6 do chiéu cao 16n hon hoiic biing 170 va nhé hon 175.
Trong thdng ké, ta quy udc:

* Nita khodng [a ; b) 12 tdp hgp cdc gid tri x clia s6 lidu sao cho x> a vi x < b;

* P dai ctia nita khodng [a ; b) 1A b —a;

* Khi mdt nhém ting vdi nita khodng [« ; b) thi ta goi a 12 déu muit trdi va b 12 ddu nit phdi
ctia nhém dé.

Vidu 1) Miu s liéu dudi diy ghi lai t8c do (don vi: km/h) ctia 44 6 t& khi di qua mot
tram do tdc do:
48,5 43 50 55 45 60 53 55,5 44 65 54,5

51 62,5 4l 44,5 57 57 68 49 46,5 53,5 49
61 495 54 62 59 56 47 50 39,5 6l 46,5

495 52,5 57 47 59 55 45 475 48 61,5 48,5
Hiy ghép cic s6 liéu thinh sdu nhém iing véi sdu nita khoing c6 d6 dii biing nhau.
Gidi
Trong méiu sé liéu d6, so liéu c6 gid tri nhd L%
nhét 12 41, s6 liéu c6 gid tri 16n nhat 12 68. Vi ‘/; ﬁ’;ﬁ;‘;"‘" (m;n \:h mét) clia 35 cdy

udc u :
thé, ta c6 thé chon nita khodng [40 ; 70) sao % e e
oot 8. . R rtm £ yea 06 72-80-80-75 7.5 %1
cho gi4 tri ctia moi sO li€u trong méu so liéu

déu thudc nita khodng [40 ; 70). Vi d6 dai caa 66 72 80 80 75 75 77
niia khoang [40 ; 70) biing 70 — 40 = 30 nén 82 83 7.8 79 82 74 83

ta ¢6 thé phén chia nifa khodng d6 thanh séu 78 87 86 85 79 7.7 8,1

nita khodng c6 d% dai biing nhau 1a: [40 ; 45), 90 70 81 80 89 94 92

[45 5 50), [50 ; 55), [55 ; 60), [60 ; 65), Py ihgradod libo it it b
uing vdi nim mifa khoing cé d§ dai

(65 ; 70). biing nhau.

Viy ta c6 thé ghép nhém miu s& liéu di cho
theo sdu nhém ting véi sdu nita khoang dé.

@
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Q Dé chuyén mau sé liéu khéng ghép nhém thanh mau sé liéu ghép nhém, ta cé thé
thuc hién nhu sau:
e Tim nifa khoang [a; b) sao cho gia tri cla moi s6 liéu trong mau s6 liéu déu thudc
nlfa khoang [a; b);
o Ta thudng phan chia nita khoang [a; b) thanh cic nifa khoang cé d6 dai biang nhau.

A

Chii ¥
Khi ghép nhém sé liéu, diu mat ciia cac nhom co thé khéng phai la gia tri cia mau

sO ligu.

Il. TAN SO GHEP NHOM. BANG TAN SO GHEP NHOM

EBID Miu s6 ligu thong ké & Hoat dgng | di dugc ghép thanh nim nhém tng véi nim
nia khodng: [150 ; 155), [155; 160), [160 ; 165), [165 ; 170), [170 ; 175).

C6 bao nhiéu s6 liéu trong miu s8 liéu trén thude vio nhém 1?

Nhdn xét

* Trong 40 s8 liéu thong k& ctia miu s& liéu trén, ¢6 5 s liéu thudc vao nhém 1. Ta goi
n, =5 12 tdn 56 ghép nhom (goi tit 12 tdn s6) cia nhém 1. Tuong wf, n, = 7; ny = 10;
n, = 13; ng =5 lan lugt 1a tan s3 cia nhém 2, nhém 3, nhém 4, nhém 5.

* Ta c6 thé 1ap bdng tdn sé ghép nhom clia mau sd liéu ghép nhém dé & dang bang ngang
(Bdng 27) hodc d dang bang doc (Bdng 28).

Nhém [150; 155) [[155; 160) | [160; 165) | [165: 170) [ [170: 175) | Coéng
Tén s6 () 5 7 10 13 5 N=40
Bdng 27
T— = ? "
Q Trong mét mau sé liéu ghép nhém, tdn sé i b o
ghép nhém (hay tdan sé) cia mot nhém la sé sé [150: 155) 5
liéu trong mau sé liéu thuéc vao nhém dé.Tan [155 ; 160) 7
s6 cia nhom 1, nhém 2, ..., nhém m ki hiéu lan _
P 1160+ 165) 10
[165 ; 170) 13
Ta c6 thé trinh bay gon gang méu s& liéu ghép nhém | [170; 175) 5
trong bdng tan so ghép nhom. Cong N =40

Bdng 28
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@
Q DE lap bang tan s6 ghép nhém & dang bang ngang, ta cé thé lam nhu sau:
Budc 1. Xac dinh cdc nhém clia mau dif liéu ghép nhém va tim tan sé cia moi
nhém dé

Budc 2. Lap bang gém 2 dong va mét sé cot
Theo thi tu tir trén xuéng dudi, ta lan luot ghi:
- Cot dau tién: Nhém, Tan s6 (n);
- Céc cét tiép theo lan lugt ghi tén nhém va tan sé ctia nhém doé;
- Cét cubicung: Céng,N=...

Chii ¥: Bang tiin s6 ghép nhém & dang bang doc dudgc 14p biing cdch tuong ty nhu trén.
Vidu 2/ Xét mau s6 1iéu & Vi du 1 duge ghép nhom theo sau nhom sau: [40 ; 45), [45 ; 50),

[50 ; 55), [55 ; 60), [60 ; 65), [65 ; 70).

a) Tim tan sé cia m&i nhom do.

b) Lap bang tan sd ghép nhom ciia mau sd liéu ghép nhém do.

Giai

a) Tan s cia nhém 1, nhém 2, nhom 3, nhém 4, nhém 5, nhom 6 lan luot la:

n=4n,=14,n,=8,n,=10,n, =6, n,=2.

b) Bang tan s6 ghép nhom clia méu sé liéu ghép nhém dé nhu sau (Bang 29):

Nhom Tén s6 (1) Q
#2 Théng ké 6 lin truy cip Internet
[40 5 45) 4 ctia 30 ngudi trong mét tuan la:
[45: 50) 14 85 81 65 58 47 30 51 89 85 42
[50 ; 55) 8 55 37 31 82 63 33 44 88 77 57
[55:60) 10 44 74 63 67 46 73 52 53 47 35
[60 ; 65) 6 Lip bang tin s6 ghép nhom cia miu
[65 - 70) 2 sb lidu dé sau khi dwoc ghép nhém
- theo siau nhom sau: [30 ; 40), [40 ; 50),
Cong N=44 [50 ; 60), [60 ; 70), [70 ; 80), [80 ; 90).
Bang 29

Nhan xér

* D&i véi mot mAu dit lidu théng ké ghép nhém, tin s6 clia mot nhém phan dnh s6 lugng

@
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« Ciing nhu miu s6 liéu khong ghép nhém, dé trinh bay méu s6 liéu ghép nhém mét céch
trc quan sinh ddng, dé nhd va gy in tigng, ngudi ta stt dung biéu do tdn sé ghép nhom.
Chiing han, d8i véi miu s6 liéu ghép nhém & Vi du 2, biéu db tin s6 ghép nhém & dang
biéu dd cot (Hinh 19) biéu dién s6 lidu thong ké trong Bdng 29.

'
Tén s6'(n) |

14 1
12 ¢
10
8

14

6
4 4
2

0 Lo . .
1 40 45 50 55 60 65 70 Toc do (km/h)

Hinh 19

Dé vé biéu dd tin sd ghép nhém & dang biéu dd cdt cia mdt méu sd liéu ghép nhém,
ta 1ip bang tin sd ghép nhém ctia miu sd liéu d6 rdi vé biu dd cdt biéu dién s6 lidu
thdng ké trong bang tin s6 ghép nhém vita nhin dugc (cdc cdt duge ghép sét nhau).

Ill. TAN SO TUONG POl GHEP NHOM. BANG TAN SO TUONG POl GHEP
NHOM. BIEU DO TAN SO TUONG DOl GHEP NHOM

1. Tan sé tuong ddi ghép nhém va bang tan sé tuong doi ghép nhém

GBED Xét miu s6 liéu duge ghép nhém & Hoar dgng 2 véi bing tn s6 ghép nhém la
Bdng 27:

Nhom [150; 155) | [155; 160) | [160; 165) | [165: 170) | [170; 175) | Cong

Tén s6 (n) 5 7 10 13 5 N=40

Tinh ti s& phin trim cta tan s8 n, = 5 va N = 40.

Nhdn xét

5.100

* Ti s6 phan trim cha tan sd n, =5 vaN =40 1a % = 12.5%.

Ti s6 phin trim d6 goi 1a tdn s6 titong d6i ghép nhém (con goi tit 1a tdn s6 wong di) cha
nhom 1, ki hi€u la f, = 12,5%.
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Tuong ty, nhém 2, nhém 3, nhém 4, nhém 35 1an lugt ¢6 tin s6 tuong ddi ghép nhém la:

o= 1100 0 o s i 10‘.“1300 % = 25%:

13.100
Ji= 40

* Ta c6 thé lap bdng tan sé tong déi ghép nhém ctia miu s6 liéu dé d dang bing ngang
(Bdng 30) hoiic d dang bang doc (Bdng 31):

= 2 100% = 12,5%.

% =325%; [

Nhém [150; 155) |[155 ; 160) | [160: 165) |[165 ; 170)|[170; 175)| Céng

Tin """('qf-:;mg ol a5 17,5 25 32,5 12,5 100
Bdng 30
_:__ = *.) o " o
(& Tin s6 tuong déi ghép nhom (hay tdn s Nhom [ Tins0 idng 4G
tuong déi) f;ciianhém ila ti s6 gilfa tén s », clia ‘
nhém d6 va sé Iugng N céc sé liéu trong mau [150: 155_) : 12,5
s6 liéu théng ké: 5 [155 ; 160) 17,5
Ji> ¥ ia [160 ; 165) 25
Ta thudng viét tan sé tuong déi dudi dang (165 : 170) 325
phan tram. 4 ’
[170; 175) 12,5
Ta c6 thé trinh biy gon gang mot miu sd lidu ghép Céng 100
nh6ém trong bang tén sé twong déi ghép nhém ciia miu - T
ang J

s0 liéu do.
Q Pé lap bang tan sé tuong d6i ghép nhém cé dang nhu & Bdng 30, ta c6 thé lam
nhu sau:
Budc 1. Xac dinh cac nhém clia mau sé liéu ghép nhém va tim tan sé tuong déi clia
m&i nhém dé
Budc 2. Lap bang gém 2 ddng va mét s6 cot
Theo thur tu tir trén xudng dudi, ta lan lugt ghi:
—Cot dau tién: Nhém, Tan sé tuong déi (%);
- Céc cot tiép theo lan lugt ghi nhém va tan sé tuong déi ciia nhém do;
- Coét cubi cung: Céng, 100.

Chii ¥: Bang tin s6 tuong doi ghép nhém cé dang nhu & Bdang 31 dudc lap biing cich

tuong ty nhu trén.
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Vidu 3/ Xét miu s6 lidu ghép nhém c6 bang tin s6 ghép nhém duge cho &
Bdng 32 sau:

Nhom [10:15) | [15:20) | [20:;25) | [25:30) [ [30:35) | Cdng
Tién sb (n) 4 12 7 8 9 N=40
Bing 32

Lép bang tin sd tuong d6i ghép nhém chia mau s liéu ghép nhém dé.

Gidi

Tan s tuong d6i clia cdc nhém lan lugt 1a: f, = % % = 10%; f,= 12.100 g, _ 30%;
fi= 7'100%= 17.5%: f,= 8'100%=20%:f},= 9'100%=22.5%.

Vi viy, bing tin s& tuong d6i ghép nhém clia méu s8 liéu da cho duge néu trong Bdng 33.

Nhém Tén s6 tuong ddi (%)
[10; 15) 10
[15:20) 30
[20; 25) 17,5 :
‘ﬁ‘ Xét miu s ligu sau
[25 ; 30) 20 khi dugc ghép nhém &
[30 . 35) 225 Lll}'éll I'ép 2. Lap bﬁﬂg tﬁn
: ; sd tuong doi ghép nhém
Cong 100 ciia miu s6 liéu do6.
Bdng 33
Nhdn xét

D4i véi mot mau s liéu ghép nhém, tan s6 tuong ddi ciia mdt nhém phan dnh nhém dé
chi€m bao nhiéu phin trim trong tong thé thdng ké.

2. Biéu dé tan s6 tuong di ghép nhém

P& trinh bay miu s& liéu ghép nhém mot cich tric quan sinh dong, dé nhé va giy in
tudng, ngudi ta sif dung biéu dd tin s tuong ddi ghép nhém (& dang biéu dd cot hoiic
biéu dd doan thiing).

Xét méu s6 liéu ghép nhom & Vi du 3 voi bang tan sb twong dbi ghép nhom la
Bang 33.

()
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a) V& hai truc vuéng goc voi nhau.

Trén truc nim ngang, ta xac dinh cac diém 10, 13, 20, 25, 30, 35 (cac diém do cach
déu nhau).

Trén truc thing dimg ta xac dinh dé dai don vi va danh diu cac diém biéu dién tin sb
twong d6i ctia nhom.

b) Trén mdinwrakhoang [10; 15),[15;20),[20;25),[2530), [30; 35) ciia truc nim ngang
(irng v 5 nhém da cho), vé@ mot cot hinh chir nhit co chiéu cao thé hién tin sb twrong
d6i ctia nhom do.

¢) Hoan thién biéu d6 tn sé twong ddi ghép nhém & dang biéu dd cot biéu dién sb liéu
thong ké trong Bang 33.

Nhan xét hemia
B Tan sé neemg déi (%)
Bicu do cot & Hinh 20 goi e |
la biéu do tin so twong ‘-10 1
doi ghép nhom & dang 25 -
biéu dé cdt cia mau sb 20 -
liéu ghép nhom da cho. 15 1
10 -
5 -
0

1 10 15 20 25 30 35 Nhom

Hinh 20

Q Dé vé biéu dé tan s tuong di ghép nhém & dang biéu dé cot clia mét mau s
liéu ghép nhém, ta cé thé thuc hién cic budc sau:

Budrc 1. Lap bang tan sé tuong déi ghép nhém ctia méu sé liéu ghép nhém da cho
Budc 2. Vé biéu dé cot biéu dién s6 liéu théng ké trong bang tan sé tuong di ghép
nhém nhan dugc & Budc 1.

Vi du 4/ Mot thu vién thong ké s6 lugng ngudi dén doc sich mdi ngay trong 100 ngay
lién ti€p. Sau khi ghép nhém miu s& liéu thu dugdc, ngudi ta nhin dugc bang tin s6
tuong doi ghép nhém nhu sau:

Nhéom [0:20) [20:40) | [40;60) | [60;80) | [80:100) | Céng

Tan sb tuong doi

(%) 10 15 30 35 10 100

G
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Vé bifu dd tin s6 tuong doi ), :
g | Tén 50 teomg doi ()

ghép Thém & dang bidu dd cot . 35
clia miu s6 lidu ghép nhém néu & ;30-

Bdng 34. 25 1

Gidi =

Biéu dd tin s6 tuong d6i ghép nhém |
d dang biéu dd cdt cia miu s6 liéu 5

ghép nhém néu § Bdng 34 duge cho 0 20 40 60 80 100 Neay fut

G Hinh 21. Hinh 21

@ Xét miu s6 liéu ghép nhém & Vi du 4 véi bang tan s6 tuong d6i ghép nhém la
Bdng 34.

Trén miit phiing, hiy:

a) Xdc dinh dau mat trdi, dau mit phai, tdn s6 tudng doi f, cha nhém 1 dng vdi nita khodng
[0; 20). Tt d6, xdc dinh diém M (c,; f,), trong d6 ¢, Ia trung binh cdng hai ddu miit cia
nhom 1.

b) Biing cich tuong ty, xdc dinh cdc A |
diém Mz(cz; fz)' MJ(CI; f;), M_‘(C4; -fl)’ Tan so neemg doi (%)

. ! S S SRS S S B S
Ms{cs,j;), trong d6 c,, Cyo Cyp Cs lan lugt 35
Ia trung binh cdng hai ddu mit cia 30
nhém 2, nhém 3, nhém 4, nhém 5. 25 1

c) V& dudng gap khic M MM M M..

M,

Nhdn xét 10 11 M

Biéu dd & Hinh 22 goi 1a bidu dé tdn g ooy b :
s6 tiwong ddi ghép nhom & dang biéu dod 20 40 60 80 100 Ngay it
doan thiing clia miu s6 liéu ghép nhém Hinh 22

da cho.

Q Pé vé biéu db tan sé tuong déi ghép nhém & dang biéu d6 doan thang ctia mét
mau s6 liéu ghép nhém, ta c6 thé thuc hién cac budc sau:
Budc 1. Lap bang tan sé tuang doéi ghép nhém clia mau sé liéu ghép nhém da cho
Budc 2. Vé biéu dé doan thang biéu dién cac s6 liéu trong bang tan sé ghép nhém
nhan dugc & Budc 1.
@
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Vidu 5/ Mot cau lac bé thé hinh théng ké sb luong ngudi dén tap mdi ngay trong
60 ngay lién tiép. Sau khi ghép nhom méu s6 liéu thu dgc, nguoi ta nhan drge bang

tin sé twrong ddi ghép nhém nhur sau:

Nhém [0:10) | [10:20) | [20:30) | [30:40) | [40:50) | Céng
Tin 6 tuong déi 5 15 35 25 20 100
(%) )
Bdng 35

VE& biéu dd tin sd tuong d6i ghép nhém & dang biéu dd doan thing clia miu s liéu ghép
nhém néu & Bdng 35.

Gidi
B.i,? ! {6 tin sﬁ,tUUn,g dﬁ’i; ghip.flhém @ dang ':,f3 Bdng 36 12 bang tin s& ntong
biéu do doan thing cia mau s liéu ghép nhém d6i ghép nhém cia mot mAu s6
néu d Bdng 35 dugc cho & Hinh 23. liéu ghép nhom.
j Tén 56 ntong déi (%) Nhém Tan 56(1;:;"‘3 doi
[0 12) 10
[12: 18) 30
[18;24) 40
[24 ; 30) 20
Cong 100
Bdng 36

5 10 15 20 25 30 35 40 45 Ngay thit
Hinh 23

BAI TAP

1. Khdi lugng (don vi: gam) ctia 30 ci khoai tiy thu hoach dudc & gia dinh bic Ngoc la:
% 73 88 93 101 104 111 95 78 95
81 97 96 92 95 83 90 101 103 117
109 110 112 87 75 90 82 97 86 926

a) Hiy ghép céc s0 liéu trén thanh nim nhém sau: [70 ; 80), [80 ; 90), [90 ; 100),
[100; 110), [110; 120). Tim tAn s6 cia mbi nhém dé.

V& biéu dd tin s6 tudng ddi ghép
nhém & dang biéu dd cdt va &
dang biéu d6 doan thing cua
méu sd ligu ghép nhém d6.

b) Lip béng tin s& ghép nhém ciia mau s liéu ghép nhém do. @

Ban mau gop Y



2. Sau khi thdng ké d6 dai (don vi: centimét) chia 60 14 duong xi trudng thanh, ngudi ta cé
bang tin s6 ghép nhém nhu sau (Bdng 37):

Nhom | [10:20) | [20:;30) | [30;40) | [40:50] Cong
Tian s6 (n) 8 18 24 10 60
Bdng 37

a) Tim tin s& twong ddi ctia mbi nhém dé.

b) Léip bang tin s6 tuong d6i ghép nhém clia méu s6 liéu ghép nhém dé.

c) V& biéu dd tin s6 tuong ddi ghép nhém & dang biéu dd cot va biéu dd doan thiing cla

mdu s liéu ghép nhém dé.

3. Sau khi diéu tra vé s6 hoc sinh trong 100
16p hoc (don vi: hoc sinh), ngudi ta cé
bang tin s& ghép nhém nhu & Bdng 38.
a) Tim tdn s6 tudng ddi ciia m&i nhém d6.
b) Lap bang tin s tuong d6i ghép nhém
cia mAu s6 liéu ghép nhém dé.

c) V& biéu dd tin s6 tuong doi ghép nhém
& dang biéu dd cot va biéu dd doan thing
clia miu s liéu ghép nhém dé.

| Nhom Tén so6 (1)
[36; 38) 20
[38:40) 15
[40 ; 42) 25
[42 ; 44) 30
[44 ; 46) 10

Cong N=100
Bdng 38

4. Mot clta hang séch thng ké s tién (don vi: nghin ddng) ma 60 khéch hing mua sdch
d cita hang dé trong mdt ngdy. S6 liéu dugc ghi lai trong biéu do tin s& ghép nhém &

Hinh 24.

Tan s6 (n) A

25
20 |
15 1

- Ig -

70 80

Hinh 24

9

90 Sé tién (nghin dong)

-

a) Lip bang tin s6 tuong doi ghép nhém chia méu s6 liéu ghép nhém do.

b) V& biéu dd tin s tuong ddi ghép nhém & dang biéu dd cdt va biéu dd doan thing cia

méu sd liéu ghép nhém do.
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§4. PHEP THU NGAU NHIEN VA KHONG GIAN MAU.
XAC SUAT CUA BIEN cO

Doi viin nghé cua I6p 9A ¢6 3 ban nam va 3 ban nil.
C6 gido phu trdch d6i chon ngiu nhién hai ban dé hét |
song ca. Xét bi€n ¢d sau: “Trong hai ban dugc chon
ra, ¢c6 m@t ban nam va mot ban nd”.

922

~ atw . » ~*
. " Lam thé nao dé tinh dugc xdc sudt
» . At e Ey . A # - ?
cua bién co ngeu nhién noi trén’
\\-, < NaS=

I. PHEP THU NGAU NHIEN VA KHONG GIAN MAU

a) Hay thuc hién hanh dong: Tung mét déang xu mot lin.

Nhdn xét: Hanh déng “Tung mét déng xu mét lin™ trong xéc suét goi la phép thi.

Ching han, gico xiic xic mot lan, lay ngau nhién mét qua bong tir trong hop, ... ciing la
nhitng vi du vé phép thir.

b) Xét phép thir “Tung mét dong xu mot lan”.

Viét tap hop Q (doc la: 6-mé-ga) gdm cac két qua co thé xay ra ddi véi mit xuat hién cia
déng xu. Tap hop Q c6 bao nhiéu phan tir?

Nhdn xét: Tap hop Q gdm cac két qua cé thé xay ra ciia phép thir dé hoan toan xac dinh
drroc (cu thé Q = {S: N}). Tuy nhién, cic két qua xay ra c6 tinh ngiu nhién, ta khéng
thé doan trude duge. Phép thir d6 goi la phép thir ngdu nhién va tap hop Q goi la khéng
gian mdu cia phép thir.

Q C6 nhiing phép thirma tap hop Q gébm céc két qua c6 thé xay ra ctia phép thir do
hoan toan xac dinh. Tuy nhién, cac két qua xay ra cé tinh ngau nhién, ta khéng thé
dodn trudc duge. Nhimng phép thit nhu thé goi la phép thir ngau nhién (goi tat la
phép thi) va tap hap Q goi la khéng gian mau cua phép thit.

Chii ¥

* Cic két qua co thé xay ra ctia mot phép thir ¢6 kha niing xuit hién nhu nhau drgc goi

la dong kha nang.

* Két qua thuan loi cho bién co A 1a mét két qua co thé cia phép thir lam cho bién c¢6 A

Xay ra. @
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Vi du 1/ Xét phép thir “Gieo mot xiic xdc mét lan”.

a) Néu nhitng két qua c6 thé xay ra dbi véi mat xuat

hi¢n cua xuc xdc. ?fl Mot hop c6 12 chiéc thé
cing loai, mdi thé duge ghi
méttrongcdcsd 1,2,3, ..., 12;
hai thé khédc nhau thi ghi hai
s0 khdc nhau. Xét phép thi
“Rit ngiu nhién mot thé
trong hop”.

b) Viét khéng gian mau cia phép thir do.
Giai
a) Cac két qua co thé xay ra dbi voi mit xuit hién cia

xuc xic la: mat 1 cham; mat 2 cham; mat 3 cham;

mit 4 chém: mit 5 chim: mit 6 chém. a) Néu nhiing két qua co6 thé

xdy ra doi véi s6 xudt hién
b) Khéng gian méiu ciia phép thir do la: trén thé dugc nit ra.

b) Viét khong gian miu cla

Q = {mat | cham; mdt 2 cham; mat 3 cham; phép thit 6.

miit 4 cham; miit 5 cham; miit 6 chfim}.
Il. XAC SUAT cUA BIEN cO

CBID Hinh 25 mé ta mdt dia tron bling bia ciing dugc
chia lam 12 phén biing nhau va ghicdcs6 1,2, 3, ..., 12;
chiéc kim dugc giin ¢d dinh vio truc quay & tim ctia dia.

Xét phép thif “Quay dia trdon mot lan”,

a) Viét tip hop Q gdm cdc két qua c6 thé xdy ra doi
vdi s& ghi ¢ hinh quat ma chiéc kim chi vao khi dia !
difng lai. Hinh 25

b) Liét ké cac két qua thudn lgi cho bién ¢ 4: “Chiéc kim chi vao hinh quat ghi sé chia
hét cho 3”.

¢) Tim ti 56 giira sb cac két qua thuan loi1 cho bién cb A va sb phfm tur cua tap hop Q.

Nhur chiing ta da biét, ti s6 tim duge ¢ cau c cua Hoat déng 2 1a xdc sudt cua bién co A.

\Q Gia thiét rdng cac két qua cé thé xay ra cia mét phép thir la déng kha nang.
Khi d6, xac sudt ctia bién cé A, ki hiéu 1a P(A), bang ti s6 giifa s6 két qua thuan loi
cho bién c6 A va téng s két qua cb thé xay ra.

P(A) = S6 két qua thuan lgicho A

Téng s6 két qua cé thé xay ra .

)
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Nhdn xét: Dé tinh xac suit cuia bién cd A4, ta c6 thé thue hién cac budc sau:
Burde 1. Kiém tra tinh dong kha ning d6i vdi cac két qua o thé xay ra cia phép thir
Bude 2. Dém sb két qua co thé xay ra, tirc 1a dém sb phéan tir ciia khéng gian méu Q
Butc 3. Dém s6 két qua thudn lgi cho bién ¢b A
Buvc 4. Lap ti s giita s6 két qua thudn 1oi cho bién c6 A va tong sb két qua co thé xay ra.
Vidu 2 ] Hai ban nam Hung, Diing va hai ban nir Dung, Nguyét tham gia do1 vin nghé
cia lop 9A. Cb gido phu trich déi chon ngiu nhién hai ban dé hat song ca.
a) Liét ké cac cach chon ngﬁu nhién hai ban dé hat song ca.
b) Tinh xéc suat cia mbi bién cb sau:
B: “Trong hai ban dugc chon ra, ¢6 mdt ban nam va mét ban nir™,
C: “Trong hai ban duoc chon ra, c6 ban Nguyét™.
Giai
Xét phép thit “Chon ngiu nhién hai ban dé hdt song ca”.
Ta thily, céc két qua c6 thé xdy ra clia phép thit d6 12 ddng kha niing.
a) C6 6 cdch chon ra hai ban dé h4t song ca 1a: Hing va Diing; Hung va Dung; Hiing
va Nguyét; Ding va Dung; Diing va Nguyét; Dung va Nguyét.
b) Cé 4 két qua thudn Igi cho bién cd B la: Hing va %,
’fz Trong Hoat déng 2, tinh
xdc sudt ctia bién c6 D: “Chiéc
Nguyét. Viy P(B) =% _ E kim chi vio hinh quat ghi s6

3 nguyén td .
C6 3 két qua thudn Igi cho bién c6 C la:

Dung; Hung va Nguyét, Diing va Dung; Diing va

Hung va Nguyét; Diing va Nguyét;, Dung va Nguyét.
3 1
ViyP(C) = —=—.
y 6 2
Vidu 3/ Viét ngau nhién mot s6 tw nhién 1é c6 hai chir sb.

a) Tim sb phin tir ciia tip hop Q gdm cic két qua c6 thé xay ra ddi véi sé tr nhién dwoc
viét ra.

b) Tinh xac suit cua bién co £: “So6 tr nhién duoc viét ra la boi cua 9.

@
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Giai 9
i i v g x . 3' Nén am thye Viét Nam dwge danh gid cao
Xét phép thit “Viét ngdu nhién  Tyer 1hg oisi thu hit nhidu ngudi sanh &n trong
mot s& ty nhién 1€ c6 hai chit s3”. nudc va quoc t'é. 16 mén ngon dic sic dén tir cac
Ta thilv. cic k&t qui xi . tinh, thanh pho duge chon ra nhu sau: phd Thin
a thay, cac e‘ qua xay ra cta (Ha N¢i), banh da Ke (Bic Ninh), banh diu xanh
phép thi d6 Ia dong kha niing. (Hai Duong), ban ca cay (Hai Phong). ga dbi Yén
Th:. (Biic Glang), ndm da trau (Son La), thang
) . o cd (Lao Ca), mién lwon (Nghé An), com hén
xay ra cua phép thir do la: (Hué), ci muc nhiy (Ha Tinh), binh mi Hoi An
Q= {11; 13: 15; ... 99}. (Quang Nam), siii cio (Thanh phé Hoé Chi Minh),
banh canh Trang Bang (Tay Ninh), ca l6c nrdng
(Can Tho), com dira (Bén Tre), goi cd (Kién Giang).

a) Tap hop gdm cac két qua cé thé

S phan tir cia tap hop Q 1a 45.
b) Cac két qua thuan loi cho bién Chon ngau nhién mét mon trong 16 mén ngon do.

c¢d E la: 27, 45; 63, 81: 99. Do Tinh xdc suit ciia mdi bién cd sau:
do, co 5 két qua thuan loi cho a) S: “Moén ngon dugce chon thude mién Bic™;

bién ¢b do. b) T: “Mén ngon dwoc chon thuée mién Trung™;
Vay P(E) = % - EI}' ¢) U: “Mon ngon duge chon thude mién Nam”,

BAI TAP

1. Mot hop ¢6 20 vién bi véi kich thude va khéi Iugng nhu nhau. Ban Ngén viét I1én céc
vién bi d6 cdc s6 1, 2, 3, ..., 20; hai vién bi khic nhau thi viét hai s6 khic nhau.

Xét phép thit “Lay ngiu nhién mdt vién bi trong hop”.
a) Liét ké cdc két qua c6 thé xay ra d6i vdi s6 xuit hién trén vién bi dugc 13y ra.
b) Viét khong gian miu ciia phép thit do.

¢) Tinh xdc sudt ctia bién ¢d: S8 xudt hién trén vién bi dudc 1ay ra chia cho 7 du 17",

2. Viét ngiu nhién mot s6 ty nhién 16n hon 499 va nhé hon 1 000.
a) C6 (it ca bao nhiéu két qua c6 thé xdy ra ctia phép thil trén?
b) Tinh xdc suit cia mbi bién c6 sau:
A: “Sé t! nhién dudc viét ra chia hét cho 100™;

B: “S6 tu nhién dugc viét ra 1a 1p phuong cia mot s tu nhién”.
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3. Mot hop c6 52 chiée thé cung loai, mdi thé duge ghi mdt trong cdc 6 1, 2, 3, ..., 52;
hai thé khic nhau thi ghi hai s6 khdc nhau.
Riit ngAu nhién mot thé trong hdp. Tinh xdc suat ciia mdi bién ¢d sau:
a) “S4& xudt hién trén thé dugc nit ra 12 s6 nhod hon 277,

b) “S& xuét hién trén thé dugc rit ra 12 s& 16n hon 19 vi nhd hon 517

4. Nhom hoc sinh tinh nguyén khéi 9 clia mdt trudng trung hoc cd sd ¢6 6 ban, trong d6
¢6 3 ban nam la: Trung (16p 9A); Quy (1dp 9A); Viét (16p 9C) va 3 ban nit la: An (Idp
9A); Chiu (16p 9B); Hudng (16p 9D). Chon ngiu nhién mdt ban trong nhém d6 dé tham
gia hoat dong tinh nguyén ciia trudng.

a) Liét ké 14t c cdc két qua c6 thé xdy ra cia phép thit trén. C6 tit ci bao nhiéu két qua
c6 thé xay ra?
b) Tinh xdc suiit ciia mdi bién cd sau:

A: “Ban dudgc chon ra 1a ban nit”’;

B: “Ban dugc chon ra thudc 16p 9A”.

5. Trén mit phiing cho nim diém phén biét A, B, C, D, E, trong d6 khéng c6 3 diém nio
thing hang. Hai diém A, B dugc t6 mau do, ba diém C, D, E dudc t6 mau xanh. Ban
Chéau chon ra ngfi'u nhién mdt diém t6 mau do va mot diém t6 mau xanh (trong niim
diém d6) dé€ n6i thinh mot doan thing.

a) Liét ké cdc cdch chon ma ban Chéu c6 thé thuc hién.
b) Tinh xdc suét ctia mbi bién cd sau:

P: “Trong hai diém dudc chon ra, cé diém A™;

Q: “Trong hai diém dugc chon ra, khong c6 diém C.

6. Mot b6 hoa gdm 3 bong hoa mau dd va 1 bong hoa mau vang. Ban Linh chon ngiu
nhién 2 bdng hoa tif bé hoa do.
a) Liét ké cdc cdch chon ma ban Linh c6 thé thuc hién.
b) Tinh xdc suat ctia mdi bién cd sau:
R: “Trong 2 bong hoa dugc chon ra, c¢6 ding | bong hoa mau d6;

T- “Trong 2 bong hoa dudgc chon ra, ¢6 it nhit 1 bong hoa mau do™.
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BAI TAP cUOI CHUGNG VI

1. Ngudi ta ti€n hanh phéng véin 40 ngudi vé mdt miu san phim méi. Ngudi diéu tra yéu
cAu mdi ngudi duge phong vin cho diém miu sin phim d6 theo thang diém 1a 100.
Két qua thdng ké nhu sau:

50 60 62 64 71 73 70 70 70 75
75 52 55 69 BO 75 75 78 79 73
55 7271 85 82 90 78 78 75 75
65 85 87 77 81 79 99 75 70 72
Ghép cdc sd liéu trén thanh niim nhém sau:
[50; 60), [60;70), [70;80), [80;90), [90; 100).
a) T4n s8 ghép nhém ctia nhém [70 ; 80) 1a:

A. 20. B. 21. C. 22. D. 23.
b) Tén s6 tuong ddi ghép nhém ctia nhém [50 ; 60) la:
A. 10%. B. 12,5%. C. 5%. D. 15%.

2. Mot hop cé 25 chiéc thé cung loai, mdi thé dudc ghi mot trong cic $02.4.06,...,48, 50;
hai thé khdc nhau thi ghi hai s8 khéc nhau.

Riit ngiu nhién mot thé trong hop. Xdc sudt clia bién ¢d “S6 xuit hién trén thé dugc nit

ra 14 s6 nho hon 26" la:
A.E. B.E. C.E. D.E.
25 25 25 25

3. Hinh 26 md td mot dia tron bing bia ciing dugc chia
lam sdu phin biing nhau va ghicic s6 1,2, 3,4, 5, 6;
chiéc kim dudc gén ¢d dinh vao truc quay d tim cia
dia. Quay dia tron va ghi lai s& & hinh quat ma chiéc
kim chi vao khi dia diing lai. MAu s& liéu duéi day
ghi lai s6 liéu sau 40 1in quay dia tron:

1 1 3 5 4 6 1 2 6 4
l 4 5 2 Hinh 26
3 3 4
6 6

5
6
5

S W N
[ B N ¥L

5 3 6
2 2 3
4 1 3 5
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a) Trong 40 s& liéu thdng ké & trén, ¢6 bao nhiéu gid tri khic nhau?
b) Tim tin s6 ctia mdi gi4 tri dé6.
Lip bang tidn sd ctia miu s0 li¢u thong ké do.
V& bi€u dd tin s0 d dang bicu dd cot clia miu s liéu thdng ké do.
¢) Tim tin s6 tuong ddi chia mbi gid tri d6.
Lép bang tin s0 tuong d6i cia méu s liéu thdng ké do6.
V& biéu dd tAn s6 twong d6i § dang biéu db cot va biéu dd hinh quat trdon clia miu
s0 liéu thong ké do6.
4. Sau khi thong ké dd dai (don vi: centimét) ctia 50 cily con & vudn thi nghiém, ngudi
ta nhdn dudc bang tan s6 tuong doi ghép nhém nhu sau:

Nhom [0:10) | [10:20) | [20:30) | [30: 40) [40:50)\ Cong
Tins tuomgddi | ¢ 18 36 24 16 ‘ 100
(%)
Bdng 39

Vé biéu do tin s& tuong dbi ghép nhém & dang biéu dd cot va biéu dd doan thing clia
méu s8 liéu ghép nhém & Bdng 39.

5. Mdu s6 liéu dudi diy ghi lai d§ dai quing dudng di chuyén trong mot tudn (don vi:
kilomét) ctia 60 chiéc 6 t6:
100 105 115 116 130 135 138 132 135 120 118 118 121 124 128
125 128 120 124 140 140 146 145 142 142 135 135 142 144 151
145 148 150 150 159 155 151 156 155 151 157 155 159 151 155
154 152 153 160 162 175 176 165 188 198 175 178 172 170 195

Ghép cdc s8 liéu trén thanh niim nhém sau:
[100; 120), [120; 140), [140; 160), [160 ; 180), [180 ; 200).
a) Tim tan s6 ctia m6i nhém dé.
Lip bang tin s6 ghép nhém ctia miu s& liéu ghép nhém dé.
b) Tim tin s6 tuong d6i clia m6i nhém do6.
Lép béng tin s6 ttong d6i ghép nhém clia méu sd 1iéu ghép nhém dé.

Vé biéu dd tin s6 tudng d6i ghép nhém & dang bidu dd cot va bidu dd doan thing
ctia miu s6 liéu ghép nhém dé.
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6. MG4i nhdn vién clla mdt cong ty 1am viéc & mot trong nim bd phidn cia cong ty
dé 1a: Hanh chinh — Nhan sy; Truyén thong — Quing cdo; Kinh doanh; Sin xuit;
Dich vu.

Biéu dd hinh quat tron trong Hinh 27
thong ké ti 1& nhin vién thudc mdi
b phin.

Chon ngiu nhién mdt nhin vién clia
cong ty. Tinh xdc sufit ciia mdi bién

co sau:

A: “Nhin vién dugc chon thudc bd

B Hanh chinh - Nhin s
phan Kinh doanh”; ¢ =

M Truyén théng - Quing cio

B: “Nhan vién dugc chon khong B Sin xuit 11 Kinh doanh B Dichwy
thugc bd phin Hanh chinh — Nhén sy Hinh 27

hay Dich vy”.

7. Biéu dd cot kép & Hinh 28 biéu dién \
s6 Iugng hoc sinh tham gia gidi thi
ddu thé thao clia mdt trudng trung
hoc cd sd.

S hoe sinh
m Nam

—
—
—

o I S RSN SR W B = IR I Y]
i L i . 1 " . i
T T 1 Y T 1 Y T

Chon ngiu nhién mot hoc sinh tham
gia gidi thi diu thé thao clia trudng do.

Tinh xdc suit ctia mdi bién ¢d sau:

A: “Hoc sinh dudgc chon la nam™;

8 9 Khéi
B: “Hoc sinh dugc chon thude khdi 67; Hinh 28

C: “Hoc sinh dugc chon 12 nit va khong thude khdi 9”.

8. Trong mot ki thi hoc sinh gidi Todn, ti 1€ hoc sinh dat gidi l1a 35%. Chon ngiu nhién
moOt hoc sinh da tham gia ki thi d6. Tinh x4c sudt cta bién ¢&: “Hoc sinh dudgc chon
dat gidi”.

@
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HOAT PONG THUC HANH
VA TRAI NGHIEM

Chude?2
MAT DO DAN SO

1. NOI DUNG CHIiNH CUA CHU PE

1. Giéi thiéu vé méit do din so

Trudce hét, ta nhic lai nhiing khai niém sau:

* Dén s6'1a tdp hgp ngudi sinh s6ng trong mot qudc gia, khu vyc, viing dia If kinh & hoic
mot don vi hanh chinh (Ciin cit khoan 1, Diéu 3, Phép 1énh déin s0 2003).

* MGt dp dén s6'1a s8 din tinh binh quéan trén mot kildmét vudng dién tich linh thé.
Mat do dan sd c6 thé tinh cho toan qudc hoic riéng tiing viing (ndng thon, thanh thi, viing
kinh t€), titng tinh, titng huyén, tiing X, ... nhdim phén dnh tinh hinh phin bd dén s& theo
dia I vio mdt thdi gian nhat dinh.

* Mit dd dan s dudc tinh bf'ing cich chia din s6 (thdi diém hoiic binh quéin) ciia mot ving
dén cu nhit dinh cho dién tich linh thS (don vi: km?) clia vung d6. Cong thuc tinh nhu sau:
@) :

\ S6 lugng dan s6 (ngudi)

= Mat dé dan s& (ngudi/km?) = .

Dién tich lanh thé (km?)

Vi du: Niim 2021, mét do dén sb (don vi: ngudi/km?) ciia céc tinh, thanh phd: Son La;
Yén Bai; Ha Noi; Ha Nam; Ninh Binh; Thai Binh; Nghé An; Ha Tinh; Thira Thién Hué;
Khanh Hoa; Ba Ria — Viing Tau; Long An; Thanh phé H6 Chi Minh; Hau Giang lan luot
la: 88; 122; 2 398; 941, 642; 1 138; 207; 219, 233,2; 240, 593; 384; 4 640, 495.

(Nguon: Nién giam Thong ké 2021, NXB Thong ké, 2022)

2. Y nghia ciia viéc thong ké mét do din so
Dit liéu thng k& vé& mit do din s6 s& gitip cho méi quéc gia:

* Niim dugc tinh hinh dén s6 sinh s6ng & mot viing dia If (hoiic mdt khong gian nhat dinh).
Qua d6, c6 thé ddnh gid dan s6 & mdt viing (hoiic mot khong gian nhit dinh) mét céch
khai qudt nhét cé thé, tinh todn lugng tai nguyén cén sit dung cho khu vic d, ciing nhu

@
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¢6 thé diéu chinh, dé xuit k& hoach dé tao viéc 1am, diéu kién song t6t cho din cu &
nhitng ndi ¢6 dicu kién kinh t& khé khiin m mét dj din s6 cao.

Ngodi ra, ciin cif vao mét dd dén s8, tién hanh phin b dan cu hgp Ii gilta cdc khu vic,
viing dia If @€ tao diéu kién phdt trién kinh t& - xa hoi tot nhit thong qua cédc chuong trinh,
duy 4n khai thédc dat dai, ti nguyén tiém niing nhiim phét huy thé manh ctia titng khu vic
(Ciin cd khoan 1, Diéu 16, Phdp 1énh dén s6 2003).

* Thyc hién viéc quy hoach cédc db thi.

Chiing han, mat do dan s& 12 mdt trong cdc tiéu chi co ban dé phan loai db thi: loai diic
biét, I, I1, ITI (Piéu 140, Luét T4 chic chinh quyén dia phudng 2015). Cu thé la:

Loal 4 thi Mit dd déin sd Mit dd déin so
: : todn do thi (ngudi/km?) khu vire ndi thanh, ndi thi (ngudi/km?)
Loai dic biét Tit 3 000 trd 1én Tir 12 000 tro lén
Loai | Tit 2 000 trd 1én Tir 10 000 tror lén
Loai Il Tit 1 800 trd 1én Tir 8 000 tro Ién
Loai III | T 1400 tro 1én Tir 7 000 tr¢ lén

(Nguon: Phu luc sé 3 ban hanh kém Nghij quyét s 1210/2016/UBTVQH13)

Il. GOI Y T® CHUC CAC HOAT DONG

Tién trinh t8 chiic cdc hoat ddng bao gdm: phin chuin bi; phan thyc hién; phin tdng két.
1. Phén chuin bi

@ Gido vién thyc hién nhiing nhi¢m vu sau:

— Chia 16p thanh 4 nhém hoc sinh va cit nhém trudng ctia méi nhém;

— P6i v6i mbi nhém hoc sinh, gido vién chon mét tinh, thanh phé & Viét Nam va giao
nhiém vu cho nhém tim hiéu mét d6 dén s& ctia cdc quin, huyén & tinh, thanh phd d6 qua
ngudi thian hoidic qua trang web ctia nhiing don vi hanh chinh dé;

— Gido vién giao nhiém vu cho méi nhém hoc sinh tim hiéu mét dé dan s6 cia 10 qudc gia
trén th€ gidi qua ngudi thin hoic qua cic trang web. Tif d6, néu nhéin xét vé mit dd din
s6 ctia Viét Nam so v6i mdt s6 nudc trén thé gidi.

EEXB Ciic nhom trao ddi, thio luan.

— Xéc dinh ro nhiém vu ctia nhém va titng nhiém vu thanh phén.

— Nhém trudng phan cdng nhiém vu cho cédc thanh vién trong nhém.

— Xdc dinh thdi gian hoan thanh tiing nhiém vu thanh phan va nhiém vu chung.
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2. Phin thuc hién

— Tim hiéu va lam bdo cdo vé mat dd dén s6 cua cac quin, huyén & tinh, thanh pho
theo mau sau:

Bdng thong ké mdt @9 dén s& ctia cdc qudn, huyén & tinh, thanh phé ...

Quiin, huyén Miit dé déiin s6 (ngudi/km?)

? ?

— Tim hiéu va lam bao cao vé mat dd déan so cia mét s6 quoc gia theo mau sau:

Bdng thong ké mdt d¢ ddn s6 ciia mdt s6 quoc gia

Qude gia Miit d§ déin s6 (ngudi/km?)

? ?

3. Phan tong két

@ Lam viéc chung ca 18p dé thyc hién cdc nhiém vu sau:

— Céc nhém bdo cio két qua thu thap dugc;

— Dua trén két qua thu thdp ctia mdi nhém, cé 16p gép y cho bang théng ké ctia mbi nhém;
— Téng két va nit kinh nghiém.

Il. PANH GIA

Hinh thiic danh gia: dianh gid trong day hoc du dn.

1. Panh gia hoat dong ca nhan

— M&éi ci nhén td ddnh gid vio phiéu c4 nhén.

— Nhém dédnh gid ting thanh vién trong nhém vio phiéu ddnh gid c4 nhén.
2. Pinh gia hoat déng va san pham ciia nhém

— Nhom ti danh gid lai hoat dong ctia nhém va cho diém vao phi€u danh gia hoat dong
cuia nhém.

.- .. \ - - - - X - A A ~ -~ > - - ~ = a”
— Gido vién va cac nhém danh gia, roi cho diém phan trinh bay cua titng nhém vao phi€u

®)
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Chueng VI

HAM $6y =ax*(@a+0).
PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

Trong chuong nay, chiing ta sé tim hiéu nhimng néi dung sau: ham sé y = ax? (a # 0);
phuong trinh bac hai mét an; dinh li Viéte.

§1. HAM SO y = ax? (a #0)

Galileo Galilei (1564 — 1642), sinh tai thanh b
phé Pisa (Italia), 1a nha bdc hoc vi dai ctia thai |
ki Phuc Hung. Ong dudc ménh danh 12 “cha
dé cha khoa hoc hién dai”. Ngay 24/01/1590,
tai dinh thap nghiéng Pisa, ong da tha hai qua
ciu biing chi ¢é trong lugng khdc nhau dé lam
thi nghiém nghién ciu chuyén déng clia viit
roi ti do. Ong khiing dinh riing khi mét vt roi
tu do (néu khong ké dén sidc cin ciia khéng
khf), t6c d9 chia vit roi ting din vi khoéng phu
thudc vao trong Iugng cta vit. Quing dudng
chuyén dong y (m) ctia mdt vat roi tu do dugc
biu dién gin diing bdi cong thic y = 5x°
vdi x Ia thoi gian tinh bing gidy.

Thdp nghiéng Pisa
(Ngudn: htps://shutterstock.com)

02
a Y & x - 2 A ga . ¥ a F4 # ¥
"CL Y Ham 56 y = 5x~ va do thi cia ham sé do co
nhimg tinh chat nhne thé nao?
—

N e

. HAM SO y=ax® (@ = 0)
@ Xét ham s6 y = 547 trong tinh hudng & phin md dau.
Ham sd dé c¢6 dang y = ax® (a # 0) hay khong? Néu c6, hiy xdc dinh hé s8 a cia 2>
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Vi du 1) Ham s& nao sau dy c6 dang y = ax? (a = 0)? D3i véi nhilng ham s& d6, xdc dinh
hé 6 a clia x°.

2l gl 4 2 2
a)y=x. b) y=-3x". c)y= i-. d)y= —-
9 X
Gidi

P S N ®
Céac haim s0 c6 dang y = ax” (a #0) la: j] Him 56 no san dhy
a)y=x,céa=l; c6 dang y = ax? (a # 0)?

_ o D6 vai nhitng ham s6 d6,
b)y=-3x c6a=-3; xéc dinh h 55 q cita 2.
2 R |
c))'zi,céazi_ a)y=-x.
9 9 e
b) ¥Y= ?
Vidu 2/ Cho ham sG y = 4x. Tinh gid trj ctia y khi: 1
a)x=0; Q= 4x2
b)x=2;
c)x=-2.

» ?/ o—
Gidi 2 ChohimsG y = E.r.
a) Véix=0thiy=4.0>=0. Tinh gid trj clia y khi:

. 2 i.l}.l'=-—3'.
b) Véix=2thiy=4.2*=16. B)x=0i
c)Véix=-2thiy=4.(-2)*=16. gix=4
Nhdn xét: Ham s8 y = ax? (a # 0) xac dinh véi moi gia tri x thude R.
I. DO TH] CUA HAM SO y =ax? (a = 0)
a) Néu khdi niém dd thi ctia him s8 y = f (x).
b) Xéthaimsd y = 2. Hay thuc hién cic hoat dong sau:

— Tim gid tri ca y tudng ting véi gid tri ctia x trong bang sau:

X -2 —1 0 1 2

y=2¢

— Trén miit phﬁng toa dd Oxy, xdc dinh cdc diém c6 hoanh dd va tung dd nhu trong
bang gia tri trén. @
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— Quan sat Hinh I, v& dudng cong nhu & Hinh I di qua g'“
5 diém A, B, O, C, D. Budng cong d6 dude goi 1 duding = T b
parabol vi dudng parabol d6 14 dd thi ctia ham s8 y = 242, ok
: i
¢) Xét ham s8 y = — 242 Hiy thuc hién cdc hoat déng sau: ¥
— Tim gid tri cta y tuong tng véi gid tri cha x trong bing sau:
x| -2 | -1 0 12 P\2 :
LB  C
-2 | @ | 0| @ | @@ N
l 1 1 l L
_2.10] 1 2%
— Trén mit phing toa d§ Oxy, xdc dinh céic diém c6 hoanh oy
dd va tung dd nhu trong bang gia tri trén. o
— Quan sit Hinh 2, vé dudng cong nhu & Hinh 2 di qua 2-1g| 1 2
5 diém M, N, O, P, Q. Budng cong a6 dudc goi la dudng P BE
parabol va dudng parabol d6 12 dd thi ctia ham s6 y =— 2x2, N __ p
- i
Nhdn xét : :
* Trong trudng hop téng qudt, do thi clia hdm s8 y = ax® (a # 0) &
: IR E
12 mdt dudng cong dudc goi 1a parabol. Parabol d6 ludn di &
qua goc toa dd va c6 dang nhu sau: i A
r Ay % - N 0
= "—j Hinh 2
L
_:T .,{\
g 2
X &
a) b)

Hinh 3

* N&u a > 0 thi dd thi d6 niim phia trén truc hoanh (Hinh 3a). Ngudc lai, néu a < 0 thi do thi
d6 nim phia duéi truc hoanh (Hinh 3b).
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Q Dé vé dé thi ctia ham sé y = ax® (a # 0), ta ¢é thé thuc hién cic budc sau:
Buédc 1. Lap bang gié tri dé tim gia tri clia y tuong (ng véi mot s gia tri cu thé cla x

Budc 2. Can cu vao bang gia tri, vé mot sé diém cu thé thudc dé thi ctia ham s6 dé

Buéc 3. Vé parabol di qua géc toa dd va cac diém da xac dinh & Budc 2, ta nhén
dugc dé thi cia ham séy = ax® (a # 0).

Vidu 3/ V& db thi ctia ham sb y = — 2%

1
2
Gidi

— Ta c6 bang gia tri cia y tuong dng véi gid tri cua x

nhu sau:
x -2 | - 0 I 2
y=1f 2 L 0 4 2
2 | 2 2

—Vé cdc diém E(- 2 : 2), F(— 1 %J o : 0),

G[l : %J H(2 ; 2) thudc dd thi cia ham s8 y = —x°

1
2
trong miit phéing toa d6 Oxy. %
#3) V& db thi ciia ham 56

— V& dudng parabol di qua 5 diém E, F, O, G, H, tanhan .
y=—3x".

duoc db thi ciia ham sb y= %.1‘1 (Hinh 4).

@ Quan sét d6 thi cia him s6 y = %xz & Hinh 4, hily néu nhin xét vé vi tri cip diém
E va H; F va G ddi véi truc Oy.

Ta thita nhin tinh chét sau;

Q D6 thi ctia ham s6 y = ax? (a # 0) |a mét parabol di qua géc toa dd va nhan truc Oy

lam truc déi xing.
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Vidu 4/ Cho ham s6 y = — %_\“’ c6 dd thi 12 parabol
dudc cho & Hinh 5.

a) Cdc diém M(- 2 ; - 2); N(2 ; - 2) ¢6 thude parabol d6
hay khéng?

b) Néu nhin xét vé vi tri clip diém M va N dd&i véi
truc Oy.

Gidi
a)Do—-2=- % (-2)Pva-2=— % 22 nén céic diém M(— 2 ;— 2); N(2 ;— 2) thude parabol dé.
b) Ta thiy hai diém M va N déi xiing nhau qua truc Oy.

Vidu 5/ Lyc F (N) clia gi6 khi thdi vudng géc
vao c4nh budm ti 1¢ thuiin véi binh phuong téc d
v (m/s) clia gi6 theo cong thic: F = av?, §dé a la
mdt hiing s8. Biét ring, khi téc dd gi6 12 2 m/s thi
Iuc tic ddng 1&n cinh budm ciia con thuyén biing

120 N.
a) Tinh hiing s6 a.
b) Khi t6c do ctia gi6 1a v = 10 m/s thi luc F cia Thuyén buom
gi6 tdc dong 1én cénh budm 12 bao nhiéu? (Nguon: hups://shutterstock.com)

c¢) Canh budm ctia thuyén chi chiu dugc Iyc tdc dong t6i da 1a 12 000 N. Hoi con thuyén
6 thé ra khai khi tdc do ctia gi6 12 90 km/h hay khong? Vi sao?
Gidi
a) Thay v = 2, F = 120 vio cong thic F = av’, ta dugc: 120 = a . 2* hay 4a = 120. Suy ra
a = 30.
b) Do a = 30 nén F = 30v%. Véi v = 10, ta c6:
F=30.10%=3000 (N).
¢) DB&i 90 km/h = 25 m/s. V@i v = 25, ta c6:
F=30.25"=18 750 (N).
Ta thiy 18 750 > 12 000 nén con thuyén khong thé ra khoi khi téc do gi6 12 90 km/h.

©)

Poc ban mai nhéat trén hoc10.vn Ban mau gop y



BAI TAP

1. Cho ham s6 y = ax®. Tim a, biét riing khi x=— 3 thi y = 5.

2. Chohamsd y = %.tz.

a) Tim gid tri cba y tuong (ng vdi gid tri cia x trong bang sau:

X -3 -2 -1 0

1 2 3

e || @ |0 @

@ | @

b) Dwa vao bang gia tr trén, v& db thi ciia ham sb do.

¢) Tim nhitng diém thudc dd thi ciia ham s& ¢6 hoanh @6 1in lugdt bing — 6; 10.
d) Tim nhitng diém thudc dd thi cia him s8 ¢6 tung dd bing 27.

3. Trén mit phing toa dd Oxy, diém M(2 ; — 1) thudc dd thi ctia ham s3 y = ax®.

a) Tim hé s a.

b) Diém A(4 ; — 4) c6 thudc dd thi chia ham s& hay khong?

c¢) Hiy tim mdt s3 diém (khong ké diém O) thudc dd thi ctia ham s6, rdi vé db thi clia

ham sé.

4. Ham s6 y = ar* biéu thi quing dudng (don vi: mét) ma mét chiée xe dua di duge trong
khodng thdi gian r (gidy). Gia sit mt chiéc xe dua di duge 125 m sau khoang thdi gian

a5 gidy.
a) Tim hé sd a.
b) Vé dd thi ctia ham s& dé.

5. Cd heo c6 thé nhdy cao tdi 25 feet va thyc hién
cdc thi thudt nhu nhdy qua vong, 16n nhao
trong khong trung. Gid s quy dao nhdy cuia
cd heo 12 parabol y = ax?, vdi gdc toa do 12 vj
tri cao nhit ma c4 heo dat dudc, cich miit nuée
25 feet, trong d6 y dugc tinh theo don vi feet va
x dugc tinh theo don vi gidy (Hinh 6). Biét riing
sau 2 gidy ké tif vi trf cao nhit dé, ca heo roi
cham miit nudc. Tim ham s& biéu thi quy dao
nhay cua cd heo.

Poc ban madi nhét trén hoc10.vn
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2. PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

Gia sit khi ném mot qua béng vio rd, do cao y (feet)
cua qua béng va thdi gian x (gidy) lién hé véi nhau
bdi cong thic: y = — 0,07(x + 6,14)* + 4,64. |

(Nguon: hups:Haskiitians.com)
Khi qua béng cham dit, ta c6 thdi gian x thod min
phudng trinh

- 0,07(x + 6,14)* + 4,64 = 0.

29

Ném bong vao ro

. Lam thé nao dé gidi duge
whu’o?i!rinh trén?
e ==
I. DPINH NGHIA

1

a) Trong bii todn & phin md diu, hay viét biéu thic — 0,07(x + 6,14)* + 4,64 § v& trdi clia
phuong trinh vé dang da thic theo lu§ thita véi s6 mii gidm din ciia bién x.

b) D6i vdi da thic d6, hily xdc dinh: bic; hé sd ctia X%, hé s6 ctia x va hé s6 w do.

T—-.I“ =

Q Phuang trinh béc hai mét én (néi gon la phuong trinh bdc hai) 1a phuong trinh cé6

_ dang a+bx+c=0, trong dé x la an; a, b, c la nhitng s6 cho trudc goi la cac hé
sévaa=0.

(Nguon: htips://shutterstock.com)

Vi du 1/ Trong cdc phuong trinh sau, phudng trinh nio la phuong trinh bic hai mét an?
Péi véi nhiing phuong trinh bic hai mét 4n d6, xdc dinh hé s6 a cla x%, hé s6 b cia x,
hé s6 td do c.

a)2x> - 5x+3=0. b) 0+ + 8x+ 6 =0. c)32-8=0.

Gidi

a) Phuong trinh 2x* — 5x + 3 = 0 13 phuong trinh
bichaidnxvicéa=2,b=-5,c=3.

b) Phuong trinh 0x* + 8x + 6 = 0 khong phai Ia ,/1 Cho hai vi du vé:
phuong trinh bic hai mét 4n vi a = 0. a) Phuong trinh bic hai an 1;
b) Phudng trinh khong phai la

c) Phudng trinh 3x* — 8 = 0 I phudng trinh bic hai
anxvacda=3,b=0,c=-8.

S
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II. GIAI PHUONG TRINH

@ Gidi cdc phuong trinh:

a)(x-2°%=0; b@x-1P=9 oc)x-3)1=-

Nhdn xét: Cho m, n 12 hai s6 thyc. Ta c6 thé gidi phuong trinh (x — n)? = m nhu sau:
* Khim>0,taco: (x—n)l=m

X—-n= x/n_: hoicx—n=- J;
xX=n+ J; hoiicx=n- \/;

Nhu viy, phuong trinh c6 hai nghiém lax, =n + Jm vax,=n- Jm.

* Khi m = 0, phudng trinh ¢6 nghiém x, = x, = n (nghiém kép).

1
¢ Khi m <0, phuong trinh v6 nghiém.
Vi du 2/ Giai phuong trinh: (x — 1)>=3.
Gidi
Taco: (x—1)*=
x—1= \E hoicx—-1=- \E
x=1+/3 hoicx=1- /3.

Viy phudng trinh di cho ¢6 hai nghiém 1a x, = 1+\/_ ‘/2
Giai phuong trinh:
vax2=l—\/_. idi phuong trin

(x—4)? =11,

@R Xét phuong trinh

2% —4x-16=0 (1)
Chia hai v& clia phuong trinh (1) cho 2, ta dudc phuong trinh:

-2x—-8=0 (2)

a) Tim 58 thich hop cho (?] khi bién ddi phuong trinh (2) vé dang: (x —(2))*=(2).
b) Tir d6, hay gidi phudng trinh (2).
¢) Néu cdc nghiém cta phuong trinh (1).

Nhdn xét: Ta c6 thé gidi phuong trinh ax? + bx + ¢ = 0 (a = 0) theo cédc budc sau:
Butde 1. Chia hai v€ ctia phuong trinh cho a, ta duge phuong trinh:

2+ E_r+£={l (3)
a a

)
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2
Butde 2. Viét 1ai s hang E.x =2-x" Eb_ va thém s3 hang [5—] vao hai v€& ctia phuong
a a a

trinh (3) d€ v€ trdi thanh binh phuong ctia mét biéu thic:

, b [b]‘" c (bY
X+2.x-—+|—| +—=|—
2a 2a a \2a)

b\2 (b\z c
.1.2+2-x-—+(— [ £
2a 2a ) \2a/ a

( t':v\2 b® - dac

X+—| =———

2a ) da*

Butde 3. Ki hidu A = b* - dac va g0i n6 1a bi¢t thitc cia phuong trinh (A 12 mot chit céi
Hy Lap, doc 1a “denta™). Khi d6, phudng trinh (3) viét dugc vé dang:
2
A
(.r + —b—] =— (4
2a 4q°
Butic 4. Giai phuong trinh (4). Tit d6, két ludin nghiém ctia phuong trinh da cho.

Tém lai, ta c6 két lufin chung sau:

T —————

Q Xét phuong trinh ax? + bx + c=0 (@ #0) va biét thirc A = b? — 4ac.
* Néu A > 0 thi phuang trinh ¢6 hai nghiém phan biét

_ -b+J£—\ -b—JE

" 2a 2a

* Néu A = 0 thi phuong trinh c6 nghiém kép X=X =o
a

P Xy =

* Néu A < 0 thi phuang trinh v6 nghiém.

Vidu 3/ Giai céc phuong trinh:

a) 2> -x-3=0;

b)-3x+x-5=0;

) +6x+1=0.

Gidi

a) Phuong trinh cé cic hé¢ s6a=2,b=-1,c=-3

¥

A=(-1-4.2.(-3)=25>0.

G0
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Do A> 0 nén phuong trinh di cho ¢6 hai nghiém phén biét la:
L _zED+V25 3 -(D-25
! 2.2 2" 72 2.2
b) Phuong trinh c6 cdc hé s6a=—-3,b=1,c=-35,
A=1"-4.(-3).(-5)=-59<0.
Do A < 0 nén phudng trinh d3 cho v6 nghiém.

-1

¢) Phuong trinh c6 cic hé s6a=9,b=6,c =1,
A=6*-4.9.1=0.
Do A =0 nén phuong trinh di cho c6 nghiém kép

3 Giii céc phuong trinh:
a)32-x—-05=0;
b) 4x% + 10x + 15 = 0;

— -6 _-1 c)—.12+.r—l=0.
= - a 4

! '2=2.9_ 3

@ Xét phuong trinh ax® + bx + ¢ =0 (a # 0) véi b=2b".

a) Diit A’ = b'? — ac. Chiing to riing A=4A".

b) Xét tinh c¢6 nghiém va néu cdng thitc nghiém (néu c¢6) clia phudng trinh trong cdc
triong hgp: A’>0; A’=0; A’ <0.

Nhén xét: Xét phuong trinh ax® + bx+c=0(@#0)véib=2b"va A’ =b"? - ac.

* Néu A’ > 0 thi phudng trinh c6 hai nghiém phin biét

—b AT - - A
a T,

a

II=

* Néu A’ =0 thi phuong trinh c6 nghiém kép x, = x, = _T

* Néu A’ <0 thi phudng trinh vd nghiém.

Céng thidc nghiém viia viét trén diy dudc goi la cng thitc nghiém thu gon.

Vi du 4/ Giai cic phuong trinh:

a)3r° —-4r-2=0;

b)— 162 +24x—9=0;

c)32-2r+9=0.

Gidi

a) Phuong trinh c6 ciché s6a=3,b=—4,c=-2.Dob=—4nén b’ =-2.
Taco: A'=(-2)-3.(-2)=10>0,

&)
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Do A’ > 0 nén phudng trinh da cho cé hai nghiém phin biét la:
LoD +VI0 24410 -=2)-10 _2-4i0
: 3 . 3 3
b) Phuong trinh c6 cdché s6a=—-16,b=24,c=-9.Dob=24nén b’ =
Tacé: A’ =12 -(-16).(-9)=0.

Do A’ =0 nén phuong trinh da cho cé nghiém képx, = x, = _—:2 = %

¢) Phuong trinh c6 cdc hé s6 a=3,b=-2,¢c=9. Do

b==2nénb'=-1. [‘/4 Giii cdc phudng trinh:

, P —6x—5=0;
Tacé: A" = (- 1)*=3.9=-26<0. M=

b)— 3%+ 12x—35=0;
Do A’ <0 nén phudng trinh da cho vd nghiém. ¢)—25¢ +30x—9=0.

Vi du 5/ Giai phuong trinh: 322 —4x -2 =222 + x - 8.

Gidi

Chuyén céc s8 hang d v€ phai clia phudng trinh sang vé tri, ta nhan duge phudng trinh sau:
32 —4x-2-22-x+8=0hay x* - 5x +6=0.

Ta gidi phuong trinh: ¥ —=5x+6=0 (1)

Phuong trinh trén cé cc hé sda=1,b=-5,c =6,
A=(=50-4.1.6=1>0.

Do A > 0 nén phudng trinh (1) cé hai nghiém phén biét la:
- E+l L =5

X, = =3;x,= =2,

: 2.1 - 2.1

Viy phudng trinh di cho c6 hai nghiém 1a x, =3;x,=2.

IIl. UNG DUNG CUA PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

Phuong trinh bic hai mét 4n gitip chiing ta gidi quyét nhiéu vin dé trong todn hoc ciing nhu
trong thyc tién. Ta s& tim hiéu qua mét s6 vi du sau ddy.

Vidu 6/ Bic Nam mudn udn mdt tim ton phfmg c6 dang hinh chil nhit véi bé ngang la
32 cm thanh mdt mang din nuéc biing cdch chia tim t6n d6 lhanh ba phin rdi gap hai bén
lai theo mot goc vuong nhu Hinh 7 véi 0 < x < 16. Bdc Nam mudn dién tich miit cit ngang

cua m:’mg din nudc bing 120 cm?.
a) Thiét 1ap phuong trinh béc hai dn x bi€u thj di¢n tich miit cit ngang ctia mdng dan nude.

b) Tim chiéu cao cia méng din nudc.

G
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X(cm) X(cm)
- -

Mt edi ngang
ctia mdng ddn nudc

A

L ]

32cm
Hinh 7

Gidi
a) Miit cit ngang ciia mdng din nudc c6 kich thude 1a x (cm) va 32 - 2x (cm). Do d6, dién

tich miit cit ngang 1a: (32 — 2x) . x (cm?).

Dé dién tich mit ciit ngang ctia médng din nude biing 120 cm? thi (32 — 2v) . x = 120 hay

ta c6 phuong trinh 4n x biéu thij dién tich miit cit ngang ctia mang din nudc 1a:

- 2%+ 32 - 120=0 hay x* = 16x+60=0 (1)

b) Phuong trinh (1) cé cdc hé s6a=1,b=—-16,c=60.Dob=— 16 nén b’ = - 8.

Tacé: A'=(-8)>-1.60=4>0.

Do @6, phudng trinh (1) cé hai nghiém phdn biét

—=8)+y4 - (=8 -+4
= l = ]01 _12 = 1

Vay chiéu cao ctia mdng din nuéc 12 10 cm hodic 6 cm.

= 6 (thod man diéu kién 0 < x < 16).

Nhdn xét: D giai bai todn trén biing céch 1ip phuong trinh béc hai, ta c6 thé lam nhu sau:
Butgc 1. Lap phuong trinh bic hai
— Chon 4n s& va dit diéu kién cho in s6
— Biéu dién cic dai lugng chua biét theo in va cic dai lugng da biét
— Lap phuong trinh bic hai biéu thi méi quan hé giita cdc dai lugng
Butde 2. Giai phudng trinh béc hai
Butde 3. Két luan
—Kiém tra xem trong cdc nghiém cta phudng trinh, nghiém n3o thod min,
nghiém nio khéng thod min diéu kién cfia 4n

— Pua ra céu tra 16i.

&
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Vi du 7/ Béc Hoa gtfi tiét kiém 100 triéu ddng ki han 12 thdng & mot ngin hang. Sau ki
han 12 thdng, tién 1di cta ki han d6 dudc cdng vao tién von, rdi bic Hoa tiép tuc dem gl
cho ki han 12 théng ti€p theo. Téng s8 tién ma bic Hoa nhin dudc sau khi gifi 24 thing trén
1a 113 635 600 ddng. Tim l3i sudt tinh theo niim ctia ngén hang dé, biét trong 24 thing d6,
lii sudt ngin hang khong thay ddi va bdc Hoa khong rit tién ra khoi ngén hang.

Gidi
Goi ldi sudt tinh theo nim ciia ngéin hiing dé 1 x%/nim (x > 0).

S4 tién bac Hoa c6 dugce sau khi gtti tiét kiém 12 thang diu tién la:
X X * - A
100+ 100 - — = 100(1 + —) (triéu dong).
100 100
S8 tién bac Hoa c6 dudc sau khi gtti tiét kiém 24 thang 1a:
x x x ([ x ) X
100]1+ — |+ 1001+ — [ — =100 1 + — || 1 + —
100 100/ 100 \ 100/ 100

2
(triéu ddng).

( A
=100| 1+ —

\ 100/
Vi sau 24 thdng gii tiét kiém bac Hoa c6 téng so tién 1a 113 635 600 dong nén ta cé

phuodng trinh:

2
100(1 +$) — 13,6356 hay ﬁ(lmﬁux)z = 113,6356; tdc 1a (100 + x)* = 11 363,56.

Giai phudng trinh trén véi x > 0, ta c6:

100+ x= .,/ll 363,56

100 + x=106,6 "/5 Trong bai todn d phéin

x = 6,6 (thoa min diéu kién x > 0). md dau, sau bao liu thi
¥ = 6,6 (thod min dieu kién x > 0) qui bong cham dit?

Viy lai sudt tinh theo niim ctia ngdn hang d6 1a 6,6%/nim.

IV. SU DUNG MAY;TI'NH CAM TAY BE TiM NGHIEM CUA PHUONG TRINH
BAC HAI MQT AN

Ta c6 thé tim nghiém (diing ho#ic gin diing) ctia phudng trinh bic hai mét 4n biing cich
sif dung mdy tinh cAm tay. Mdi loai mdy tinh khdc nhau c6 thé c6 cic phim khic nhau.

Tuy nhién, ching du cé quy tic chung | phii md chudng trinh gidi phudng trinh bic hai
mdt 4n rdi mdi nhip dii liéu. Chiing han, &n lién tiép cdc phim (3).
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Vi du 8/ St dung méy tinh cim tay tim nghiém ctia phudng trinh bic hai mét An (1am tron
két qua dén hing phin mudi):
3x? —4x-7=0.
Gidi
St dung loai mdy tinh phi hgp, in lién tiép cdc phim:

(MopE)(5)(3) B BEHEEEHDEE)

Ta thay trén man hinh hién ra (két qua gin diing)

x, = 3,473058841. V=
-‘/6 Sit dung mdy tinh

An tiép phim (=] ta thiy trén man hinh hi¢n ra ok tay- G ngliisin-cha
(két qua gin diing) x, = - 1,163657764. phudng trinh bic hai mot
_ an (1am tron két qua dén
Viy nghiém cilia phudng trinh di cho la x, ~ 3,5; hang phin mudi):
x,~—1.2. Y22 —ax-f3=0.

1. Trong cdc phudng trinh sau, phuong trinh ndo la phuong trinh bic hai mét an? Dboi vdi
nhitng phuong trinh bic hai mét in d6, xdc dinh hé s6 a clia x7, hé s8 b ciia x, hé s6

tu do c.
2) 0,52 - 5x + /3 =0. b) 0x2 — 0,25x + 6 = 0. ¢) -2+ f5x =0.

2. Chitng minh riing: Néu ac < 0 thi phudng trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a # 0) ¢6 hai nghi¢m
phan biét. Diéu ngugc lai c6 diing hay khong? Vi sao?

3. Gidi cdc phuong trinh:

a) x> —x—5=0; b) 2x> - 0,5x + 0,03 = 0;
c)-162+8x—1=0; d)- 2 +5x-4=0;
e) %xz ~5=0; g) 32— 2x =0.
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4. Ra da ctia mdt mdy bay tryc thing theo doi chuyén dong ctia mdt 6 to trong 10 phuit,
phét hién riing tdc do v (km/h) clia & t0 thay d6i phu thude vao thdi gian ¢ (phit) boi
cong thic v = 312 = 30 + 135. (Nguén: Todn 9 — tap 2, NXB Gido duc Viét Nam, nam 2020)

a) Tinh t6¢ dd ciia 6 t6 khi £ = 5.
b) Tinh gi4 tri ctia ¢ khi t8c dd 6 to bing 120 km/h (theo don vi phiit vi 1am tron két
qua d&€n hang don vi).

M0t nha mdy chuyén san xuit mét loai san phim. Niim 2019 nha mdy san xuat dugc
5 000 san phim. Do dnh hudng ctia dich bénh nén sin lugng ctia nha mdy trong cic
niim 2020 vi 2021 d&u giam, cu thé: S& lugng san phim thyc t& san xuit dudc cia nim
2020 gidm x% so véi s6 lugng sin phim san xuat dude cla nim 2019; S6 lugng sin
phdm thyc t€ san xudt dugc cta nim 2021 gidm x% so vdi sd lugng sian phidm thyc &
sin xuit dude clia nim 2020. Biét riing s ludng sin phim thuc t&€ san xuit dudc clia
niim 2021 gidm 51% so véi sd lugng san phdm sén xuit duge cla nim 2019. Tim x.

n

6. Manh dat ctia bic An ¢6 dang hinh chil nhit
vdi chidu dai hon chiéu rong 10 m. G méi géc
ciia manh dat, bic An di danh mot phﬁn dit cé
dang tam gidc vuéng cin véi canh géc vudng

biing % chiéu rong ctia manh dit dé trong hoa

(Hinh 8). Tinh chiéu rong manh dat dé, biét
dién tich con lai cia méanh dit khéng tinh phin Hinh 8
dat tréng hoa 12 408 m?.

| |coTHE EM CHUA BIET
Déi nét vé lich sit giai phuong trinh béc hai

Ngay tir thoi xa xwa da xuat hién nhiéu van dé trong thuc tién dan téi phuong trinh béc
hai va giai phwong trinh bac hai. Vao thién nién ki thir hai trdc Céng nguyén, nguoi
Ba-bi-lon da biét cach gidi phwong trinh bac hai. Cac nha toan hoc cé Hy Lap da giai
phwong trinh nay béng hinh hoc.

Céng thirc nghiém cla phwong trinh bac hai IAn diu tién dwoc nha toan hoc An Pd
Bra-ma-gup-ta thiét lap. Sau d6, vao thé ki IX, nha bac hoc An Khd-va-ri-zmi
(Al Khowarizmi) & thanh Bat-da (Baghdad — Thu d6 nwdc Iraq ngay nay) ciing tim ra dwoc
cdng thirc nay bang phuwong phap tach ra mét binh phuong nhé mét minh hoa hinh hoc.

(Nguon: Todn 9 — Tap 2, NXBGD Vié¢t Nam 2020).
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§3. DINH LI VIETE

Da Lat 12 thanh ph6 du lich, ¢6 khi hau rit mat mé.
Noi diy trong rit nhiéu loai hoa. D€ trdng hoa,
ngudi ta thudng tao cdc nha kinh dudc bao quanh
bdi hang rao dang hinh chii nhit va tao mdi che bén
trén. Gia sift mét nha kinh cé d§ dai ciac hang rio
bao quanh 12 68 m, dién tich tréng hoa 1 240 m?.

22

\ oo\ Lam thé nao dé xdc dinh dutge
chiéu dai, chiéu rong ciia nha
kinh trong hoa trén?

- A - i’
Trong hoa trong nha kinh

(Nguén: hups://shutterstock.com)

~* 4
\""-_-' SN—
l. DINH Li VIETE
@B Xét phuong trinh ax? + bx + ¢ = 0 (a # 0). Gia st phuong trinh d6 ¢6 hai nghiém la

» » - a*
X5 X, Tinh X+ X5 XX, theo cac hé so a, b, c.

Dinh If sau ddy, cdn dugc goi 12 dinh If Viete, chi ra méi lién hé giia tdng va tich cta hai
nghi¢m véi cdc hé s6 ctia phuong trinh bic hai mét 4n.

r—j
Q Néu x,, x, la hai nghiém ctia phuong trinh ax? + bx+c=0(a #0) thi
- B, - &
x1 + .\'2 — -a"., xlxz = -a-

Vidy 1/ Cho phuong trinh 5x2 - 7x -3 =0.
a) Ching minh phudng trinh ¢6 hai nghiém phén biét x , x,.
b) Tinh x, + x,; x x,. Ching minh ca hai nghiém x , x, déu khic 0.
c) Tinh i + L
X, X,
Gidi
a) Phudng tinh cé6 ciché s6a=5,b=-T7,c=-3vaA=(-7-4.5.(-3)=109>0.
Vi A> 0 nén phuong trinh ¢6 hai nghi€m phéin biét x,, x,.
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b) Theo dinh Ii Vigte, ta cé: ‘
X +x, - =7 _ '_7_; X%, -3 "/‘l Cho phudng trinh
- 5 5 % 3 — 42 +9x+ 1 =0.
Vi XX, = T # 0 nén x # 0va X, # 0. a) Chiing minh phuong
- rinh ¢6 hai nghiém
. ! X+, g _7 phin biét x,, x,,.
c)laco: — + — = = = 1 .
) Y % 1 __3 3 b) Tinh X, +X,0 XX,
5 ¢) Tinh .r,z - .tzz.

Vidu 2/ Cho phuong trinh 3x®> — 4x + 1 = 0.

a) X4c dinh cic hé s6 a, b, c rdi tinh a + b + c.

b) Chitng t6 x, = 1 la mdt nghiém ctia phuong trinh.

c) Duing dinh If Vigte dé tim nghiém X, con lai cta phuong trinh.

Giai

a) Phuong trinhc6 cdché s6a=3,b=-4,c=1.Dodéa+b+c=3+(-4)+1=0.
b) Tathdy:3.12-4.1+1=0nén x, = 1 la mot nghiém cua phuong trinh.

¢) Theo dinh li Viéte, ta co: XX, = % Do X, = I nén 1 Xy = % suy rax, = l

3

Vi du 3/ Cho phudng trinh 2¢% + 5x + 3 =0.
a) Xdc dinh cdc hé s6 a, b, ¢ rdi tinh a — b + c.
b) Ching t6 x, = — 1 1a mgt nghiém cia phudng trinh.
c) Ding dinh If Viéte d€ tim nghiém x, con lai cia phudng trinh.
Giai
a) Phuong trinh c6 cic hé sba=2,b=5,c=3.Dodéba-b+c=2-5+3=0.
b) Tathdy: 2. (= 1)*+5. (- 1)+ 3 =0nénx, = - 1 ]a mdt nghi¢m ctia phuong trinh.

¢) Theo dinh li Viéte, ta co: x X, = % Do X =- Inén(-1). x, = % suyrax, = — -5-

1

Nhan xét
* N&u phuong trinh ax’ + bx + ¢ =0 (a # 0) cé a + b + ¢ = 0 thi phuong trinh c6 mot nghiém
lax, = 1 vi nghiém con lai lax, = =.

a
* Né&u phuong trinh ax® + bx + ¢ =0 (a #0) cé a — b + ¢ =0 thi phuong trinh c6 mét nghiém
lax, =—1 vanghiém con lai lax,= - £
- a

@
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Vidu 4/ Khong tinh A, gidi phuong trinh
sﬁxz s (2 —\@)x -2=0.
Gidi
Phwong trinh cé cac hé sba= /3, b=2— /3, c=—2.

Ta thﬁy: a+b+c= J:T, + (2 - \5) +(-2)=0. "/2 Gidi phuong trinh:

. - -2 217 0.
Do d6 phuong trinh ¢6 nghiém x, = 1 vax, = J;_Z: 3"/5. 4-Tx+3=0

Vidu 5/ Khéng tinh A, gidi phuong trinh
V2x2 + (1+42)x +1=0.
Gidi
Phuong trinh ¢6 cdc hé s6a= v2, b=1+2, c=1. ?
) 3 Giii phuong trinh:
Tathay:a—b+c=\5—(1+\E)+1=0. P R p———
. N 1 _ JE =Yy - =U.
Do @6, phudng trinh cé nghiém x, =- 1 vax,= - = = ——.
22
I1. TIM HAI SO KHI BIET TONG VA TiCH
@ Cho hai s8 c6 tng biing 5 va tich biing 6.
a) Goi mot s& 12 x. Tinh s& con lai theo x.

b) Lap phuong trinh béc hai 4n x.

Q Néu hai s6 c6 téng béng S va tich béng P thi hai s6 d6 la nghiém ctia phuong trinh
¥ -5x+P=0.

Chii y: Diéu kién dé c6 hai s6 d6 14 S —4P > 0.

Vidu 6/ Cho hai s6 c6 tdng biing — 2 va tich biing — 8.

a) Lap phuong trinh béc hai 4n x nhan hai s trén 1Am nghiém.

b) Tim hai s6 dé.

Gidi

a) Hai s6 can tim 12 nghiém phuong trinh:
2—(-2x+(-8)=0hay2+2x-8=0 (1)

@
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b) Phuong trinh (1) c6 ciché s6a=1,b=2,c=-8.Dob=2nén b’ = 1.
Tacé: A’=1>-1.(-8)=9>0.
Do A’> 0 phuong trinh (1) ¢6 hai nghiém phén biét la:

t=—l+\/9=2, =_1_J§_ ) Ve

! ! Ch T '-/4 Hay gidi bai todn &
e . . . h.ﬁn - k-

Viy hai s3 can tim 1a 2 va — 4. phan md dau

BAI TAP

1. Néu X X, 14 hai nghiém cta phudng trinh ax®+ bx+c=0(a=0)thi

c c
Ax +x,=——; XX, =——, B.x, +x,=—; xx,=—
17" 2 1 7T »

a a a

b c
C.x,+x,= = ¥ x,=——. D. X HX,= == XX, =
“ a a Ly a

Q| 8o

2. Trong céc phat biéu sau, phit biéu ndo diing, phat bi€u nao sai?

a) Néu phuong trinh @ + bx + ¢ =0 (a # 0) ¢6 a + b + ¢ = 0 thi phuong trinh ¢6 mot
. A N . . . [
nghiém la x, = 1 va nghiém con lailax, = —.

a
b) N&u phuong trinh ax® + bx + ¢ =0 (a # 0) 6 a — b + ¢ = 0 thi phudng trinh c6 mot
nghiém 13 x, = — 1 va nghi¢m con lai 1 x, = ‘.

> a
c) Néu phuong trinh a + by + ¢ =0 (a #0) c6 a — b + ¢ =0 thi phuong trinh c¢6 mét
nghiém I x, = — 1 vA nghi¢m con Iai la x, = — =.

' a

d) Néu phuong trinh ax” + bx + ¢ =0 (a=0) cé a + b + ¢ = 0 thi phuong trinh c6 mdt

- - a -~ -~ . - c
nghi¢m lax =1 va nghiém con lai la x, = - -

3. Gii thich vi sao néu ac < 0 thi phudng trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a = 0) ¢6 hai nghiém Ia

hai s& trdi dau nhau.

4. Cho phudng trinh 2¢* - 3x-6=0.
a) Ching minh phuong trinh ¢6 hai nghi¢m phén biét x , x,.
b) Tinh x, + x,; X, X,. Chiing minh ca hai nghi¢m x,, x, déu khéc 0.

¢) Tinh L + —l—
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d) Tinh .rlz + .1'3.

¢) Tinh ‘.r] - xz|.

W

Khong tinh A, gidi phuong trinh:
a)3’-x-2=0; b)-4r +x+5=0;
c) 2\/§x2+(5—2«/3_’).r—5=0: d)—3ﬁx2+(4—3ﬁ)x +4=0.

6. Tim hai s& trong moéi trudng hgp sau:
a) Tong ctia chiing bing 7 va tich cta chingbiing 12;

b) Tong ciia chiing biing 1 va tich ctia chingbiing — 6.

7. Bdic Dat mudhn thiét k& ctta s6 ¢6 dang hinh chil nhét véi dién tich biing 2,52 m? va chu
vi biing 6,4 m. Tim kich thudc ciia cita s6 d6.

| |(:0 THE EM CHUA BIET

Nha toan hoc Francois Viéte

Frangois Viéte (F. Viéte) sinh ndm 1540 tai Phap. Ong Ia mét nha toan hoc néi tiéng.
Chinh 6ng la nguwdi diu tién ding chir dé ki hiéu cac an va cac hé sb clia phuong trinh,
ddng théi dung ching trong viéc bién ddi va giai phwong trinh. Nhé cach ding chiv dé
ki hiéu ma Dai sb da phat trién manh mé.

Ong da phat hién méi lién hé gitra cac nghiém va cac
hé sé clia phuwong trinh ma ta vira hoc. Ong con néi
tiéng trong viéc giai mat ma. Trong cudc chién tranh
gi(ta Phap va Tay Ban Nha hdi cubi thé ki XVI, vua
Henri IV da méi 6ng giai nhirng ban mat ma lay duoc
clia quan Tay Ban Nha. Nh&r @6 ma quan Phap da pha
dwgc nhiéu am muwu cla déi phwong. Vua Tay Ban
Nha Felipe Il da tuyén an thiéu séng dng trén dan Itra.
Tuy nhién, ho khéng bat duoc 6ng.

Ngoai viéc lam toan, F. Viete con la mét luat sw va mot

. T T - 1 . Frangois 1iéte
chinh tn gia néi tieng. Ong mat nam 1603. (1540 — 1603)

(Trich: Todn 9 — tdp 2, NXB Gido duc Viét Nam, ndm 2020) (Nguon: https:/~viwikipedia.org)
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BAI TAP cUOI CHUGNG VII

phéin biét 1a

v

. Cho phuong trinh x? + 2x + ¢ = 0. Diéu kién ctia ¢ dé phudng trinh ¢6 hai nghiém

A c<l B.c>1. C.c<l. D.c21.
2. Gia st dd thi cia ham s6 y = ax?1a parabol & Hinh 9.

Gid tri clia a biing

A.2. B.—2. c. L. D. - 1.

2 2
- rd 2 k)
3. Choham s y=——x-
Hinh 9
a) Tim gi4 tri cha y tuong dng vdi gid tri cla x trong bing sau:
x -3 -1 0 1 3
2 |
y=-2s
¥
b) Dua vao bang gid trj trén, vé dd thi ctia him so. &
y 16

4. Trén mit phiing toa d§ Oxy, dudng parabol & Hinh 10 T

biéu dién dd thi ctia him s8 y = ax?.

a) Tim hé s6 a.

b) Tim diém thudc db thi c¢6 hoanh dd biing 3.

iy ki o 0 2 x
¢) Tim diém thugc do thi ¢6 tung dd bdng 4. :
Hinh 10

n

. Giai cdc phudng trinh:

a) 32 -2x-4=0; b) 9x2 - 24x + 16 =0;

Khong tinh A, gidi cdc phuong trinh:

1 1 1

)X - 3x+2=0; b)- 32 +5x+8=0;

6

7. Tim hai &, biét tdng cita chiing bing 4+/2 va tich ciia chiing bing 6.
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8. Giai thich vi sao néu phudng trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a # 0) c6 hai nghiém X, X, thi
ax’* + bx+c=a(x - x)(x - X,).
f‘ip dung: Phin tich cdc da thic sau thanh nhin t:
a) ¥ —2x—3; b) 327 + 5x - 2.

9. Mot chiée do ¢6 gid niém yét 1a 120 000 ddng. Dé thanh If chiéc 4o, diu tién ngudi
ta giam gid x% so véi gid niém yét. Do vin chua bdn dude chiéc do nén ngudi ta ti€p
tuc gidm gid x% so véi gid vita dugc giam. Sau hai dgt gidm gid, gid cta chiéc do cdn
76 800 ddng. Tim x.

10. Mot cong ty sdn xudt cdce khay c6 dang hinh hdp chil nhit dé trong rau trong chung
cu d cdc thanh phd. Biét dién tich miit ddy chia khay dé 13 2 496 cm? vi chu vi mit
ddy cia khay d6 1a 220 cm. Tim cdc kich thude miit ddy cua khay dé.

11. CAu Trudng Tién (hay cAu Trang Tién) & thinh phd Hu€ dudc khdi cdng vao thing
5/1899 va khdnh thanh vio ngly 18/12/1900. CAu dudc thiét k& theo kién triic Gothic,
bic qua séng Huong. Tit Festival Hué nim 2002, ciu Trudng Tién dugc ldp dit mot
hé thdng chi€u sdng ddi mau hién dai. Ciu dai 402,60 m, gdm 6 nhip dim thép.

(Ngubn: hitps:/viwikipedia.org)

Gia st mot nhip dim thép c6 dang parabol y = ax® trong hé truc toa d6 Oxy, & d6
Ox song song v6i miit cAu. Biét riing, hai chin nhip dim thép trén miit cAu cédch nhau
66,66 m, khodng céch tif dinh cao nhét cia nhip dim thép dén miit ciu 1a 5,45 m
(Hinh 11).

il

545 m|

e e e e e
.
.

Céu Tritomg Tién (cau Trang Tién) ! 66.66 m
(Nguodn: hups:/Hshutterstock.com) Hinh 11

a) Xdc dinh toa dd ctia hai chian nhip dim trén.

b) Tim a (Iam trdn két qua dén hang phan nghin).

@
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Chueng VIII
DUONG TRON NGOAI TIEP
VA BUONG TRON NOI TIEP

Trong chuong nay, ching ta sé tim hiéu nhirng ndi dung sau: dudng tron ngoai tiép tam
giac, dudng tron ndi tiép tam gidc; t gidc ndi tiép.

§1. DUONG TRON NGOAI TIEP TAM GIAC.
DUGNG TRON NOI TIEP TAM GIAC

Trong thiét k& logo & Hinh 1, dudng trdn di qua ba dinh ctia

tam gidc.
22
1 Duong tron di qua ba dinh
cua tam gidc ditge goi la gi? v
IS~ -_-H Hinh 1

I. PUONG TRON NGOAI TIEP TAM GIAC
1. Dinh nghia

@EXED Cho biét cic dinh cia tam gidc ABC (Hinh 2) c6
thugc dudng tron (Q) hay khong.

Ta c6 dinh nghia: O
Q i [ ” i £ \_,/C
¥ DPudng tron di qua ba dinh clia tam gidc dugc goi
la duéing tron ngoai tiép tam giac dé. Hinh 2

Chit y: Khi duding tron (0) ngoai ti€p tam gidc ABC, ta con néi tam gidc ABC ndi tiép
dudng tron (0).

Vr’dt,Q/ Trong céc hinh 3a, 3b, & hinh nio ta c6 duding tron (Q) 1a duding tron ngoai tiép
tam gidc ABC? Vi sao?
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A

"R

r‘fl Quan sat Hinh 4 va
Hinh 3 cho biét trong hai duding

Gidi tron (O) va (), dudng
trdn ndo ngoai tiép tam

gidc ABC, dudng tron ndo
ngoai tiép tam giic ABD?

a)

— & Hinh 3a, dudng tron (0) la dudng trdn ngoai tiép
ctia tam gidc ABC vi né di qua ca ba dinh A, B, C cia

A
tam gidc ABC. ‘N
— O Hinh 3b, dudng tron (0) khong 1a dudng tron ngoai A k
O oD

ti€p ctia tam gidc ABC vi n6 khong di qua dinh C ctia e
mn
tam gidc ABC.

2. Xdc dinh tim va bédn kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc

@I Cho tam gidc ABC c6 O Ia giao diém ciia

ba dudng trung tryc (Hinh 5).

a) Céic doan thing OA, OB vd OC c6 biing nhau
hay khong?

b) Diit R = OA. Pudng trdn (O; R) ¢6 phai 1a dudng
tron ngoai tiép tam gidc ABC hay khong? Vi sao?

Hinh 5

Q Tam dudng tron ngoai tiép tam gidc la giao diém ba dudng trung truc cla
tam giac dé.
Bdn kinh duding tron ngoai tiép tam gidc bang khodng cach tirgiao diém ba duong
trung truc dén méi dinh ctia tam giac do.

Nhdn xét
« Vi ba dudng trung tryc ctia tam gidic ciing di qua mot diém nén tam dudng tron ngoai tiép

tam gidc 12 giao diém hai dudng trung tryc bat ki ctia tam gidc do.

« Mdi tam gidic ¢6 diing mot dudng tron ngoai i€p.
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Vidu 2/ Cho tam gidc ABC c6 géc A t. Ding thude
thiing vd compa vé duding tron ngoai tiép tam gidc ABC.

Hutong dan. (Hinh 6)

— Diing thudc thiing va compa vé hai dudng trung trc ciia
cdc canh AB va AC. Goi diém O la giao diém cuia hai
dudng trung truc dé. Hinh 6

—Dung compa vé dudng tron (O; OA). Pudng tron
(O; OA) la dudng trdn ngoai ti€p tam gidc ABC.

@ Cho tam gidc ABC vuong tai A. Goi O 12 trung
diém cia BC (Hinh 7). Pudng tron (O; OB) c6 phai la
dudng tron ngoai ti€p clia tam gidic ABC hay khong? B

- i C
r-_T
Q Dudng tron ngoagi tiép tam giac vudng cé tam la

trung diém ctia canh huyén va bén kinh b&ng nira :
canh huyén ctia tam gidc vudng dé. Hinh 7

Vidu 3/ Cho tam gidc ABC vudng tai A ¢6 AB = 3a, AC = 4a. Tinh bin kinh R cia
dudng tron ngoai ti€p tam gidc ABC theo a.

Gidi
Xét tam gidc ABC vudng tai A, ta c6 BC2 = AB? + AC? Quz

o [‘/2 Néu cich st dung
(dinh Ii Pythagore). & ke € xéc dinh t4m ciia
Suy ra BC? = (3a)? + (4a)? = 25q2. mot duding tron bit ki khi
Do dé BC = W = 5a. chua bl(‘;[ tim cta no.

Vi tam gidc ABC vudng tai A nén ban kinh R ciia dudng tron ngoai ti€p tam gisc ABC
bing nifa canh huyén BC. Vay R = 5?0 =25a.

@Cho tam gidc déu ABC canh a, ba dudng trung tuyén
AM, BN, CP ciit nhau tai trong tim O (Hinh 8).

a) AM, BN, CP ¢6 1a céic dudng trung tric ciia tam gidfc ABC
hay khong?

b) Diém O ¢6 1a tim dudng tron ngoai ti€p tam gidc ABC
hay khong?

c) Tinh AM theo a.
d) Tinh OA theo a.

()
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thiing vi compa vé dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

Hutong ddn. (Hinh 6)

— Diing thudc thiing va compa vé hai dudng trung tryc ciia
cic canh AB va AC. Goi diém O 1a giao diém cta hai
dudng trung tnic dé. Hinh 6

—Ding compa vé dudng tron (O; OA). Pudng tron
(O; OA) la dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

Cho tam gidc ABC vudng tai A. Goi O la trung
diém cta BC (Hinh 7). Pudng trdn (O; OB) cé phai la
dudng trdn ngoai ti€p ciia tam gidc ABC hay khong? B

- 0 - C
r"_::_?
Q Dudng tron ngoagi tiép tam gidc vudng cé tam |3

trung diém ctia canh huyén va ban kinh bing ntra ‘
canh huyén ctia tam giac vuéng dé. Hinh 7

Vidu 3/ Cho tam gidc ABC vudng tai A ¢6 AB = 3a, AC = 4a. Tinh bin kinh R cia
dudng tron ngoai ti€p tam gidc ABC theo a.

Gidai
Xét tam gidc ABC vudng tai A, ta c6 BC? = AB? + AC? ?fz Tr—

< o €u cédch sl dung
(dinh Ii Pythagore). é ke d& xdc dinh tim cia
Suy ra BC? = (3a)? + (4a)? = 25a2. mét dudng trdn bét ki khi
DOd() BC: ‘Jﬁ =Sa. Chl.tﬂ bié’ltﬁmcﬁa no.

Vi tam gidic ABC vudng tai A nén bén kinh R ciia dudng tron ngoai tiép tam giic ABC
biing nifa canh huyén BC. Vay R = %‘— =2,5a.

@Chn tam gidic déu ABC canh a, ba dudng trung tuyén
AM, BN, CP ciit nhau 1ai trong tim O (Hinh 8).

a) AM, BN, CP c6 la cdc dudng trung tryc ciia tam gidc ABC
hay khong?

b) Pi€m O c6 1a tim dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC
hay khong?

¢) Tinh AM theo a.
d) Tinh OA theo a.

@
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Q * Trong mat tam giac déu, trong tam clia tam giac dong thai la tam dudéng tron
ngoai tiép ctia tam giac do. 0
3

» Tam gidc déu canh a cé ban kinh dudng tron ngoai tiép la R= =3
Vidu 4/ Ba vi tri A, B, C 8 mdt cong vién 1a ba dinh ctia mot tam gidic ddu canh 15 m.
Ngudi ta cin chon vi trf O cdch déu ba vi tri A, B, C dé lam mot ¢t dén. Tinh khodng
cdch tir vj tri @ dén médi vi tri A, B, C.

Giai
Vi O cich d2u badinh A, B, C clia tam gidc dquABCnén 0§,
12 tim duding trdn ngoai tiép tam gidc déu ABC. 3 Cho tam gidc déu
_ P, ABC ni tiép dudng trdn
Suy ra khoang cdch tit vi tri O dén moi vij tri A, B, C la: (0: 2 cm). Tinh AB.
15.
3‘/5 = 543 (m).

Il. PUONG TRON NOI TIEP TAM GIAC
1. Pinh nghia i
@D Cho tam gidc ABC va dudng tron (1) (Hinh 9).
Neéu vi tri tdong ddi clia cdc dudng thing AB, BC, CA véi N
duding tron (7). g
r_—:nr
\_Q Dudng tron tiép xuc véi ba canh clia tam giac dugc B 7 C

goi la dudng tron néi tiép tam giac doé. Hinh 9

Chit y: Khi dudng tron (/) ndi tiép tam gidc ABC, ta cdn néi tam gidc ABC ngoai tiép
dudng tron (/).

Vidu 5/ Trong cic hinh /0a, 10b, & hinh nio dudng tron (7) 12 dudng tron ndi tiép tam

gidc ABC? Vi sao? A

B M G B M C
a) b)
Hinh 10
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Giai ‘Q
ﬂ Trong Hinh 11,

~O Hinh 10a, dudng tr'bn (/) 1a dudng tron ngi tiép dudng tron (/) 1 dudng
tam gidc ABC vi no tiép xuc véi ba canh AB, BC, CA trdn ndi ti€p nhilng tam

1n lugt tai P, M, N. gidc nao?
A
— O Hinh 10b, dudng tron (/) khong 1a dudng tron ndi tiép D
tam gidc ABC vi né khong tiép xic vdi canh AB.
”» . A 5 # ” 8 A An gen’ .I
2. Xac dinh tam va ban kinh dudng tron noi tiép
.. E B i
tam giac Hinh 11
Cho tam gific ABC c6 [ 1A giao diém ciia ba dudng A
phén gidc. Goi M, N, P lan lugt 1a hinh chiéu cla I trén céc
canh BC, CA, AB (Hinh 12). N
, P
a) So sinh céc doan thiing /M, IN va IP.
b) Dit r = IM. Pudng tron ([; r) c6 phii 12 dudng tron ndi ti€p
tam giic ABC hay khong? Vi sao? B M €
Hinh 12

Q * Tam dudng tron ndi tiép tam gidc |a giao diém ba dudng phan gidc cla tam gidc dé.
* Bdn kinh duéng tron néi tiép tam gidc béng khodng céch ti giao diém ba dudng
phan gidc dén mai canh clia tam giac dé.

Nhdn xét

* Vi ba duding phin gidc ctia mdt tam gidc cling di qua mot diém nén tim dudng tron ndi tiép
Ia giao diém hai duding phin gidc bat ki clia tam gidc do.

« M6i tam gidc c6 diing mdt duding tron ndi tiép.

Vidu 6/ Cho tam gidc ABC. Diing thudc thiing, & ke 4

vi compa vé dudng tron ndi ti€p tam gidc ABC.

Huong dan. (Hinh 13)

— Diing thudc thiing va compa vé hai dudng phén gidc
ctia cic géc BAC va ABC. Goi diém I 1a giao diém B M C
ctia hai dudng phin gidc do. Hinh 13

— Diing & ke vé duding vudng géc IM ké tit / dén dudng thing BC.

— Diing compa vé dudng tron (Z; IM). Duding tron (Z; IM) 1a dudng trdn ndi tiép tam gidc ABC.
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@ Cho tam gidc déu ABC canh a, ba dudng trung =
tuyén AM, BN, CP cit nhau tai trong tim O (Hinh 14).

a) AM, BN, CP c6 la cic dudng phian gidc cha tam gidc P
ABC hay khong?

b) Piém O c¢6 la tim dudng tron ndi tiép tam gidc ABC B M C
hay khdng? Hinh 14

¢) Tinh OM theo a.

7’-“‘-—.:_
Q * Trong mét tam gidc déu, trong tam clia tam gidac déng thdi la tam dudng tron
ndi tiép tam gidc do.

* Tam gidc déu canh a c¢6 ban kinh dudng tron néi tiép la r= GJGE.

.~

Vi du 7/ Mot manh vudn ¢6 dang tam gidc déu ABC canh 12 m. Ngudi ta muén tréng hoa

¢ phin dit bén trong dudng tron ndi ti€p tam gidc ABC. Tinh dién tich phiin dit trong hoa do.

Giai

Goi (; r) 1a dudng tron ndi tié’p tam gidc déu ABC. ?/5 Cho tam gifc déu

Suy ra bén kinh ctia phin dit trdng hoa d6 la: ’Jgﬁé‘ggi‘n:)‘e%:;i‘?
re 4 '6‘5 = 243 (m).

Dién tich phin dat trng hoa d6 1a: S = = 2(2+/3)2 = 127 (m?).

» -~

BAI TAP

1. Trong cic hinh 15a, I5b, 15¢, 15d, & hinh nao ta ¢6 dudng tron (O) 12 dudng tron
ngoai tiép tam gidgc ABC? O hinh ndo ta c¢6 dudng tron (0) 1a dudng trdn ndi tiép

tam gidc ABC? Vi sao?
A A A
\ A
C
Bf . i 0
. 0o K,
B NG C B C
a) b) c) d)

Hinh 15 @
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2. Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC vudng
tai A, bi€t AB=5cm, AC= 12 cm.
3. Cho bdn kinh dudng tron ndi tiép tam gidc déu biing 4 cm.
Tinh canh cta tam gidc déu dé.
4. Mot chiéc may quay & dai truyén hinh dugc dit trén gia
dd ba chan, cac diém tiép Xtic véi mit dit cia ba chan lan A 8
lwot 1a ba dinh A4, B, C cia tam giac déu ABC (Hinh 16). 3

Tinh khoang cach gitta hai vj tri A va B, biét ban kinh (Anh: New Africa)
duong tron ngoai tiép tam giac ABC 1a 4 dm. Hinh 16

Cho tam gidc nhon ABC (AB < AC) ni tiép duding tron (0) duding kinh AD = 2R. Goi
M 12 trung di€m cta canh BC va H 13 tryc tim clia tam gidic ABC. Chiing minh:

a) DB LABvaCD L AC; b) Tit gidc BHCD la hinh binh hanh;

¢) AC? + BH* = 4R%, d) Ba diém H, M, D thiing hang va AH = 20M.

yl

6. Cho i giic ABCD c¢6 cic tam gidc ABC va ADC lin lugt

B
ngoai tiép cdc duding tron (/) va (K) sao cho hai dudng
tron ndy cling ti€p xtic véi dudng thing AC tai diém H M
thudc doan thf‘mg AC. Gid sit dudng tron (/) tiép xiic véi /
canh AB tai M, dudng tron (K) ti€p xiic v6i canh AD tai N "
(Hinh 17). Chiing minh: A c
a) Ba diém /1, H, K thiing hang;
b) AM = AN, )

D

—_— l ——
c) IAK = EBAD.

Hinh 17

‘P TIM TOI- MO RONG  (DPoc thém)
Puong tron bang tiép tam gidc
Cho tam giac ABC va dwong tron (/) (Hinh 18).

Ta thay dwéng tron (/) 1an Iwot tiép xlc vai cac dwdng

thiang AB, BC, CA tai cac tiép diém M, N, P, trong d6 '

diém M n&m ngoai canh AB, diém N ndm ngoai canh BC A :
va diém P thudc canh CA.

Puéng tron (/) dwoc goi la dwdng tron bang tiép trong P

géc B ctia tam giac ABC. ; \ >

Tuong tw, tam gidc ABC con c6 dwdng tron bang tiép
trong goc A va duwdng tron bang tiép trong goc C.
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§2. TU GIAC NOI TIEP DPUGNG TRON

Hinh 19 minh hoa mdt duong tron va tr giac ABCD c¢o B
bén dinh thude dudng tron.
22

" Tt gidc ABCD duge goi la gi?

= D
&. e e C

Hinh 19
I. DINH NGHIA
@ Quan sat Hinh 20 va cho biét cdc dinh cla it gidc A
ABCD c0 thugc dudng tron (Q) hay khong. -
Q T gidc cé bon dinh thudéc mét dudng tron dugc goi 0
la tur gidc néi tiép duong tron (hay con goi la tu giac D C
noi tiép). \_,/
Hinh 20

Chii y: Trong Hinh 20, ut gidc ABCD 1a i gidc ndi tié€p va dudng tron (O) dude goi la
dudng trdn ngoai tiép td gidc ABCD.

Vidy 1/ Trong céc hinh 21a, 21b, & hinh nio ta c6 td gidc ABCD ndi ti€p dudng tron (0)?

Vi sao? B
7\
A D A . i
0 0
a) h) D
Hinh 21
Giai Qe _
5 - - . . . - /I Dtlng (hu(k: t'hﬁng
— O Hinh 21a, dudng tron (0) 1a filtdng tron ngoai tiép vi compa vé mét td
ti gidc ABCD vi né di qua ca bon dinh A, B, C, D cia gidic ndi ti€p dudng tron
td giac do. theo cdc budc sau:
— 3 Hinh 21b, dudng tron (0) khéng la dudng tron — V& mot dudng tron;
ngoai tiép i gidc ABCD vi né khong di qua dinh D — V& uf gidc c6 bon dinh

thudc dudng tron.

@
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Il. TINH CHAT

@ Trong Hinh 22, cho biét A0OC = . ¢
Tinh s6 do ctia cdc cung va géc sau theo a: 7

a) ADC, ABC; b) ABC, ADC; ¢)ADC + ABC. A

Q Trong mét ti gidc ndi tiép dudng trén, téng s6 do A \/8

hai goc d6i bang 180°.

Hinh 22

Vidu 2/ Tim « trong Hinh 23.

Giai / 2 Cho dudng tron (0)

Tir Hinh 23, ta c6 o + 56° = 180° (témg 56" ngoai tiép tam gidc déu

hai goc dbi ciia tir gidc noi tiép). ABC va diém M thuoc

 tono o cung nhd BC (M khic

Suy ra o = 180° 36 Hinh 23 B va C). Tinh s& do
o= 124°, g6c BMC.

IIl. HINH CHU NHAT, HINH VUONG NOI TIEP DUGNG TRON

1. Hinh chit nhiit ndi tiép dudng tron ¢ 4

@RJED Cho hinh chil nhit ABCD, AC ciit BD tai O (Hinh 24). Q

Diit R = OA va vé dudng trdn (O; R). Cdc di€ém A, B, C, D c6

thudc (O; R) hay khong? D i
Hinh 24

9 * MGi hinh chi nhat la mét tir gidc ndi ti€p dudng tron.
* Tam ctia dudng trdn ngoai tiép hinh chir nhat 1a giao diém cta hai dudng chéo va
moi dudng chéo la mét duong kinh clia dudng tron do.

‘Vidu 3/ Cita ra vao & Hinh 25 gdi nén hinh
anh hinh chil nhit ndi tiép dudng tron. Biét
hinh chi nhét cé chiéu dai va chiéu réng lin
lugt 1a 2 m va 1,2 m. Hoi dudng kinh d cha
dudng tron d6 biing bao nhiéu mét (Iam tron ,

~ hd ~ " r r S -
két qua dén hang phan trim)? (Nguon: htps:/hvww.shutterstock.com)

Hinh 25
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Giai ‘Q ,
‘/3 Ngudi ta lam mdt logo c6

Ap dung dinh If Pythagore, ta c6 d® = 1,22 + 22 = 544,  dang mQt hinh tron, trong d6
c6 mét hinh chil nhit ndi tiép

suy rad=+/5,44 ~ 2,33 (m). dudng tron véi chidu dai va
chiéu rong 1an lugt Ia 8 cm vi
Viy dudng kinh d cuia dudng tron dé khodng 2,33 m. 6 cm. Hinh chit nhit duge 16

mau xanh cdn phin khic cla
logo dugc t6 mau do6. Tinh

2. Hinh vuong noi tiép duong tron dién tich phin duge t5 mau do.

GAJED Cho hinh vuéng ABCD, AC cit BD tai diém O

A B
(Hinh 26).
a) M6i dudng chéo clia hinh vuéng ABCD c6 phai 1a 0
dudng kinh clia dudng trdn ngoai tiép hinh vuéng dé
hay khéng?
b) Cho biét AB = a, tinh OA theo a. D €
Hinh 26

\Q * Méi hinh vuéng la mét td giac noi tiép duéng tron.
* Tam cua dudng tron ngoai ti€p hinh vuéng la giao diém clia hai duéng chéo va
moi dudng chéo la mét dudng kinh ctia dudng tron dé.
* Ban kinh clia dudng tron ngoai tiép hinh vuéng canh a la #.

Vidu 4/ Quan sét khung sit & Hinh 27, ban Nam thdy
hinh vudéng ABCD nbi ti€p dudng tron. Ban Nam do
duge dd dai canh cta hinh vudng d6 1a 2 dm. Hoi chu vi
clia vong sit ing vdi dudng tron ngoai tiép hinh vudng

d6 biing bao nhiéu decimét (lam tron két qui dén hang
phin mudi)? (Nguodn: https://www.maa.org)
Giai Hinh 27

Vi do dai canh ciia hinh vudng ABCD 1a 2 dm nén §

bdn kinh cia dudng tron ngoai ti€p hinh vubng dé 1a ‘/4 Tinh ti s6 gilla chu vi clia
m@t hinh vudng va chu vi clia

% = /2 (dm). Viy chu vi ciia vong sit iing v6i dudng ~ dudng tron ngoai tiép hinh
. vuong dé.
tron ngoai tiép hinh vuong doé la Zﬁnz 8,9 (dm).

@
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BAI TAP

1. Quan st Hinh 28 va cho biét trong hai dudng
tron (0) va (), dudng trdn ndo ngoai tiép tif gidc
ABCD, dudng trdn ndo ngoai tiép tit gidc ABMN.

2. Cho ut gidc ABCD ndi ti€p dudng tron. Tinh

s8 do cdc géc con lai cia tit gidc d6 trong mbi Hinh 28
trdong hgp sau:

a) A =60°va B = 125°% b) B =95°va C =67°
¢)C =75°va D = 115 d) D=103°va A = 117°.

3. Cho tam gidc ABC ndi ti€p dudng trdn (0) thod miin ABC = 60°, ACB =70°. Gid sit
D 13 diém thudc cung BC khong chita A. Tinh s6 do géc BDC.

4. Mit trén ctia tim dém c6 dang hinh trdn & Hinh 29
gdi nén hinh dnh dudng tron ngoai ti€p hinh chit
nhét. Biét hinh chil nhit d6 ¢6 chiéu rong, chiéu
dai 14n lugt 12 3 dm, 5 dm. Tinh d§ dai dudng

kinh mit trén cta tim dém, tit d6 tinh dién tich QA s :
miit trén ctia tim dém (theo don vi decimét vudng (Anh: Luca pbl)
va 1am tron két qua dén hing phén trim). Hinh 29

5. Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ndi tiép dudng tron. Ching minh riing hinh thang
ABCD 13 hinh thang cin.

6. Cho t gidc ndi ti€p ABCD c6 hai dudng chéo AC va BD ciit nhau tai /.
a) Hai géc ABD va ACD c6 biing nhau hay khong? Vi sao?
b) Chitng minh ATAB«» AIDCva IA.IC=1IB. ID.

7. Cho i gidc ndi ti€p ABCD c6 tam gidc ABC la

tam gidc nhon. Hai duding cao AM va CN cia tam
gidc ABC cit nhau tai H (Hinh 30). Chiing minh:

a) MHN + ABC = 180
b) AHC = ADC ;
¢) ADC = BAM + 90" Hinh 30

Poc ban mai nhat trén hoc10.vn Ban mau gop Y




BAI TAP cUOI CHUGNG VIl

1. Cho tdt gidc ABCD ndi ti€p duding tron ¢6 C = 80°. S& do géc A la:
A. 80", B. 160°. C. 40°. D. 100°.

2. Cho dudng tron (7) ndi tiép tam gidc ABC va lan lugt tiép xic véi cic canh BC, CA, AB

tai M, N, P. Chiing minh: AIN = PMN = %Iﬁ

3. Cho tam gidc nhon ABC ndi ti€p duding tron (0). Cic dudng cao AK, BM ciit nhau
tai trdc tim H clia tam gidc ABC. Tia AK cit dudng tron (O) tai diém N (khéic A).
Chiing minh:

a) CBM =CAK;
b) Tam gidc BHN cin;
c) BC la dudng trung trdc ctua HN.

4. Cho t gidc ndi tiép ABCD c¢6 hai tia CD va BA ciit nhau tai /. Ching minh:
a) IAD = B-Ef);
b)IA.IB=ID.IC.

5. Cho i gidc ABCD va cdc diém M, N 14n lugt thudce cdc doan thﬁng AB va CD sao cho
cdc tit gidc AMND, BMNC 1a cédc ut gidc ndi tiép. Ching minh 4 +B =180°

6. Khung thép ctia mdt phén sin khiu cé dang
dudng tron ban kinh 15 m. Mit clia mot
ngudi thg & vi trf A nhin hai dén & cic vi
tri B, C (A, B, C cung thugc dutng tron bin
kinh 15 m), bf‘mg cach nao d6, ngudi thg
thiy riing géc nhin BAC =30° (Hinh 31).
Khoang céch giita hai vi tri B, C biing bao

nhiéu mét? (Ng:rt'}n.' hitps://shutterstock.com)
Hinh 31

@

Poc ban maéi nhét trén hoc10.vn Ban mau gop y



r@h“?u"*ﬂigj(? "
DA GIAC BEU

Trong chuong nay, ching ta sé tim hiéu nhimng néi dung sau: da giac déu, hinh da giac déu
trong thuc tién; phép quay.

1. DA GIAC DEU.
HINH PA GIAC DEU TRONG THUC TIEN

O 16p dudi, ta di 1am quen
véi tam gidc déu (Hinh 1),
hinh vubdng (Hinh 2), luc
gidgc déu (Hinh 3). D6 1a
nhilng da gidc déu diic biét.

Hinh 1 Hinh 3

90

O \ . - 2 - . # *
"~ Pa gidc deu la da gidc nhit thé nao?

—

_\-.__‘____ e

. DA GIAC. DA GIAC LOI
1. Pa gidc
CRXED T gisc MNPQ & Hinh 4a gdm 4 dinh

M A
M, N, P, Qva 4 canh MN, NP, PQ, OM. Ngii +
gidc ABCDE & Hinh 4b gém 5 dinh A, B, C, /\
D, Eva 5 canh AB, BC, CD, DE, EA. Quan e .
sat hai hinh d6, hiy cho biét cc phit bidu sau \/
D
0

la ding hay sai:

a) M&i dinh 12 diém chung clia ding hai canh. al b)

b) Khong c6 hai canh naio niim trén cling mot Hinh 4
dudng thing.

Ta n6i td gidc MNPQ va ngii giic ABCDE la nhiing da gidc.
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Nhan xér

Dagidc A A,..A (n>3,n e N)lamdthinh gdm n doan [hflngAlAz,AzAr A ALAA,
sa0 cho mdi diém AL Ay, w0 AR diém chung ctia diing hai doan thing va khong cé
hai doan thiing ndo nim trén ciing mdt dudng thing. Trong da gidc A A,..A | cic diém

ALA,.. A 1A cdc dinh, cdc doan thiing A AnAA, LA ALAA la cdc canh.
2. Pa gic 10i

@ Néu dic diém v& vi tri clia ngii gidc ABCDE so véi 2 ¢
dudng thiing chita mot canh bt ki ctia ngi gide d6 (Hinh 5).

‘¢ D
Chii y A

* Do ngil gidc ABCDE ludn nim vé mdt phia cia dudng E
thing chita mot canh bt ki ctia ngii gide d6 nén ta néi ngii Hinh 5
gidc ABCDE 1 ngii gidc 1di.
* Trong trudng hop tdng qudt, ta néi: Pa gidc 16i 1a da gidc ludn niim vé mdt phia cla
dudng thiing chita mot canh bit ki ctia da gidc do.
gdc cua da gidc.
Chii y
Pa gidc 18i c6 n canh (n > 3, n € N) ciing 12 da gidc 18i c6 n gée. Khi n 1dn lugt biing 3; 4;
5; 6; ... ta c6 tam gidc, td gidc 16i, ngil gidc 16i, luc gidc 164, ...
Vidu 1) Quan sit cic da gidc § Hinh 6 va cho biét da gidc ndo 12 da gidc 16i? Néu tén
céc canh, cdc dinh, cdc géc ciia da gide 16i do.

A B H 1 0 P
K L
C D Q
N # %
G E M A
a) b) c)
Hinh 6

Gidi
— O Hinh 6¢, do da gidc OPQRST ludn nim vé mot phia cia dudng thfmg chifa mot canh
bit ki cia da gidc d6 nén da gidc ndy 12 da gidc 16i. Hai da gidc con lai & Hinh 6 khong

phai 12 da gidc 13i.
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— Pa gidc 161 OPQRST c6: cdc canh 1d OP, PQ, QR, RS, ST, TO; cicdinh 12 O, P, Q, R, S, T;

cic géc 1a OPQ, POR, ORS , RST , STO , TOP .

Quy wée: Tt nay vé sau, khi néi vé da gidc ma khong chii thich gi thém thi ta hiéu dé 1a
da gidc 16i.

Il. DA GIAC PEU

e D C E D
Quan siat Hinh 7 va
néu dic diém vé canh va géc F s
cia tam gidc déu, hinh vudng,
- A
luc giic deu. A — B 4 B A B
Ta c6 dinh nghia sau: Tam gidc deu Hinh vuong Luc gidc deu
Hinh 7
Tﬁ.
Q Da gidc déu la da gidc cé tat ca cac canh bang nhau va tat ca cac goc bang nhau.

Ching han, tam gidc déu, hinh vudng, lyc gidc déu 1a cdc da gidc déu vi mdi da gidc d6 c6
tit ci cdc canh biing nhau va tit ci cdc géc biing nhau.
Nhén xét: Ta c6 thé chiing minh dudc ring d6i véi mbi da gidc déu, cé ding mdt diém O
ciich déu tit ¢ cdc dinh cta da gidc d6. Diém O dé dudc goi 1a tdm ciia da gidc déu.
Chii y: Phan miit phing gidi han bdi da gidc déu dugc goi 1a hinh da gidc déu. Vi méi hinh
da gidc déu ciing 13 mot phin clia mit phing nén hinh da gidc déu con goi 12 hinh phing déu.
Vi du 2/ Ban Thao gip mdt td gidy (c6 dang hinh vuéng) lan lugt theo céc hinh 8a, 8b, &c,
rdi cit theo doan thing miu dd nhu & Hinh 8d, sau 6 md ra va dugc td gidly nhu Hinh 8e. Ban
Thao cho riing d6 1A mdt da gidc déu ¢é 8 canh. Theo em, ban Thio néi diing hay khdng?

oemee e

__.6._-_---___---

~
.,
-
‘\
b
-
LY
.~
LY
~

a) b) c)

: Hinh 8
Giai :

Theo céich ma ban Théo lam thi 8 tam gidc & Hinh 8e 1a cic tam gidc cin bing nhau, suy
ra da gidc & Hinh 8e c6 8 canh biing nhau va 8 géc biing nhau nén 1a mdt da gidc déu c6
8 canh. Viy ban Thio néi ding.
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Vidu 3/ Tinh s& do mdi gée clia mot ngii gidc déu.
Gidi 2
Xét ngii gisc déu ABCDE (Hinh 9), ta thiy: Tong 5 E B
géc clia ngil gide déu d6 biing tdng cdc gbe trong ba
tam gidc ABC, ACD, ADE, tdc 12 bling 3 . 180° = 540°.

Do tit ca cdc g6c ciia ngil gide déu bing nhau nén s8 D C

540° 108" Hinh 9

do mdi géc clia ngi gidc déu biing

ﬁhép sdu miéng phing
hinh tam gide déu ¢6 canh
bing nhau dé tao thinh
hinh lyc gidic ABCDEG
nhu & Hinh 10. Lyc gidc
ABCDEG c6 la luc giac
déu hay khong? Vi sao?

Hinh 10

lll. HINH DA GIAC BEU TRONG THUC TIEN

Trong thé gi6i ty nhién, xuat hién nhiéu vt thé c6 hinh nh lién quan dén hinh da gidc déu.
Du6i diy chiing ta s& tim hiéu nhilng vét thé c6 hinh inh lién quan dén hinh da gisc déu
trong thé gidi ty nhién, trong nghé thuit, kién tric va thiét k&, cong nghé.

1. Hinh da gidc déu trong thé gidi tu nhién

Trong ty nhién, vét thé cé hinh anh lién quan dén hinh da gidc déu rit da dang, phong phd,
chiing han: bong hoa (Hinh 11), con sao bién (Hinh 12) c6 hinh anh lién quan dén ngii gidc

déu; t ong (Hinh 13) c6 hinh anh lién quan dén luc gidc déu; ...

‘-vvfﬁ‘-v

.'". :,,,,:, . 53.?3“ IEJ;H‘}&

AL ‘--} Pagrn A J""‘vJ‘--/--'
f\v‘- ‘-‘- e e
"\r“v /1. .._':a.,,.,,]',.-_a.\l'L "vr

A At AL Aot A #-f“r’-}v‘r o

(A'lnh.' Tadashi Okabe) (z{uh.'Ohshurﬂr) (An}.l. Kosolovskyy)

Hinh 11 Hinh 12 Hinh 13
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2. Hinh da gidc déu trong nghé thuit, kién tric

Ngay tif xa xua, con ngudi trong qué trinh chinh phuc thé€ giéi ty nhién ludn khao khit tao
dung dugc nhilng cong trinh hai hod va bén viing. D& 1am duge didu dé, ho di nghién ciiu,
phiin tich cdu tric ctia nhitng hinh khdi cin ddi nhat.

Mot trong cic nguyén tic quan trong nhat vdi nghé thudt, hay kién tric 12 nguyén tdc
cdn bdng. Theo d6, cdc thiét ké& vé kién tric, dd hoa hay mét tdc phdm nghé thuit can thyc
hién (5t vé cin biing. Vi thé, bd cuc kiéu ddi xdng, cin biing thudng dugc sit dung trong
cdc tac phim nghé thuat hay kién tric. Ching han, vé trang tri hinh td gidc d&u hay luc gidc
déu, bat gidc déu nhu & céc hinh /4, 15, 16.

r";"-‘ \ ... i ‘—" q AT ATAYATAYAYA
Ny

':‘{3
t

(Anh: Mirfiza) (Minh hog: Shcheglova) (Minh hoa: ukasArr)
Hinh 14 Hinh 15 Hinh 16

Trong thiét ké hay kién tric ta ciing thdy hinh
phiing d&u hién hién rit da dang, phong phd,
chiing han: Palmanova 12 mot thi triin thudc Italia,
dugc UNESCO c6ng nhin 13 mot di san th€ gidi,
diém doc ddo nhit & ddy chinh 1a kién tric cta
thi trdn gdi nén hinh 4nh da gidc déu 18 canh
(Hinh 17). Toan bd thi trin nhu mot td hgp céc
phdo dai c6 kién trdc ¢d kinh & bén trong két hgp
v6i tong thé tao nén vé dep ki diéu. (Minh hog: SamKal)
Hinh 17

3. Hinh da gidc déu trong thiét k&, cong nghé

Trong thiét k&, cong nghé, chiing ta ciing dé dang nhin ra cdc vit thé ma cu tric cia
chiing cé dang hinh phiing déu. Cic cong trinh hay mdy méc mudn ton tai, 6n dinh, bén
vilng va c¢6 dugc vé dep thi phai chii trong dén tinh cin xdng, déu din. Theo d6, hinh phing
déu thudng dudc st dung, chiing han: cic vién gach lit nén (Hinh 18) c6 dang hinh vuéng;
bé& mit ctia 8¢ va dai 6¢ (Hinh 19) cé dang luc gidc déu; chiéc dia (Hinh 20) c¢6 dang hinh
da giic déu tdm canh; ...
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(Anh: Anton Starikov) (Anh: Mr.Anuwat) (Anh: Luisrfic)
Hinh 18 Hinh 19 Hinh 20

1. Cho ngii gidc ABCDE c6 cdc canh biing nhau va A =B =C =108". Ngii gidc ABC-
DE cé phii la ngii gidc déu hay khong?

2. Ban Pan gdp mot td gidy (c6 dang hinh vudng) 14n gt theo Hinh 21a va Hinh 21b
dé dugc Hinh 21c, rdi cit theo doan thfing mau do nhu & Hinh 21c, sau d6 md ra
va dudc 13 gidy nhu Hinh 21d. Ban Pan cho riing d6 1 mot luc gidc déu. Theo em,
ban Pan néi ding hay khong?

a) b) c)
Hinh 21

3. Hay tim hiéu trong ty nhién hay trong nghé thudt, trang tri, thiét k&, cong nghé, ...
nhiing vit thé ma ciu tric ciia né c6 dang hinh da gidc déu.

4. Thiét k€ mot dd vt tit nhitng hinh c6 dang da gidc déu. Chiing han, vé trén gidy 20 hinh
tam gidc déu bing nhau rdi cit ra va dén lai dé tao thanh chao dén (hinh 20 miit déu),
nhu & Hinh 22.

Hinh 22
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§2. PHEP QUAY

Ban Anh cit mot miéng bia c6 dang hinh tron tim 0O,
ghim mié’ng bia d6 1€n bang tai tAm O va gﬁn mot diu A
cua chiéc kim vio tim O cta hinh tron.

m

Gia sif chiéc kim di qua diém A thudc dudng tron (0).

Ban Anh quay chiéc kim quanh diém O, theo chiéu

kim ddng hd, sao cho chiéc kim di qua diém B thude

dudng tron (0) véi cung AmB c6 s6 do 60° (Hinh 23).
6)9

Hinh 23

Ol ¢ Phép quay nhut trén bién mét diém M khdc

&fwm O thanh diém nao?
—_—

— e

I. KHAI NIEM

EXXED Cho diém O c6 dinh.

a) Xét diém M wy y (khic di€ém 0) va duding trdn tim O bédn kinh OM. Hiy im diém M’
thudc dudng tron (O; OM) sao cho chiéu quay tit tia OM dén tia OM’ cing chiéu quay
ctia kim dong hd va cung MnM’ c6 s6 do 120°.

b) Xét diém N tuy y (khéc diém Q) va dudng tron tim O bin kinh ON. Hiy tim diém N’
thuc dudng tron (O; ON) sao cho chiéu quay tif tia ON dén tia ON’ ngudc chiéu quay
ctia kim ddng hd va cung NpN’ ¢6 s6 do 300°.

Nhdn xét

2 e
* O Hinh 24, ta c¢6 phép quay thudn chiéu - N

120° tam O.

O Hinh 25, ta c6 phép quay ngude chiéu n N

300° tdm O.

* Cho diém O c6 dinh va s6 thuc a. Bing
cich widng tf nhu trén, ta nhin dugc:
Phép quay thudn chiéu o (0°< o < 360°) tim O giit nguyén diém O, bién diém M
(khdc diém O) thanh diém M’ thudc dudng tron (O; OM) sao cho tia OM quay thuén
chiéu kim ddng hd dén tia OM’ thi di€ém M tao nén cung MM’ ¢6 s6 do a°. Dinh nghia
tuong ty cho phép quay ngugc chiéu o°tim O.

P

M
Hinh 24 Hinh 25

Luu ¥ riing phép quay 0° vi phép quay 360° gili nguyén moi diém.
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Vidul/ Cho hinh luc gidc déu A,A,A;AAA, €O

taim O (Hinh 26).

a) Tim diém d6i xiing ctia mbi di€m A, A,, A3, Ay, As, Ag
qua tim O.

b) Chi ra phép quay thuiin chiéu tim O sao cho phép quay
d6 bién mdi diém A, A,, Ay, Ay, As, Ag thinh diém di
xing vdi né qua tam O.

Giai

a) Diém d6i xdng cla mdi diém A,, A, Ay, Ay, A, Ag
qua tim O lin lugt 1A A, Ag, A, A}, A, A;.

b) Phép quay thudn chiéu 180° tim O sé bién mdi diém
A, Ay Ay Ay As, Ag thanh diém d8i xitng véi né qua
tim O.

Il. PHEP QUAY GIU NGUYEN HINH DA GIAC PEU

Aq

,1'_.‘ .AJ
Hinh 26

?

"/ Cho hinh vudng
ABCD tam O. Chi ra
phép quay thuén chiéu
tim O sao cho phép
quay d6 bién méi diém
A, B, C, D thanh diém
ddi xing véi né qua
tim O.

@ Cit mot mié€ng bia c6 dang hinh lyc gidc déu AAAAAA, vOI tam O va ghim

miéng bia d6 1én bing tai diém O (Hinh 27).

a) Quay miéng bia d6 theo phép quay thuin chiéu
60° tim O (Hinh 28a). Hiy cho biét qua phép
quay trén:

_Cihc diém A, A, A, A, As, A, lAn lugt
quay dén vi tri mdi 12 cdc diém ndo.

— Hinh luc gidc déu A,A,A3A,AA, sau khi
quay d&n mot hinh mdi c6 triing véi chinh n6
hay khong.

b) Quay miéng bia d6 theo phép quay ngudc chiéu
60° tim O (Hinh 28b). Hiy cho biét qua phép
quay trén:

_Cic diém A, Ay, Ay, A, As, Ag lAn lugt

quay dén vi trf mdi 1a cdc di€ém ndo.
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— Hinh lyc gidc déu A,A4,A4A ,A A sau khi quay dén mdt hinh méi ¢6 triing véi chinh né
hay khong.

Nhdn xét

» 3 Hinh 28a, c6 6 phép quay thuin chiéu «°tim O giil nguyén hinh luc gidc déu
A\AAA ASA, vOi & lan ligt nhin cdc gid tri a® = 60°% a? = 120% ...; a? = 360°.

» G Hinh 28b, c6 6 phép quay ngugc chidu a°tim O giit nguyén hinh luc gidc déu
A A5A A AsAg, VO o 1an Tugt nhin cdc gid tri a®=60°% a? = 120% ...; a® = 360°.

Trong trudng hgp tong quit, ta cé:

.Q Cho hinh da gidc déu AA,A (n=3,neN)cotam O.
Phép quay gilf nguyén hinh da gidc déu A A,.A_ la phép quay tdm O bién moi
dinh ctia hinh da gidc déu thanh mét dinh cda hinh da giac déu dé.

Chit y

Ngudi ta chiing minh dugc riing chi c6 cdc phép quay sau diy giit nguyén hinh da gidc déu
AA,. A (n>3,n e N)véitdm O: cic phép quay thudn chiéu a® tim O va cic phép quay
ngudc chiéu a° tim O, véi «°lan lugdt nhin céc gid tri

0 o o
a'1°=360 ;a;,=2.360 . a:=n.360
n n n

=360°.

Vidu 2/ Cho hinh vuéng ABCD tam O (Hinh 29). Néu
cic phép quay gid nguyén hinh vudng do.

Giai

Cic phép quay gill nguyén hinh vudéng ABCD la:

* Bon phép quay thudn chiéu «® tim O véi o° lan lu¢t nhin
céc gid tri 90°, 180°, 270°, 360°.

Hinh 29

* Bon phép quay ngudc chiéu a® tim O véi a° lin lugt nhin
cdc gid tri 90°, 180°, 270°, 360°.
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BAI TAP

1. Cho hinh vuéng ABCD cé tim O (Hinh 30).

A B

Phép quay thufin chiéu tdim O bién diém A thanh
diém D thi cdc diém B, C, D tong (ing bién thianh

cic diém ndo?

D C
Hinh 30

2. Cho hinh ngi gidc déu ABCDE c6 tam O (Hinh 31). B
a) Phép quay ngugc chiéu tim O bién diém A thanh
diém B thi cdc diém B, C, D, E tuong (ing bié€n thanh E C
cdc diém no? 5

b) Chi ra cic phép quay tdm O giit nguyén hinh ngii A

gidc déu di cho. A B
Hinh 31

3. Cho hinh da gidc déu c6 8 canh ABCDEGHK véi tim O (Hinh 32).
Chi ra céic phép quay tim O giil nguyén hinh da gidc déu da cho.

Hinh 32

4. VEé trén gidly 18 hinh tam gidc déu biing nhau va & vi tri nhu Hinh 33 (con goi la hinh
chong chong).
a) Hily ddnh ddlu 6 diém miit ctia hinh chong chéng sao cho 6 diém miit d6 Ia céc dinh
ctia mot hinh luc gidc déu tim O.

b) Hiy chi ra nhilng phép quay tdm O giil nguyén hinh chong chéng.
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BAI TAP cUOI CHUONG IX

1. Quan sét cdc da gidc & Hinh 34 va cho biét da
gidc ndo 12 da gidc 10i.
2. Cho cdc vit thé c6 dang da gidc déu nhu &

Hinh 35. Goi tén titng da gidc déu dé. b)
Hinh 34

@00
o090

Hinh 35

3. Mbi phit biéu sau diy c6 ding hay khéng? Vi sao?

a) Pa gidc ludn niim vé mot phia ctia duding thiing chida mdt canh bat ki cia da gidc dé
1A da gidc 16i.

b) T gidc c6 tat ca cdc canh biing nhau la td gidc déu.

¢) Tt gidc c6 tit ca cdc gée biing nhau 12 ul gidc déu.

4. Quan sdt titng da gidc déu va tim sd thich hgp cho (7] trong bing sau:

Da gidc déu S6 canh S6 goc S6 do méi goc (°)

.
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5. Quan sét cdc hinh 36a, 36b, 36¢ va ding compa, thudc thing dé vé luc gidc déu theo

cich doé.

a)

Hinh 36

6. a) G Hinh 37a, ta thyc hién phép quay nguge chiéu giit nguyén hinh da gidc déu

ABCDEGH (c6 7 canh) va bién cdc diém A, B, C, D, E, G, H lin lugt thanh cdc diém
H, A, B, C, D, E, G. Phép quay do6 la phép quay nao?
b) G Hinh 37b, ta thuc hién phép quay thuin chidu giit nguyén hinh da gidc déu
ABCDEGH (c6 7 canh) va bién cic diém A, B, C, D, E, G, H 14n lugt thanh cdc diém
B,C,D, E, G, H, A. Phép quay d6 la phép quay nao?

A—B

Hinh 37 Hinh 38

c¢) O Hinh 38a, ta thuc hién phép quay thuin chiu giit nguyén hinh da gidc déu
ABCDEGHK (c6 8 canh) va bién cic diém A, B, C, D, E, G, H, K lan lugt thanh cdc
diém B, C, D, E, G, H, K, A. Phép quay d6 la phép quay nao?
d) O Hinh 38b, ta thuc hién phép quay ngudc chiéu giii nguyén hinh da gidc déu
ABCDEGHK (c6 8 canh) va bién cdc diém A, B, C, D, E, G, H, K 1an lugt thanh céc
diém K, A, B,C,D,E, G, H. Phép quay d6 la phép quay nao?

7. Hay tim hiéu va chi ra nhilng vit thé trong thuc tién ma ciu tric ciia né c6 dang hinh
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ChuongX
HINH HOC TRYC QUAN

Trong chuong nay, chiing ta sé tim hiéu nhitng néi dung sau: hinh try, hinh nén, hinh cau;
budc d4u sir dung kién thuc vé thé tich, dién tich xung quanh cta hinh try, hinh nén,
hinh cau dé giai quyét mot s van dé tir thuc tién.

§1. HINH TRU

O tiéu hoc, ta da nhén biét dugc mdt sd do vt ¢6 dang hinh try nhu & Hinh 1.

—_—

a) Lon mitdic b) Bé cd c) Céc (Iy) thuy tinh d) Son méi e) Hop sita

Hinh 1

" Hinh tru cé nhitng ddc diém gi?

e -~ - -

I. HINH TRU

1. Nhén biét hinh tru

Ciit m§t miéng bia c6 dang hinh chit nhitABCD.  p A P
Khl quay miéng bia mdt vong quanh dudng thing cd \--——::-“-’ﬂ'
dinh chifa canh CD (Hinh 2a), miéng bia d6 tao nén mdt :
hinh nhu & Hinh 2b. Hinh d6 ¢6 dang hinh gi? y e :
Nhdn xét: Hinh dugc tao ra khi quay mot hinh chit ! i CE----:};:

nhit mot vong xung quanh dudng thiing cd dinh chita
moOt canh cua nd 1a hinh tru. a) b)

@ Hinh 2
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Vi hinh tru nhu & Hinh 3, ta c6: Biin kinh ddy
* Hinh tron tim D bédn kinh DA va hinh tron = Mdt ddy — DY
. A

tim Cbdan kinh CB la hai mdt ddy; hai miit day

Chiéu cao—4——»

cua hinh tru bﬁng nhau va nim trong hai mit 5 Putimg sinh
phiing song song; _-—-"“"E"‘"“"*--.
« Do dai canh DA duge goi 1a ban kinh ddy; 0" MY T~ Cm fdn kinh
* D) dai canh CD dudc goi la chiéu cao, Hinh 3

* Canh AB quét nén mdt xung quanh ctia hinh tru, méi vi tri ctia canh AB dugc goi 1A mét
duomg sinh; @6 dai dudng sinh biing chiéu cao ctia hinh tru.

2. Tao lap hinh tru

QB

a) C#it hai miéng bia c6 dang hinh tron véi bén kinh biing 2 cm (Hinh 4a).

GG Oy ~—

Hinh 4
b) Liy mot s¢i diy dai manh khong din va tao vong diy cuén quanh (mdt vong) miéng
bia tron thd nhat (Hinh 4b), ciit vong diy va kéo thing vong diy d6 dé nhin dudc doan
diay nhu & Hinh 4c.
Cit mét miéng bia c6 dang hinh chil nhat ABCD véi chiéu dai bﬁng dd dai doan day
& Hinh 4c va chiéu rong bing 4 cm,
c¢) Ghép va dén cdc miéng bia vila ciit & ciu a, b (Hinh 5a) dé dugc mdt hinh tru nhu &

Hinh 5b.
2cm
A D N
A
A
4cm
4 cm —_—
& "— i ‘\ --!“-
B dnm cm C \_.-/

a) b)
Hinh 5 @
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Vi du 1) D6i véi hinh tru nhin dudc 8 Hoar dpng 2 (Hinh 5b), hiy chi ra:

a) Mot dudng sinh cua hinh try;

b) Do dai ban kinh day, chiéu cao ctia hinh tru.

Gidi ‘

a) Poan thing AB 12 mdt duding sinh ctia hinh try dé. J‘I Tao lip mdt hinh try

b) D6 di bén kinh ddy, chidu cao ciia hinh tru dé 1An oot Oy -8-am,
lugt 1a 2 cm, 4 cm chiéu cao l1a 5 cm.
a ’ .

Il. DIEN TiCH XUNG QUANH CUA HINH TRU
@ Thuc hién cdc hoat dong sau:

a) Chuin bj m6t hinh tru bf‘ing giﬁy ¢O ban kinh ddy r va chiéu cao h (Hinh 6a);

h ! —_— h

a) b)
Hinh 6

b) Tit hinh tru dé, cit rdi hai ddy va cit doc theo dudng sinh AB rdi trii phing ra, ta dudc
hinh khai tri€n miit xung quanh ctia hinh tru 12 mét hinh chit nhit (Hinh 6b);

c¢) Hay cho biét dd dai cdc canh cta hinh chit nhit & Hinh 6b va tinh dién tich cta hinh
chi nhit do6 theo r va h.

Dién tich hinh chit nhit trong Hinh 6b c6 thé coi 1a dién tich xung quanh cua hinh try va
dudc tinh nhd sau:
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M Dién tich xung quanh cla hinh tru bang tich ctia chu vi day vdi chiéu cao:

S,y =C.h=2nrh,

trong d6 S, la dién tich xung quanh, C la chu vi day,  la ban kinh day, / a chiéu

cao cua hinh tru.

Vi du 2/ Cho mdt hinh tru ¢é bédn kinh ddy 13 4 cm va chiéu cao 13 10 cm. Hoi dién
tich xung quanh ctia hinh try d6 1 bao nhiéu centimét vudng (1am trdn két qua dén hang
phin triim)? %
Gidi \/ 2 Bdc An mudn son miit

Dién tich xung quanh ctia hinh tru d6 la:

S,y = 2. 4. 10 = 80m ~ 251,33 (cm?®).
Clii y: Tong ctia dién tich xung quanh va dién tich hai
ddy ctia hinh tru goi 12 dién tich toan phdn cia hinh try.

Dién tich toan phéin Sw cta hinh tru dugc tinh theo
cong thic: S, = 2mrh + 2nr?, trong d6 r 12 ban kinh

ddy va h 12 chiéu cao ctia hinh tru.

Ill. THE TiCH CUA HINH TRU

D4

xung quanh ciia mét ciy
cdt c6 dang hinh try véi
dudng kinh ddy 1a 30 cm
vi chiéu cao 12 350 cm.
Chi phi d€ sdn ciy cot 46
12 40 000 ddng/1 m>. Hoi
chi phi bic An cin bd ra
dé son miit xung quanh
cua cdy cdt do 1a bao
nhiéu dong (1dy = = 3,14
va lam tron két qua dén
hang nghin)?

a) Néu cong thuc tinh thé tich hinh ling try ding td gidc ABCD.A’B’C’D’ (Hinh 7) khi biét

dién tich ddy va chiéu cao.

B (ol
A7 &
o .
Chiéu cao h '\ B C Chiéu cao h
f’ -----------
,"' Sr.fr.i\
. 4
A D
Hinh 7

e

/_i—r\—r-_
\\_:_J/
l" """" ‘\
- \*SE‘_/
Hinh 8

b) Ciing nhu hinh Ling tru diing ti gidc, mbi hinh tru déu cé thé tich. Hiy du dodn cich

tinh thé tich caa hinh tru (Hinh 8).

Ta c6 thé tinh dugc thé tich ctia hinh tru khi biét dién tich ddy va chiéu cao.
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Q Thé tich ctia hinh tru bang tich cua dién tich day véi chiéu cao:
V=S.h=nrh,

trong dé V la thé tich, S la dién tich day, r la ban kinh day, / la chiéu cao cla
hinh tru.

Vi du 3/ Mét khi g6 ¢6 dang hinh try véi bdn kinh
ddy khoang 13 cm vi chiéu cao khodng 43 cm
(Hinh 9). Hoi thé tich ctia kh&i g d6 13 bao nhiéu
centimét khdi (1am tron két qua dén hiing phén trim)?

Gidi
Thé tich ciia khdi gb dé la:

V=n.13%.43 =7 2671 ~ 22 829,95 (cm°). Hinh 9

BAI TAP

1. Trong nhilng vit thé & cdc hinh /0a, 10b, 10c, 10d, 10e, vit thé ndo c¢6 dang hinh try?

a) b) d) e)

2. Trong nhiing vét thé & cdc hinh /1a, 11b, 11c, 11d, vat thé & hinh n3o ¢6 dang hinh try?

b) c) d)

a)

C)
Hinh 10

Hinh 11
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3. Cho hinh chil nhit ABCD, céic diém O, I lin

’ D
lugt 1a trung diém cdc canh AD, BC. Xét hinh A o] ;
tru dudc tao ra khi quay hinh chit nhit AOIB i
mot vong xung quanh dudng thing c& dinh , :
chia canh OI cta hinh chil nhit d6 (Hinh 12). - ~
Quan sit Hinh 12, hdy chi ra: \' ____ ‘r !___".ta.k.
a) Bon bdn kinh ddy cta hinh try; n’l\i-/
b) Chiéu cao ctia hinh try; Hinh 12
c) Hai duding sinh ctia hinh tru. le—lcm

4. Mot doanh nghiép san xuit vd hop biing ton cé
dang hinh try véi hai ddy (Hinh 13). Hinh try
d6 c6 duding kinh ddy khodng 57 cm va chiéu
cao khoidng 89 cm. Chi phi d€ sin xuit vo hop 89 cm
dé 12 100 000 ddng/m®. Hoi s6 tién ma doanh
nghiép céin chi d€ san suit 1 000 v hop d6 1a

bao nhiéu ddng (1dy = = 3,14 va 1am tron két \ )Y

qua dén hang nghin)? Hinh 13
mian 1.
5. Mot dudng 8ng ndi hai bé cd trong mot thuy 30m e

A
- |

cung c¢6 dang hinh tru (khong cé hai ddy),
vdi do dai (hay chiéu cao) 12 30 m va c6 dung i
tich 13 1 800 000 / (Hinh 14). Hoi dudng kinh ddy  ?
ctia dudng 6ng d6 1 bao nhiéu mét (1ay n = 3,14 \
va 1am tron két qua dén hang phén triim)?

-

Hinh 14
6. Pin 13 ngudn niing lugng phd bién dugc sit dung trong X~

nhiéu dung cu va thiét bi trong gia dinh. Pin AAA
(hay pin 3A) Ia mét loai pin khd, thudng dugdc dung trong
nhilng thiét bj dién tif cAm tay, ching han, diéu khién
(I xa ti vi, miy nghe nhac MP3, ... Mdi chiéc pin 3A
c6 dang hinh tru (Hinh 15), véi kich cd tiéu chuin:
chidu cao khoing 44,5 mmva dudng kinh ddy
khodng 10,5 mm. Tinh dién tich xung quanh, dién tich (.
toan phin (theo don vi centimét vudng) va thé tich =
(theo don vi centimét khﬁ’i) clia mot chiéc pin 3A d6 (Nguén: https:/shutterstock.com)

(Idy 7 = 3,14 va 1am tron két qua dén hang phin mudi). Hinh 15
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§2. HINH NON

Trong ddi sdng hang ngdy, ching ta thudng gdp mot s8 vét thé c6 dang hinh nén, nhu
G Hinh 16.

’\: \
=k y

a) Non ld b) Kem dc qué ¢) Mii sinh nhdr d) Pén trang tri

’
2

(Ngudn: hups://shutterstock.com)

D Hinh 16

\\‘ Hinh nén cé nhitng ddc diém gi?

— — e
“‘\-u,.,____‘____ —— — —

I. HINH NON

1. Nhén biét hinh nén

RED

Cit mot miéng bia c6 dang tam gidic vudng AOC.

Khi quay miéng bia mdt vdong quanh dudng thing

¢d dinh chita canh AO (Hinh 17a), miéng bia dé

tao nén mot hinh nhu & Hinh 17b. Hinh d6 c6 dang q
hinh gi?

Nhén xét: Hinh dudc tao ra khi quay mét hinh tam
gidc vuéng mot vong xung quanh dudng thing cd a)
dinh chdia mgt canh géc vudng ctia tam gidc dé 1a

hinh non.

Véi hinh nén nhut & Hinh 18, ta cé: Dinh
* Diém A la dinh;
* Hinh trdn tdm O bén kinh OC la mr day; Duemg sin

* B{ dai canh OC duoc goi la bdn kinh ddy;
* D) dai canh AO duoc goi la chiéu cao;

* Canh AC quét nén mdt xung quanh ciia hinh nén, B4 kinh ddy
mdi vi trf ctia canh AC dwoc goi 1a mdt duéng sinh. Hinh 18
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Chii ¥: Néu goi dd dai dudng sinh, chiéu cao va bdn kinh ddy cta hinh nén lin lugt 12 /,
h va rthi theo dinh If Pythagore ta cé: 1> =h?+ r2.

2. Tao lip hinh nén

2

a) Ct m6t miéng bia c6 dang hinh tron
véi ban kinh 3 cm va tao mét doan
diy minh khéng din c6 do dai biing
chu vi ctia dudng tron bdn kinh 3 cm a)
(Hinh 19a).

b) Lay mdt miéng bia c6 dang hinh tron
véi bdn kinh biing 8 cm; dénh diu diém
C trén mép ngoai cta hinh tron do;
giin mjt ddu cla doan diy & Hinh 19a
vio diém C rdi cudn doan diy xung
quanh hinh tron va ddnh diu dau
miit cudi cla sgi diy 1a diém D trén
mép ngodi clia hinh tron; cit ra
miéng bia tron d6 hinh quat tron CAD
(Hinh 19b).

c¢) Ghép va dén cic mi€ng bia vita ciit & g
ciu a, b (Hinh 20a) dé dugc mdt hinh b)

nén nhu & Hinh 20b. Hinh 19

i A
C D
v —
6m cm
a) b)
Hinh 20

Vidu ‘I] D&i véi hinh nén nhin dude & Hoat dpng 2 (Hinh 20b), hiy chi ra:
a) Mot dudng sinh cua hinh nén va tinh d6 dai cia dudng sinh do;
b) D& dai ban kinh ddy, chiéu cao ctia hinh nén.
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Giai
a) Poan thiing AC 12 mot dudng sinh ctia hinh nén dé, suy ra [ =8 cm.
b) Bd dai bdn kinh day ctia hinh nén d6 12 3 cm, suy ra r =3 cm.

Ap dung cong thic /2 = h?+ r2, ta cé: 1)
1 Tao lap mot hinh nén

h=I1? —r? = /8% —3% = /55 (cm). 6 ban kinh ddy 1a 3 cm,

chiéu cao 12 4 cm.
Viy chiéu cao ctia hinhnén dé la h = V55 em.
Il. DIEN TiCH XUNG QUANH CUA HINH NON
@ Thuc hién cdc hoat dong sau:

a) Chuin bj mot hinh nén bing gidy ¢ bdn kinh ddy 1a r, chiéu cao 1a h va duding sinh
1A I (Hinh 21a);

a) b)
Hinh 21

b) Tii hinh nén dé, cit rdi ddy va cit doc theo dudng sinh AC rdi trii phing ra, ta dugc
hinh khai trién miit xung quanh ciia hinh nén 13 m6t hinh quat tron CAD tim A véi
ban kinh biing d6 dai dudng sinh va do dii cung CD biing do dai duding tron ddy cia
hinh nén (Hinh 21b).

¢) Tinh dién tich hinh quat tron CAD theo r va l.

Dién tich ctia hinh quat trdn trong Hinh 21b c6 thé coi 1a dién tich xung quanh ciia hinh
non va dugc tinh nhu sau:
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T‘.
\Q Dién tich xung quanh cta hinh nén bdng ntra tich cta chu vi day véi do dai

dugng sinh: S, = % C - I =mrl, trong d6 §,, |a dién tich xung quanh, r la ban
kinh ddy, C |a chu vi day, / |a d¢ dai dudng sinh ctia hinh nén.

Vi du 2/ Cho mét hinh nén c6 bén kinh ddy 1a 4 cm va dd dai dudng sinh 12 10 cm. Hoi
dién tich xung quanh ctia hinh nén d6 1a bao nhiéu centimét vudng (1am tron két quéa dén

hang phin trim)? -

Gidi j 2 Mot chiéc nén 14 c6
dang hinh nén véi dudng

Dién tich xung quanh cta hinh nén d6 la: kinh ddy khoing 44 cm,

chiu cao khodng 20 cm.
Hoi dién tich xung quanh
ciia chiéc nén dé bing
bao nhiéu centimét vudng

S_rq =n.4.10=40% ~ 125,66 (cm?).

Chii ¥: Téng ciia dién tich xung quanh va dién tich mit

ddy ctia hinh nén goi 1a di¢n tich toan phéan cta hinh (1dy 7 = 3,14 va 1am trdn
nén do. két qua dén hang don vi)?

o

Dién tich toan phin ctia hinh nén dugc tinh theo cong
thic: S, =nrl + nr? =wr(l + r), trong d6 S, 1 dién tich
toan phan, r 1 ban kinh ddy, /13 do dai dudng sinh cta

Non ldi

hinh n6n. (Nguon: hitps:/fslustersiock.com)

ll. THE TiCH CUA HINH NON

Cho hai dung cu dung nudc: mdt dung cu c6 dang hinh nén va mdt dung cu cé
dang hinh tru véi chidu cao va bén kinh ddy cta hai dung cu biing nhau (Hinh 22a).
g

h I%h

a) b)
Hinh 22
P& diy nudc vio dung cu cé dang hinh nén rdi @8 nudc tif dung cu d6 sang dung cu cé
dang hinh try (Hinh 22b). Ta cit lam nhu thé€ ba lan va quan sét thiy dung cu c6 dang

hinh tru vita ddy nudc. Tit d6, hiy cho biét thé tich cia dung cu ¢6 dang hinh tru gip bao
nhiéu 1an thé tich cha dung cu c6 dang hinh nén.
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Tir cong thiic tinh thé tich cta hinh try, ta ¢6 thé tinh thé tich ctia hinh nén nhu sau:
T___
\Q Thé tich cta hinh nén bdng mét phan ba tich cta dién tich day véi chiéu cao:

- %s i %nr!h, trong d6 V Ia thé tich, S 13 dién tich day, r 13 ban kinh day,

h la chiéu cao ctia hinh nén.

Vi du 3/ Cho tam gidc ABC vudng tai A va co AB =5 cm,
BC = 13 cm. Quay tam gidc vudng ABC m{t vong xung
quanh dudng thing AC ta dugc hinh nén (Hinh 23).
Hoi thé tich ctia hinh nén d6 biing bao nhiéu centimét khai
(lam tron két qua dén hang phin triim)?

Gidi
Do tam gidc ABC vudng tai A nén theo dinh i Pythagore,
tacé: BC*=AB*+AC? SuyraAC*=BC?*- AB>.

Hinh 23
Dod6AC? = 132 -5 = 144 hay AC = \/144 = 12 (cm).

Thé tich ciia hinh nén dé la:

V= % 7.5%.12=100% ~ 314,16 (cm®).

BAI TAP

1. Trong nhilng vét thé & cdc hinh 24a, 24b, 24c, vit thé & hinh ndo ¢6 dang hinh nén
(trong d6, O 1a tdm ctia mit ddy, r 1a ban kinh day, h la chiéu cao)?

a) b) c)
Hinh 24
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2. Cho tam gidc cin ACD c6 O la trung diém canh
day CD. Xét hinh nén dugc tao ra khi quay tam
gidc vudng AOC mét vong xung quanh dudng
thing c6 dinh chda canh AO clia tam gidic vudng
dé (Hinh 25). Quan sit Hinh 25, hiy chi ra:

a) Binh cia hinh nén;
b) Hai ban kinh ddy cta hinh nén;

¢) Chiéu cao ctia hinh nén;
d) Hai dudng sinh ctia hinh non. Hinh 25

3. Phin mdi 14 ciia m6t ngdi nha c6 dang hinh nén 3 ﬁ : e
(khdng cé ddy) vdi dudng kinh ddy khodng 12 m %iﬁk'ﬂ-& So°h - ;-:?
va d¢ dai dudng sinh khoang 8,5 m (Hinh 26). Chi 2 '
phi dé 1am phin madi 14 dé 1a 250 000 ddng/1 m°.
Héi téng chi phi dé 1am toan bd phin mdi nha dé
1 bao nhiéu dong (1dy = = 3,14 va lam tron két
qué d&n hang nghin)?

L
-

4. Chii hé trén san khiu thudng c6 trang phuc nhu (Nguon: htps://shutterstock.com)
Hinh 27a. Mii ctia chid hé ¢6 dang hinh nén. Cé Hinh 26
thé mo phong ciu tao, kich thude chiéc mii cia
chii hé nhu Hinh 27b.
a) D€ phi kin mit ngoai chiéc mii ctia chd hé nhu Hinh 27b cin bao nhiéu centimét
vudng gidy mau (khong tinh phin mép dan) (lam tron két qua dén hang phin triim)?

b) Hoi thé tich phin c6 dang hinh nén ciia chiéc mii chd hé & Hinh 27b bing bao
nhiéu centimét khéi (1am tron két qué dén hang phén trim)?

(Nguon: htips://shutterstock.com)
Hinh 27
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3. HINH CAU

O tiéu hoe, cic em di nhin biét duge mot s6 vt thé ¢é dang hinh ciu, nhu & Hinh 28.

a) Trdi Ddt (nhin ne Vi tru) b) Qud bong dd ¢) Qud cam d) Qud trang tri Noel

(Nguon: hitps://shutterstock.com)
Hinl 28 D9

Hinh cdu cé nhitng dic diém gi?

- _— e — __.-/ -

I. HINH CAU
1. Nhén biét hinh ciu

C#it mot miéng bia c6 dang nifa hinh tron
(dudng kinh AB = 2R, tim 0). Khi quay miéng bia
mot vong quanh dudng thing ¢& dinh chita dudng
kinh AB (Hinh 29a), mi€ng bia d6 tao nén mot hinh
nhu & Hinh 29b. Hinh d6 c6 dang hinh gi?

Nhan xér: Hinh dudc tao ra khi quay mot nita hinh
tron mot vong xung quanh dudng thiing ¢d dinh chita
dudng kinh ctia n6 13 hinh cdu.

Véi hinh ciu nhu & Hinh 30, ta co:

* Nita duding tron dudng kinh AB quét nén mdt cdu;
nhu vy, miit ciu la hinh dudc tao ra khi quay mot
nifa dudng tron mot vong xung quanh dudng thing Tdm
¢ dinh chita dudng kinh cia né;

'!? - -~ » - -~ L4 '
* Diém O 1a tam ciia hinh cdu (hay tém ciia mdt cau);

* Doan thing AB l1a duimg kinh ciia hinh cdu (hay
duong kinh ciia mdt cau);

* R 1a bdn kinh ciia hinh cdu (hay bdn kinh ctia mdt cau).

(o9
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2. Tao lap hinh ciu

@B Cit mot s6 miéng bia c6 dang hinh tron c6 ciing dudng kinh. M3i miéng bia tron
d6 dugc cdt 1am hai nita hinh tron. Ghép cic miéng bia cé dang nita hinh tron dé dé dugc

mot hinh cAu nhu & Hinh 31.
A

a) b) c)
Hinh 31
Vi du 1/ Déi véi hinh ciu nhin dude & Hoat ddng 2 (Hinh 31¢), hiy chi ra:
a) TAm cia hinh ciu;
b) Mot duding kinh ctia hinh ciu.
Gidi LY
a) Diém O 12 tim ciia hinh cu d6. '/1 Tgo 13p mt hinh ciu c6

] . ban kinh Ia 3 cm.
b) Doan thing AB la m{t dudng kinh cta hinh cau dé.

3. Nhin biét phan chung giiia mit phiing va hinh ciu

@B Chudn bi mdt qua cam ¢6 dang hinh céu.

a) Dung dao d& ciit n6 thanh hai phin, nhu & Hinh 32. Phin mit cit ciia qua cam d6 c6 dang
hinh gi?

Hinh 32

Hinh 33

b) Quan sét Hinh 33 va cho biét mot miit phiing ciit mot hinh ciiu s tao ra hinh gi.
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Nhdn xét

/_\ _Hinh tron lon

Hinh tron
(Phdn chung

i‘ giita mdt phdng

va hinh cdu)

 Néu cit mdt hinh cdu bdi mot mit phiing thi
phin chung giita chiing 124 mdt hinh trdon nhu
Hinh 34.

oy

Piic biét, néu cit mot hinh cAu bdi mot miit

Hinh 34

phiing di qua tim hinh céu thi phin chung giila
chiing 1a mot hinh tron ldn nhu Hinh 34.

¢ Néu ciit mot miit ciu bdi mot miit phﬁng thi phin chung giita chiing 12 mdt dudng tron.

IIl. DIEN TiCH MAT CAU

@@JED Thyc hién céc hoat déng sau:

a) Chuin bi mot mit cdu biing nhya (ching
han qui béng biing nhya mong) c6 bédn kinh
A R vd mdt hinh tru biing bia cing (hoic
nhuya mong) cé ban kinh ddy 1a R va chiéu
cao la 2R (nhu Hinh 35a); mdt cudn diy
manh, khéng din (chiing han diy len) di dai.

a)

b) Diing cudn diy d6 cudn din din d€ phi kin
mdt nifa mit ciu rdi cit diy & diém cudi
cung (Hinh 35b). Nhu vy, doan diy thd nhit
“da 14t kin” mot nita mit ciu. Tiép tuc dung
cudn diy d6 cubn din din dé phu kin mit
tru va cit diy d di€ém cudi cung (Hinh 35¢).
Ta dudgc doan diy thit hai “lat kin” miit xung
quanh cua hinh tru da cho.

Ga titng doan diy quin quanh nifa mit ciu va
hinh tru néi trén rdi do, ta thiy hai doan diy dé6
c6 6 dai biing nhau.

Do hai doan diy lan lugt ldt kin mot nifa miit
ciu, mit tru va do dai hai doan diy dé hﬁng c)

nhau nén ta c6 thé coi hai mit d6 c6 dién tich Hinh 35
biing nhau.

c¢) Tinh dién tich xung quanh cta hinh tru c6 bdn kinh ddy 1a R va chiéu cao l1a 2R.
Tit d6, hiy néu du doédn vé cong thiic tinh dién tich ctia miit cAu bén kinh R.

(o5
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Ta c6 thé tinh dugc dién tich miit ciu khi biét bin kinh.
r—.
\Q Dién tich mat cdu c6 ban kinh R 1a: S = 4nR%

Vi du 2/ Cho mét hinh céu c6 bén kinh 1a 10 cm.

: . ~ nh 12 10.Cm. L) Mot qui bong d theo té
Di¢n tich mit cau d6 bing bao nhi€u centimét i o 7

chuin chuyén nghi¢p (cho

vudng (1am tron két qua dén hang phin trim)? ci nam va ni, tf khodng 11,
12 woi trd 1én), thudng ning
Gidi khodng 450 g, c6 chu vi dudng
R tron 16n khoidng 70 cm. Dién
Dién tich mat cau dé la: tich b& miit cia qua béng d4 nhu
R , th€ biing bao nhiéu centimét
S=4n.10°=400n ~ 1 256,64 (cmr’). vudng (lam tron két qui dén
hang phin triim)?
2 - 2 . 2
lil. THE TICH CUA HINH CAU I
F—
@RXED Cho mét hinh cdu ban kinh R v mdt cdc -
thuy tinh ¢6 dang hinh tru vdi bdn kinh ddy la R, T
chiéu cao 12 2R. o -
Piit hinh cAu niim khit trong céc hinh tru rdi d6 diy H 2
nudc vao coc d6 (Hinh 36a). Ta nhic nhe hinh ciu o
ra khoi cdc. Do dd cao cdt nude cdn lai, ta thdy do u
cao nay chi biing % chiéu cao ctia c8c (Hinh 36b). e
Hiy cho biét thé tich ctia hinh cAu biing bao nhiéu a) b)

phén thé tich ctia cdc hinh tru. Hinh 36

Tii cdng thidc tinh thé tich ctia hinh try, ta c6 thé tinh thé tich cha hinh ciu nhu sau:

\Q Thé tich ctia hinh cdu cé ban kinh R1a: V = %nh‘"’.

Vidu 3/ Ban Lan cit mét trdi cam c6é dang hinh ciu thanh hai phin nhu nhau, dudng
kinh ctia niia trdi cam vifa ciit (tinh ca vd) do dudc khoang 7 cm, biét vo cam day khodng
4 mm. Hoi thé tich phén rudt clia qua cam d6 khoang bao nhiéu centimét khéi (1am tron
két qua dén hang phén trim)?

Gidi
Péi 4 mm =04 cm. 4 7 3
Thé tich phﬁn rudt cua qua cam dé la: V= E - - (E - 0,4) ~ 124,79 (cm?).

(@
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e

1. Trong nhiing vit thé & cdc hinh 37a, 37b, 37c, 37d, 37e, vit thé & hinh nio cé dang
hinh cAu?

a) b) c) d)
Hinh 37

2. Cho mét miit phiing di qua tim O ctia mét hinh
ciu (Hinh 38). Quan sit Hinh 38, hiy chi ra:

a) Hai dudng kinh cta hinh cu;

b) Bon bédn kinh ctia hinh ciu;

c) Hinh tron 16n cta hinh ciu.
Hinh 38

3. DE du bdo thdi tiét, ngudi ta sit dung cdc béng
thim khong, dé 1a mdt logi bong bay mang
theo cdc dung cu do thdi ti€t nhu do dp suat
khi quyén, nhiét do, d6 4m va té¢ do gio. Gia
sit mdt qua béng thdm khdng c6 dang hinh
cdu vdi ban kinh 10 m. Hoi dién tich bé miit

clia qua béng thdm khong d6 1a bao nhidu mét Bdng thdm khong
vudng (I ﬁ'y n = 3,14 vi 1am tron két qué dén (Ngudn: hitps://shuiterstock.com)
hang don vi)?

4. Mot binh nudi cd cinh c6é dang hinh ciu véi
dudng kinh khodng 40 cm. Ngudi ta dd nudc

vao binh c4 sao cho nudc ngéip khoing 20 cm
(Hinh 39). Hoi cin phai d6 vio binh bao nhiéu

Iit nude (1dy @ = 3,14 va 1am tron két qua dén
hing phan mudi)?

Hinh 39
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BAI TAP CUOI CHUGNG X

1. Hinh 40 gbm mdt hinh cdu dit nim khit s
trong hinh try, mdt hinh nén ¢6é mit day la
mdt ddy trén cta hinh try va dit phia trén
hinh tru. Quan sat Hinh 40, hiy chi ra:

------- )
a) B&n bén kinh ddy, hai dudng sinh va chiéu A -»-*»«Q-:"
cao cta hinh try; / b
b) Dinh, hai ban kinh day, hai dudng sinh va ‘ /
chiéu cao ctia hinh nén; e -

c¢) Tam, hai dudng kinh, bon bdn kinh va
hinh tron 16n cha hinh cau.

Hinh 40

2. Trong s nhilng miéng bia c6 dang nhu & cdc hinh 4/a, 41b, miéng bia nio cé thé gip
va dén lai d€ dugce hinh nén (c6 ddy)?

Hinh 41

3. M0t kho chifa ngii cdc ¢6 dang mét hinh try va
mot mdi vom c6 dang nia hinh ciu. Phan hinh
tru ¢6 dudng kinh ddy 12 10 m va chiéu cao 1a

12 m. Phin m4i vom I3 nita hinh cAu dudng -

kinh 10 m (Hinh 42). Hbi dung tich ctia kho _ spsesaes ae
dé 12 bao nhiéu mét khéi (bd qua bé diy cia v F AT )
tudng nha kho, 1dy & = 3,14 va lam tron két v
qua d&n hang phin trim)? i 10m

Hinh 42
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4. Cho mdt hinh try vi mdt hinh nén cé cling bdn kinh ddy la r va ciing chiéu cao la A.
Hinh nao trong hai hinh da cho ¢6 thé tich 16n hon?

5. Phin dung dugc nudc ciia mdt chiéc ly
c6 dang hinh nén véi ban kinh day la R
va chiéu cao 1A H (Hinh 43a). Ngudi ta
dd nude vao ly dé sao cho chidu cao clia

khéi nudc dé bing % va ban kinh day

cita khéi nudc d6 bing .‘;3.. Tinh theo R

v H thé tich phn khong chita nudc cia
chiéc ly & Hinh 43b.

Hinh 43

6. Hinh 44 md ta cich ngudi ta cit bo di
tit mot khéi gb c6 dang hinh 1ap phuong
canh a dé dudc mot khéi gb c6 dang hinh
nén. Tinh thé tich ctia phin gb bj cit bo
di theo a.

7. C6 mdt qua bong r6 (loai s6 7 cho nam) '
va mdt qua béng tennis (Hinh 45). Biét Hinh 44
riing dién tich bé miit clia qua béng 16
khodng 1 884,75 cm? va bdn kinh cia
qua béng rd gap khodng 2 14n dudng kinh
clia qui béng tennis. Hoi dién tich bé

=

centimét vudng (lﬁ’y n = 3,14 va lam Bong ro Bong tennis

tron két qua dén hang phz‘in mudi)? (Nguon: https://shutterstock.com)
Hinh 45

miit ciia qua bong tennis d6 1a bao nhiéu
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HOAT PONG THUC HANH
VA TRAI NGHIEM

Chudé3
TAO PO DUNG DANG HiNH NON, HINH TRU

1. NOI DUNG CHINH CUA CHU BE

1. Hinh nén va hinh tru trong cudc song

Trong thyc tién, c6 nhiéu dd vit duge thiét k&, ché tao

& dang hinh nén, chiing han, chiéc n6n 14. Chiéc nén 14

khong chi 12 mot vit dung thiét yéu trong ddi sdng sinh

hoat hiing ngdy ma di trd thinh mét nét diic trung cho Rgn i

viin hod nude ta. Hinh anh tién than ca chiéc nén 14 da
dugc cham khiic trén trong ddng Ngoc Lii, thap ddng Pao
Thinh vao khodng 2500 — 3000 ndm trudc Cong nguyén.
Ngiy nay nén la ciing la qua ting dic biét cho du khdch
nudc ngoai khi d&€n tham quan Viét Nam. Hinh anh chiéc

nén 14 ciing di di vao kién tric nhu nhi hdt Cao Viin Liu & ¥, e
Nha hadt Cao Vin Lau

Bac Liéu. (Nguon: htips://shutterstock.com)
Nhiéu dd vit trong cudc song dugc thiét k&, ché tao &
dang hinh tru, ching han, gi€ng nudc § cic lang qué
Viét Nam.

Hinh 4nh cily da — gi€ng nu6c — sin dinh, nhiing nét

dién hinh ctia lang qué, vén ludn dudc giit gin, khiic sdu

trong tim hdn mbi con ngudi Viét Nam nhu mdt biéu

Giéng mitdc
(Neguon: https://shutterstock.com)

tugng vé viin ho4, lich sif truyén théng cla déin tdc.
2. Ki niing tim kiém thong tin va trinh bay két qua hoat dong hoc tap

— Tim hiéu hinh anh vé nhiing dd vat dugc thiét k&, ché tao & dang hinh nén, hinh try.

(ay

Doc ban mai nhat trén hoc10.vn Ban mau gop y

— Gidi thiéu san phim tao dung nhiing dd vit c¢6 dang hinh nén, hinh tru.



Il. GOI Y TO CHUC CAC HOAT BONG HOC TAP
1. Cic hoat dong hoc tap ca nhin

@ Quan sédt mot s hinh anh vé cdc dd vit cé dang hinh nén, hinh tru sau diy. Em
hdy tim thém c4c hinh dnh vé hinh nén hoiic hinh tru trong cudc séng.

Vo kem oc¢ qué Mii sinh nhdt Hdp dung do
(Nguédn: hups://shutterstock.com)

2. Céac hoat dong hoc tip nhém

Hoc sinh dudc chia theo nhém dé t8 chic hoat dong.

@& Thyc hanh tao d3 vat hinh nén.

a) Nhi¢ém vu: Thyc hanh tao mii sinh nhét cé dang hinh nén véi dutng kinh ddy va do
dai dudng sinh cho trude, chiing han, dudng kinh ddy la 20 cm va dd dai dudng sinh
1a 30 cm.

b) Té chitc thuc hién: Céc nhém hoc sinh trinh bay ¥ tudng thiét k& va cdch thic thuc
hién d€ tao cdc san phim.

— St dung céch tao 14p hinh nén da dugc hoc, hoc sinh ¢6 thé gip va ddn gidy theo
céch sau:

m

()

— Ciin cu vao dd dai dudng kinh ddy va do dai dudng sinh da cho, xdc dinh bdn kinh OA
va s6 do cung AmB ctia hinh quat tron AOB.

(&
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@SJD Thuc hanh tao dd vit hinh try.

a) Nhiém vu: Tao hop dung bit d€ ban cé
dang hinh tru véi dudng kinh ddy va dién
tich xung quanh cho trudc, ching han,
dudng kinh ddy 1a 10 cm va dién tich xung
quanh 12 380 cm?.

b) Té6 chiic thue hién: Cic nhom hoc sinh Hép dumg biit dé ban
trinh bdy y ttdng thiét k& va cdch thdc thyc (Nguon: hups://shutterstock.com)

hién dé€ tao cdc san phim.

— Sit dung céch tao 1dp hinh tru dd dugc hoc, hoc sinh c6 thé gip va dan gidy theo
cdch sau:

-------
- ==

— Ciin cd vao do dai dudng kinh ddy va dién tich xung quanh di cho, xdc dinh ban kinh
cua hinh tron (t6 mau ving) va cic kich thudc ctia hinh chit nhit (t6 mau xanh).

¢) Bdo cdo thdo lu@n: C4c nhém hoc sinh trinh bay ¥ tudng thiét k& va cdch thic thyc
hién dé tao cdc san phim, gidi thiéu cdc san phim do nhém tao ra.
ll. PANH GIA

Hinh thdc ddnh gia: danh gia trong day hoc dd an.

1. Panh gia hoat dong ca nhan

— M&i c4 nhan tf ddnh gi vao phiu c4 nhan.

— Nh6m ddnh gi4 titng thanh vién trong nhém vao phi€u ddnh gi4 c4 nhén.
2. Panh gii hoat dong va sin phim ctia nhém

— Nhém ty ddnh gid va cho diém vio phiéu ddnh gid hoat dong ctia nhém.

— Gido vién va cdc nhém ddnh gi4, rdi cho diém phin trinh bay ctia titng nhém vio phiéu
danh gid hoat ddng nhém.
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THUC HANH PHAN MEM GEOGEBRA
(NEU NHA TRUGNG CO DIEU KIEN THUC HIEN)

. TAO CONG CU VE BO THI CUA HAM SO y = ax? (a # 0) VA TRAINGHIEM
TiNH D61 XUNG TRUC CUA DO TH] HAM SO BO

a) Tao s6 a ban dau

Nhip lénh: a = 1 rdi bim

b) Tao cdc hdp chon dau vao

Diing =1 tao hp chon dAu vao a va dit tén 12 “Nhip vao s8 a (khdc 0): a =" r6i tao lién
két vdi a.

¢) Vé aé thj ciia ham sé'y = ax* (a # 0) khi a thay doi

— Nhip lénh: y = ax*2 rdi bim J

Khi d6 man hinh s& xuft hién dd thj ctia ham s6 y = ax®.

— Khi thay gi4 tri a & hdp chon diu vao, man hinh sé xuit hién dd thi ciia hdm sd y = ax?
tuong dng.

d) Trdi nghié¢m tinh chat @i ximg truc ciia do thi ham 50y = ax’

_ Ding ) dé v& mot diém A thudc dd thi cia ham s’y = ax>.

— Duing & (14n lugt nhdy chudt vao diém A va tryc Oy) dé vé diém A’ di xiing v6i
diém A qua truc Oy (Hinh I).

7 Canliatns - o L4
Rt China Al Cactuyown SIOCNa oY f-“d‘ IW“

m-»-,.«b-f ol .\;

» i B arh aiem Ahong K | 8 Vang Lan vic b

Hrdp sfa («har 0) a=7

Hinh 1

Khi thay gid tri a & hop chon dAu vao hay di chuyén diém A trén dd thi cia ham s6
y = ax, ta thiy diém A’ ludn thudc dd thi clia ham s8 dé6.
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Il. XAC BINH TAM, BAN KiNH, VE PUONG TRON NGOAI TIEP VA DUGNG
TRON NOI TIEP TAM GIAC

1. Xdc dinh tim, bdn kinh va vé dudng tron ngoai tiép tam giic

Ta c6 thé vé tam gidc ABC rdi xéc dinh tim, bdn kinh va vé dudng tron ngoai tiép tam
gidc ABC d6 nhu sau:

— Diing o dé vé cdc dinh A, B, C.

~ Diing < dé vé cic canh AB, BC, CA.

<

~Diing X dé xdc dinh tim O ctia dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC (diém O 1a giao
diém ctia a va b).

~Duing dé ve cdc dudng trung tryc a va b 14n lugt ciia cdc canh AB va BC.

— Dung L dé v& doan thing OA 1a bdn kinh cua &
dudng trdn ngoai ti€p tam gidc ABC.

— Duing @ dé vé dudng tron ngoai tiép tam gide

ABC c6 tim O va di qua A. A & B
~ An cdc tén va ciic dGi tugng khong cin thiét, ta cé tam U
gidc ABC va dudng tron ngoai ti€p tam gidc ABC véi Hinh 2

tim O bdn kinh OA (Hinh 2).

2. Xdc dinh tim, bén kinh va vé duiing tron ndi tiép tam gide

Ta c6 thé v& tam gidc ABC rdi xdc dinh tim, bédn kinh va vé dudng tron ndi tiép clia tam
gidc ABC d6 nhu sau:

A
—~Dung * dé vé cic diém A, B, C.
— Dung - dé vé cdc canh AB, BC, CA.
—Diing ~ ™ d& vé cdc dudng phén gidc c va d 1in lugt ciia géc A va géc B.

- Ding ~X dé xdc dinh tim I clia dudng tron ndi tiép tam gidc ABC (didm 1 12 giao
diém ctia ¢ va d).

— Diing ,,'if dé vé& dudng thiing e di qua I va vudng géc véi canh BC.
— Ding > dé xdc dinh giao diém H cia dudng thiing e va canh BC.
~ An cdc dudng thing: c, d, e.

@
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— Ding <" dé vé doan thing TH 12 bdn kinh cta
dudng tron ndi tiép tam gidc ABC.

— Dung © dé vé dudng tron ndi ti€p tam gidc
ABC c6 tim I va di qua H.

A #
— An cidc tén va cdc ddi tugng khong ciin thiét, ta

o o'
jve)

c6 tam gidc ABC va dudng tron ni ti€p tam gidc "y,
ABC véi tam L, bin kinh IH (Hinh 3). Hinh 3

ll. PHEP QUAY

Ta c6 thé v& tam gidc A’B'C’ ¢6 dugc qua phép quay thuén chiéu 50° tim O tam gidc
ABC nhu sau:
- Dung D dé vé tam gidc ABC.

A
—~Dung * vadéitén diém (néu cin) dé vé diém O.
— Dung #* (nhdy chudt vio tam gidc ABC, diém O, nhip vio 50° va lya chon theo
chiéu kim déng hé) dé vé tam gidc A’B'C".

O Hinh 4, tam gidc A’B’C’ ¢6 dude qua phép quay thudn chiéu 50°tim O tam gidc ABC:

A *0
A
/ 1 V& ut gifc A’B'C'D’
c6 dugc qua phép quay
C ngugc chidu 70° tim O
B ut gidc ABCD.
c
Hinh 4

IV. TAO LAP HINH TRUY, HINH NON, HINH CAU
Ta c6 thé tao lip hinh tru nhu sau:

* Thyc hién trong Vung lim viéc

@

- Duing dé vé dudng tron tim A 12 goc toa dd va bén kinh 1a 2.

(g
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— Chon Hién thi va Hién thi dang 3D.

— Dung dé vé diém B thudc dudng tron vita vé.
* Thyc hién trong cita s6 Hién thi dang 3D

Vé hinh chit nhdt ABCD:

~Ding .* déndi A vdi B.

-
L

— Duing — 4@ vé dudng thiing d di qua B va song song véi truc mau xanh ¢d ban (cobalt).

A
— Dung g“'\) dé vé diém C thudc dudng thiing d.

—

— Dung — dé vé duding thiing m di qua C va song song vdi dudng thing AB.

— Dung X dé vé diém D 1 giao diém ciia dudng thing m vdi truc mau xanh ¢é ban
(cobalt).
— An cfc d6i tugng khong cén thiét. Ding " ad va cac canh BC, CD va DA cia hinh
chit nhat.
Cho hinh chit nhat ABCD quay xung quanh canh AD:
— Nhiy chudt phai 1an lugt vio cdc canh AB, BC, CD va chon M& dau vét khi di chuyén.
— Nhdy chudt phii vao cdc diém B, C va chon M& dau vét khi di chuyén.
— Cho diém B di chuyén trén dudng tron (A; 2), ta thiy hinh chit nhit ABCD quay xung
quanh canh AD tao ra hinh tru (Hinh 5).
\!
‘/ 2 Tao lap hinh nén.

3’ Tao lap hinh céu.

Hinh 5

@
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ANG GIALTHICH THUA:

THUAT NGU

GIAI THICH

TRANG

- da giic c6 tat ca cic canh bing nhau va tit ci cic goc
- bang nhau .

da giac ]unn nim vé mot Phla cua dlr(mg lhang chtm mot c.anh

bat ki ciia da gisc d6

. - — - - - ammaa - — - - =
SR E T T —
e LT, T
. sewnam - L L r——— D — s
- —— S —————

tam giic

R S

dudng tron ndi tiép tam
gidc

hinh ciu

duromg tron twp xtic vdi ba canh cia tam giic

hinh dugc tao ra th quay mot nira hinh tron mét vong xung

quanh duimg thing ¢ dinh chira dudmg kinh cia né

e e e 0 0 255 L 6. e 0 0t 1 S S S S ———— FA—
=
s P —

hinh non

hinh tru

khong gian méiu

phuong trinh bic hai

-~ -
mot an
tan s6 cia gid tri x,

tin sé ghép nhém cia
mot nhém

R S I R RS IS S S S S S .

tan 5o tuong ddi cia x,

tan so tudng doi ghép
nhém cia mt nhém

tif gidc ndi tiép

- hinh dugc tao ra khi quay mét hinh tam giac vudng mot |
- vong xung quanh duomg thing ¢6 dinh chira mét canh goc
vuong cua tam glac do :

hinh dm:rc tao ra ldu quay mot hinh chir nhal m¢ét vong Xung
' quanh du'{mg Ihang co dinh chira mét c:mh clia né |

tap ht;rp gom cac két qua co thé xay ra ciia mot phcp thur

phumlgmhcodangar+hr+c 0, lmngdorlaan a,b
- ¢ 1a nhimg s6 cho trrde goi la cac hé sdvia# 0

- v

.~ s6 lan xudt hién ctia gia tri x, trong mau dir lidu thong ké

 tisd gilta tn sb n, ciia gi trj x, va s6 lwong N cac dir li¢u trong
- mau dir lidu thong ké

‘ - £ - i £ - . 5 £ » IR

- tiso giira tan s0 7, cia nhom va s0 lugng N cic s0 licu trong
H g - £ -

. mau dir liéu thong ké

| tir gidc c6 bén dinh cing thue mot dwomg tron




bang tAn s&
bang tin s& ghép nhém

| bing tAn s& niong dGi

| bing tAn s3 twong dGi ghép nhom

| biéu dién dif liéu trén bang thdng
k&, biéu dd tranh

biu dién di liéu trén bifu dd
doan thing

biéu dién dil liéu trén bidu dd
| hinh quat tron

| bidu dd tin s§

| bidu dd thn s6 ghép nhém

biéu dd tAn sG tuong dGi

biéu dd tin s6 tong ddi ghép nhém
dién tich mijt ciu

dién tich xung quanh ciia hinh nén
di¢n tich xung quanh ciia hinh try
da gidc

dinh If Vidte

dd thi cia ham s8 y = ax® (a # 0)
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(=

10

18

21

115

108

102

61

47

= ) )

gidi b todn bing cdch lipphuong
trinh béc hai

gidi phuong trinh bic hai

phép thit ngiu nhién 35
st dung mdy tinh ciim tay dé tim

nghiém ciia phuong trinh bic hai 58
mot an

tao 36 ding dang hiinh nén, hinhtry 111

tao lap hinh ciu 105
tao lap hinh nén 99
tao lp hinh try 93
tin s 16

tAn 6 ghép nhém 26
tAn s6 tiong dGi 19
tAn s8 wiong ddi ghép nhém 29
thé tich ctia hinh cdu 107
thé tich ctia hinh nén 102
thé tich ctia hinh try 96
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Chiju tréch nhiém té chuc bén thdo va ban quyén néi dung:
CONG TY CO PHAN PAU TU XUAT BAN - THIET B| GIAO DUC VIET NAM
Ch tich Hoi déng Quan tri; NGUT NGO TRAN Al
Tdng Giam déc: VU BA KHANH

Bién tap:
LE HUY BAN

Thiét ké sédch:
NGUYEN TH| HUONG

Trinh bay bia:
TRAN TIEU LAM

Stia ban in:
LE HUY PAN - VU THI MINH THAO

Trong sdch ¢6 su dung tu liéu, hinh anh cua mét sé tac gid. Tran trong cam on.

TOAN 9 — TAP HAI

M& S8: ..ooeerierrennene
(15151 )
In ....... cuén, khd 19 x 26,5 cm, tai_____.
Pia chit v
S xac nhan dang ki xudtban .__- . /CXBIPH/ ..-__._/DHSP
Quyét dinh xuét ban sé: ............ /QD - NXBDHSP, ngay .........

In xong va ndp Iuu chidu ...
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